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និយមនយ័.្រទឹស្តីបទ 

1. និយមនយ័ 

ចនួំនគត់ធមមជត ិជប ្ត ចនួំន 1; 2; 3;… .  ។ 

ចនួំនគត់ : … ; 3; 2; 1; 0; 1; 2; 3;…  

ចនួំនគត់វជិជមន 1; 2; 3;…  

ចនួំនគត់អវជិជមន … ; 3; 2; 1  

ចនួំនគត់មនិអវជិជមន 0; 1; 2; 3;…  

ចនួំនអសនទិន ជចនួំនែដលមនិ ចសរេសរជ ង ⁄  បន ែដល ;  ជចនួំនគត់។ 

ចនួំនគត់គូ រចឺនួំនគូ ជចនួំនែដលមន ង 2  ែដល  ជចនួំនគត់។ ឧទហរណ៍ 2; 4; 6; 8; .. ជ

ចនួំនគូ។ 

ចនួំនគត់េសស រចឺនួំនេសស ជចនួំនែដលមន ង 2 1 ែដល  ជចនួំនគត់។ ឧទហរណ៍ 

1; 3; 5;… ។ 

 

ឧទហរណ៍: េបើ ,x y ជ២ចំននួគត់ ែដល x y+  គូ េនះ ,x y ្រតវូែតមនលកខណៈគូេសសដចូគន ។ 
 

ចេំលើយ 

េយើងនងឹបង្ហ ញថ េបើ ,x y ្រតវូែតមនលក ខណៈគេូសសផ ទយុគន  េនះ x y+ េសស។ ដេូច នះ េយើងសន មតថ ,x y

្រតវូែតមនលក ខណៈគេូសសផ ទយុគន ។ េយើងសន មតថ x គ ូេហើយ y  េសស។ ដេូច នះមនចនំនួគត់ k នងិ m  ែដល 

2x k=  នងិ 2 1y m= + ។ ដេូច នះ ( )2 2 1 2 1x y k m k m+ = + + = + +  ជចនំនួេសស។ 
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ឧទហរណ៍:  ចូរបង្ហ ញថ 2  ជចំននួអសនទិន។ 

 
ចេំលើយ 

េយើងសន មតថ សំេន ើខងេលើមនិពតិ។ មននយ័ថ 2  ជចនំនួសនទិន ដេូច នះ មនចនំនួគត់ ,a b  ែដល

2
a

b
= ។ ក នងុចនំនួគត់ែដល ចមនទងំេនះ សន មតថ ,a b តចូជងេគ។  

 2
a
b

=  ⇒ 2a b=   

   ⇒ 2 22a b=  
   ⇒ a  ្រតវូែតជចនំនួគ។ូ 2a m=  ែដល m a<  ជចនំនួគត់មនិសនូយ។ 

   ⇒ 2 22m b=  
   ⇒ b  ្រតវូែតជចនំនួគ។ូ 2b n=  ែដល n b<  ជចនំនួគត់មនិសនូយ។ 

ដេូច នះ 2
2

2

a m m

b n n
= = =  ែដល m a<  នងិ n b<  មននយ័ថ ( ),a b  មនិែមនជគតូៃំលតចូ

បំផតុេទ ⇒ផ ទយុពសីម មតកិម ម។ មននយ័ថ 2  ជចនំនួអសនទិន។ 

 

ឧទហរណ៍: ចូរបង្ហ ញថ ( ) ( )2 21 2 1 2n n+ + −  ជចំននួគត់គូ េហើយថ 

( ) ( )2 21 2 1 2 2n n b+ − − =  ចំេពះចំននួគត់វជិជមន b នងិ  

ចំេពះចំននួគត់ 1n ≥ ។ 

ចេំលើយ  

ករណី 1n =   ( ) ( )2 21 2 1 2 6+ + − =  គត់គ ូពតិ 

   ( ) ( )2 21 2 1 2 4 2+ − − =  ពតិ 

សន មតថពតិ រហូតដល់ 1, 1n n− > ដេូច នះ 

   ( ) ( )2 2 2 21 2 1 2 2n n N− −+ + − =  

   ( ) ( )2 2 2 21 2 1 2 2n n a− −+ − − =  

ែដល N នងិ aជចនំនួគត់វជិ ជមន។ 

េយើងមន 

 ( ) ( )2 21 2 1 2n n+ + −   

 ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 21 2 1 2 1 2 1 2n n− −= + + + − −  
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 ( )( ) ( )( )2 2 2 23 2 2 1 2 3 2 2 1 2n n− −= + + + − −  

    12 2 2 2N a= +  
    12 4N a= +  ជចនំនួគត់គ។ូ 

េហើយដចូគន  

 ( ) ( ) ( )2 21 2 1 2 3 4 2n n a N+ − − = +  

ដេូច នះសំេន ើខងេលើ ពតិ ចេំពះ ចេំពះចនំនួគត់វជិ ជមន b  នងិ ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់ 1n ≥ ។ 
 

2. េគលករណ៍្រទុង្រពប 
 

 

របូ−្រទងុ្រពប 

 

“េបើមន្រពបចំននួ 1n +  េហើយ ្រទុងមនរនធចំននួ n  េនះ ្រតវូែតមន្រពបយ៉ងតចិ២ ែដលសថិត

េនកនងុរនធែតមួយ។ “ 

េគលករណ៍េនះ េមើលេទ ក់ដចូជ ងយ ស់ នរ កដ៏ងឹែដរ ែត មន រៈសំខន់ខ្ល ងំ ស់។ 

ឧទហរណ៍ខងេ្រកមនងឹបង្ហ ញព្ីរបេយជន ៍របស់ ។ 

ឧទហរណ៍:  ង Aជសំនុៃំនចំននួគត់២០ េ្រជើសេរ ើសេចញព ីស្វុីតពជីគណិត 1,4,...100 ។  

ចូរបង្ហ ញថ ្រតវូែតមនចំននួគត់២េផ ងគន ែដលមនផលបូកេសមើ១០៤។ 
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ចេំលើយ 

េយើងែចក ធតទុងំ៣៤ របស់ស្វុតីេនះ េទជ ១៩្រកមុ { }1 , { }52 ,  { }4,100 , { }7,97 , { }10,94 ,…,

{ }49,55 ។ េ យេយើង្រតវូេ្រជ ើសេរ ើសយកចនំនួគត់ចនំនួ២០ េចញព ីសំន ុចំនំនួ១៩ខងេលើ េនះ មេគល

ករណ៍្រទងុ្រពប ្រតវូែតមនចនំនួគត់២ ែដលសថតិេនក នងុចេំនមគ ូ មយួៃនប ្ត សំន ុ ំខងេលើ ែដលមន

ផលបកូ១០៤។ 

3. និយមនយ័−ភពែចក ច ់

េបើ 0,a b≠ ជចនួំនគត់ េយើងនយិយថ a ែចក ច់ b  េបើសិនជ មនចនួំនគត់ c មួយ 

ែដល  ac b=  ។  េយើងសរេសរថ |a b។ 

4. ្រទសឹ្តីបទ 

១− េបើ , , , ,a b c m n ជចនួំនគត់ែដល | ,c a |c b  េនះ  ( )|c am nb+  

២− េបើ , ,x y z  ជចនួំនគត់ែដល | ,x y |y z  េនះ |x z ។ 

៣− េបើ |a bនងិ 0b ≠ េនះ 1 a b≤ ≤  

5. ្រទសឹ្តីបទ−វធីិែចកែបបអគឺ្លដី 

េបើ ,a bជចនួំនគត់វជិជមន េនះ េគមនចនួំនគត់ ,q r មួយគត់ ែដល 

,0a bq r r b= + ≤ < ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ដបំងូេយើងបង្ហ ញថ មន ,q r ។ សំេន ើពតិ េ យេយើងយក 

 aq
b
⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦

 នងិ r a bq= −  

ែតេយើង្រតវូបង្ហ ញថ 0 r b≤ < ។ េយើងដងឹថ 1aq q
b

≤ < +  

នេំ យ េយើងទញបន 0 r b≤ < ។  

បនទ ប់មកេទៀត េយើងបង្ហ ញថ េគមន ,q r ែតមយួគត់។ េយើងឧបមថ េគ ចរកេឃើញ , , ', 'q r q r  ែដល  

 ' 'a bq r bq r= + = +  
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 ( )' 'b q q r r− = −  

ដេូច នះ b  ែចក 'r r− ច់ ែត 'b r r> −  ដេូច នះ មនែត ' 0r r− =  នេំ យ 'r r=  រចួេហើយ 'q q= ។ 

 

គរួកត់សំគល់ថ ចេំពះចនំនួគត់ 0n > មយួ មវធិែីចកែបបអគឺ ្លដី េគ ចែចកសំន ុចំនំនួគត់េទ មសំនល់

របស់វធិែីចកនងឹ n ។ ឧទហរណ៍ ្រគប់ចនំនួគត់ទងំអស់សថតិេនក នងុចេំនម 3 ,3 1,k k −  3 2k −  ែដល 

k∈ ។ មយ៉ងវញិេទៀត សំន ុ ំ3 2,k k+ ∈  ដចូគន  នងឹ សំន ុ ំ3 1,k k− ∈ ែដរ។  

6. និយមនយ័−ចំននួបឋម 

ចនួំនបឋម p  ជចនួំនគត់វជិជមន ធជំង ១ ែដលតួែចករបស់ មនែតេលខ ១ នងិ p ។  

េបើចនួំនគត់ 1n >  មនិែមនជចនួំនបឋម េយើងេ ថ ចនួំនពហុគុណ ។ េយើង ចសរ

េសរ n ជ ,n ab= ែដល 1 , ,a b n a b< ≤ < ∈ ។ 

ឧទហរណ៍  

  ចនួំនបឋមៈ ២ ៣ ៥ ៧ ១១ ១៣ ១៧ ១៩ 

  ចនួំនពហុគុណ ៤ ៦ ៨ ៩ ១០ ១២ 

  ១ មនិែមនជចនួំនបឋម េហើយកម៏និែមនជ ចនួំនពហុគុណែដរ។ 

េយើងេឃើញថ 2 ជចនួំនបឋមគូែតមួយគត់ េហើយ 2 នងិ3ជចនួំនគត់តេរៀងគន  ែតមួយ

គត់ ែដលបឋមទងំ២។  

7. និយមនយ័− ភពសមមលូ 

សរេសរថ ( )moda b n≡  នថ a សមមូលb ម(modulo) n ។  

មននយ័ថ n  ែចក ច់ ( )a b−  រ ឺ  ែដល  ជចនួំនគត់។  

រមឺននយ័មយ៉ងេទៀតថ a នងិ b មនសំនល់ដូចគន  េពលែចកជមួយ n ។ 

ឧទហរណ៍ 15 7 2 1= × +  ⇒ ( )15 1 mod 7≡ ។ 

8. ្រទសឹ្តីបទ 

ង , , , , , *a b c d m k∈ ∈  ែដល ( )moda b m≡ នងិ ( )modc d m≡ ។ េនះ 

១− ( )moda c b d m+ ≡ +  
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២− ( )moda c b d m− ≡ −  

៣− ( )modac bd m≡  

៤− ( )modk ka b m≡  

៥−  េបើ f ជពហុធមនេមគុណជចនួំនគត់ េនះ ( ) ( )( )modf a f b m≡  

 

សំ យបញជ ក់ 

េ យ ( )moda b m≡ នងិ ( )modc d m≡  េនះ េគ ចរកបន 1 2,k k ∈ ែដល 

  1a b k m= + នងិ 2c d k m= + ។  

ដេូច នះ 

  ( )1 2a c b d k k m± = ± + +  

  ( )1 2ac bd m k d k b= + +  

ដេូច នះេយើងទញបនលក ខណៈេលខ១ ដល់េលខ៣។ ចេំពះ លក ខណៈេលខ៤ េយើង្រ យបញជ ក់េ យ

េ្របើ លក ខណៈេលខ៣។ 

លក ខណៈេលខ៥ េយើង្រ យបញជ ក់ េ យេ្របើ លក ខណៈេលខ៤។ 

 

ឧទហរណ៍:  ចូរគណន តៃំលសមមូលរបស់ចំននួកេរ ម១៣ ។ 

 

ចេំលើយ 

សំនរួគចឺង់បន 2 ?r ≡  ( )mod13 ។ 

េយើងមន ( )22 13r r≡ − ( )mod13  ។ 

 20 0≡ ( )mod13  

 21 1≡ ( )mod13  

 22 4≡ ( )mod13  

 23 9≡ ( )mod13  

 24 3≡ ( )mod13  

 25 12≡ ( )mod13  

 26 10≡ ( )mod13  
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 ( )22 27 13 7 6 10≡ − = ≡ ( )mod13  

 ( )22 28 13 8 5 12≡ − = ≡ ( )mod13  

 ....................... 
ដេូច នះ ចនំនួកេរ សមមលូនងឹ 0,1,4,9,3,12,10  ( )mod13  

9. ្រទសឹ្តីបទ−ភពែចក ចនឹ់ង៩ 
 ចំននួគត់ធមមជត ិ n មួយែចក ច់នងឹ៩ េបើសិនជ ផលបូក ៃនេលខ្រគប់ខទង់ទំងអស់បញចូលគន  

ែចក ច់នងឹ ៩។ 

សំ យបញជ ក់ 

ង 1
1 1 010 10 ... 10k k

k kn a a a a−
−= + + + +  

េ យ 10 1≡ ( )mod 9  េនះ េយើងមន 10 1j ≡ ( )mod 9  

ដេូច នះ 1
1 1 010 10 ... 10k k

k kn a a a a−
−= + + + +  

 1 0...k ka a a−≡ + + +   ( )mod 9  

 

10. និយមនយ័−តែួចករមួធបំំផុត និង ពហុគុណរមួតូចបផុំត 

េបើ ,a b∈ មនិសូនយទងំ២្រពមគន  េនះ ចនួំនគត់ធបំផុំត ែដលែចក ,a b ច់ទងំ២ េ

ថ តួែចករួមធបំផុំតរបស់ a នងិb ។  

 

េគ ងេ យ ( ),a b រេឺ យ ( ),PGCD a b ។ ដូេចនះ េបើ |d a នងិ |d b  េនះ ( )| ,d a b ។ 

 ឧទហរណ៍−( )68, 6 2− = , ( )1998,1999 1= ។  

 

េបើ ( ), 1a b =  េនះេគនយិយថ a នងិb បឋមនងឹគន ។ ដូេចនះ េបើ a នងិb បឋមនងឹគន  េនះ

ចនួំន២េនះមនិ ចមនក ្ត រួមធជំង ១េទ។ 

 

េបើ ,a b∈ មនិសូនយទងំ២្រពមគន  េនះ ចនួំនគត់វជិជមនតូចបផុំតែដលជពហុគុណៃន a

ផងនងិb ផង េ ថ ពហុគុណរួមតូចបផុំត ៃន a នងិb ។  

  េគ ងេ យ [ ],a b រ ឺ ( ),PPCM a b ។ 
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ឧទហរណ៍−[ ] 2 0 2 1 2 1 2 2 2100,90 2 3 5 ,2 3 5 2 .3 .5 900⎡ ⎤= = =⎣ ⎦ ។  

េយើងេឃើញថ េបើ |a c  នងិ |b c  េនះ [ ], |a b c ។  

11. ្រទសឹ្តីបទបេឆ−បឺសូ៊ត  

(Bachet-Bezout)  

តួែចករួមធបំផុំតរបស់្រគប់ចនួំនគត់២ ងេ យ ,a b  ចសរេសរជបន ំលីេនែអ៊រៃន 

a នងិb  មននយ័ថ មន២ចនួំនគត់ ,x y ែដល ( ),a b ax by= +   ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ង { }| 0, ,A ax by ax by x y= + + > ∈ ។ េយើងដងឹថ មនមយួក នងុចេំនម ,a b± ± ជធតរុបស់ A  

េ យ ,a bមនិ ចសនូយទងំ២។ Aមនធតតុចូបំផតុ ងេ យ d ។ ដេូច នះ េគមន 0 0,x y ែដល 

0 0d ax by= + ។ េយើងនងឹបង្ហ ញថ ( ),d a b= ។ ដេូច នះ េយើង្រតវូបង្ហ ញថ | , |d a d b  នងិថ េបើ |t aនងិ 

|t b  េនះ |t d ។ 

ជដបំងូេយើងនងឹបង្ហ ញថ |d a ។ ម្របមណវធិែីចកែបបអគឺ ្លដី េយើង ចរកបនចនំនួគត់ ,q r  ែដល 

0 r d≤ <  េហើយែដល a dq r= + ។ េនះ 

 ( )0 01r a dq a qx by= − = − −  

េបើ 0r >  េនះ r A∈ មនតៃំលតចូជងធតតុចូជងេគរបស់ A  ែដល ងេ យ d  ដេូច នះ ផ ទយុពកីរសន មត។ 

ដេូច នះ 0r = ។ ដេូច នះ dq a=  មននយ័ថ |d a ។ ដចូគន  េយើង ចបង្ហ ញថ |d b។ 

សន មតថ | , |t a t b ។ េនះ ,a tm b tn= =  ចេំពះចនំនួគត់ ,m n ។ ដេូច នះ ( )0 0 0 0d ax by t mx ny= + = +  

មននយ័ថ |t d ។ ដេូច នះ ្រទសឹ្តបីទ្រតវូបន្រ យបញជ ក់។ 

សំគល់  
បន ំលេីនែអរ៊ៃន ,a b ែចក ច់នងឹ ( ),a b ។ 

12. កូរ ៉ែូលរអគឺ្លដី  

េបើ a  ែចក ច់ bc  នងិ េបើ ( ), 1a b =  េនះ a ែចក ច់ c។ 
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សំ យបញជ ក់ 

េ យ ( ), 1a b =  េនះ ម្រទសឹ្តបីទបេឆ−បសឺ៊តូ េគមនចនំនួគត់ ,x y  ែដល 1ax by+ = ។ េ យ |a bc  

េនះ េគមនចនំនួគត់ s មយួ ែដល as bc= ។ េនះ .1c c cax cby cax asy= = + = + ។ ដេូច នះ េយើងទញបន 

|a c ។ 

13. ្រទសឹ្តីបទ 

េបើ ( ),a b d=  េនះ , 1a b
d d

⎛ ⎞ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

 ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ម្រទសឹ្តបីទបេឆ−បសឺ៊តូ េគមនចនំនួគត់ ,x y  ែដល ax by d+ = ។ ដេូច នះ 1a bx y
d d

+ = ។ /a d នងិ

/b d ជចនំនួគត់។ េយើងមនបន ំលេីនែអរ៊ៃន /a d នងិ /b d  ដេូច នះ ,a b
d d

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

ែចក ច់បន ំលេីនែអរ៊េនះ មន

នយ័ថ ែចក១ ច់។ េយើងទញបន , 1a b
d d

⎛ ⎞ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ 

 

14. ្រទសឹ្តីបទ  

េបើ cជចនួំនគត់វជិជមន េនះ ( ) ( ), ,ca cb c a b=  ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ង ( )1 ,d ca cb= នងិ ( )2 ,d a b= ។ េយើងបង្ហ ញថ 1 2|d cd  នងិ 2 1|cd d ។ េ យ 2 |d a  នងិ 2 |d b  

េនះ 2 2| , |cd ca cd cb។ ដេូច នះ 2cd ជតែួចករមួរបស់ca នងិ cb  េហើយដេូច នះ 1 2|d cd ។ ម្រទសឹ្តបីទបេឆ

−បសឺ៊តូ េគ ចរកបនចនំនួគត់ ,x y  ែដល 1d acx bcy= + ( )c ax by= + ។ ែត ax by+ ជបន ំលេីនែអរ៊

ៃន ,a b  េហើយដេូច នះ ែចក ច់នងឹ 2d ។ េគមនចនំនួគត់ s  ែដល 2sd ax by= + ។ ដេូច នះ 1 2d csd=  មន

នយ័ថ 2 1|cd d ។ 

ចនំ៖ំ  
ដចូគន  េយើងទញបន ( ) ( ), ,ca cb c a b=  ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់មនិសនូយ c ។ 
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15. ្រទសឹ្តីបទ  

ចេំពះចនួំនគត់មនិសូនយ , ,a b c េគមន ( ) ( )( ), , ,a bc a a b c= ។ 

សំ យបញជ ក់ 

េ យ ( )( ), ,a a b c  ែចក ច់ ( ),a b c  េនះ ែចក ច់ bc ។ ដេូច នះ ( )( ), ,a a b c  ែចក ច់ a  នងិ bc  

េហើយដេូច នះ ( )( ) ( ), , | ,a a b c a bc ។ មយ៉ងវញិេទៀត ( ),a bc ែចក ច់ a នងិbc  េនះ ែចក ច់ acនងិbc ។ 

ដេូច នះ ( ),a bc  ែចក ច់ ( ) ( ), ,ac bc c a b= ។ ជសន និ ្ឋ ន ( ),a bc ែចក ច់ a នងិ ( ),c a b  េហើយដេូច នះ 

ែចក ច់ ( )( ), ,a a b c ។ ដេូច នះ ្រទសឹ្តបីទ្រតវូបន្រ យបញជ ក់។ 

16. ្រទសឹ្តីបទ 

ចេំពះចនួំនគត់មនិសូនយ , ,a b c េគមន ( ) ( )22 2, ,a b a b= ។ 

សំ យបញជ ក់ 

សន មតថ ( ), 1m n = ។ ម្រទសឹ្តបីទ 15 េយើងទញបន 

 ( ) ( )( ) ( )( )( )2 2 2 2 2, , , , , ,m n m m n n m n m n m n= =  

េ យ ( ), 1m n =  េនះ កេន មខងេលើ េសមើនងឹ ( )2,m n ។ ម្រទសឹ្តបីទ 15 ដែដល េយើងទញបន 

 ( ) ( )( )2, , , 1m n n m n m= =  

ដេូច នះ ( ), 1m n =  នេំ យ ( )2 2, 1m n = ។ 

ម្រទសឹ្តបីទ 13 

  
( ) ( )

, 1
, ,
a b

a b a b
⎛ ⎞

=⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

ដេូច នះ 

  
( ) ( )

2 2

2 2, 1
, ,

a b

a b a b

⎛ ⎞
⎜ ⎟ =
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

ម្រទសឹ្តបីទ 14− េ យគណុកេន មខងេលើនងឹ ( )2,a b  េយើងទញបន 

 ( ) ( )22 2, ,a b a b=  
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17. ្រទសឹ្តីបទ  

េបើ 1n >  េនះ n ែចក ច់យ៉ងេ ច ស់ នងឹចនួំនបឋមមួយ។ 

សំ យបញជ ក់ 

េ យ 1n >  េនះ មនយ៉ងេ ច ស់តែួចកមយួ 1> ។ ដេូច នះ មនតែួចកមយួែដលតចូជងេគ េហើយធំ

ជង១ ងេ យq ។ េយើងថ qជចនំនួបឋម។ េបើ q មនិែមនជចនំនួបឋមេទ េនះ េយើង ចសរេសរ qជ 

,q ab=  1 a b q< ≤ < ។ ែតេបើដេូច នះ aជតែួចករបស់n ែដលធជំង១ នងិតចូជងq  ែដលផ ទយុនងឹសមមតកិម ម 

ែដលថq តចូជងេគ។  

18. ្រទសឹ្តីបទអគឺ្លដី  

សំនុចំនួំនបឋម ជសំនុអំនន្ត។ 

សំ យបញជ ក់ 

សន មតថ សំន ុចំនំនួបឋមជសំន ុកំនំត់ កនំត់េ យ 1,..., kp p ។ ដេូច នះ េយើងមនិ ចរកបនចនំនួគត់ មយួ 

ែដលែចកមនិ ច់នងឹចនំនួបឋមទងំេនះេទ។ ពនិតិយ 1 2... 1kn p p p= +  េបើ ( )1ip i k≤ ≤ ែចក ច់ n  េនះ 

ip ្រតវូែតែចក១ ច់ មនិពតិ។ ដេូច នះ សំន ុចំនំនួបឋម ជសំន ុអំនន ្ត។ 

19. បទគន្លះឹ 

ផលគុណៃន២ចនួំនែដលមន ង 4 1k + កជ៏ចនួំនែដលមន ង 4 1k + ែដរ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ពនិតិយ ( )( ) ( )4 1 4 1 4 4 1a b ab a b+ + = + + +  

20. ្រទសឹ្តីបទ 

មនចនួំនបឋមែដលមន ង 4 3n + េ្រចើន ប់មនិអស់។ 

សំ យបញជ ក់ 

េយើងនងឹ្រ យបញជ ក់ មវធិផី ទយុ េ យសន មតថចនំនួបឋមមន ង 4 3n + មនចនំនួកនំត់ ងេ យ 

1,..., kp p ។ េយើងពនិតិយចនំនួ 1 24 ... 3kN p p p= + ។ 
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ង qជតែួចកបឋមមយួរបស់ N ។ េយើងពនិតិយ្រគប់ចនំនួគត់ធមមជត ិ q ដេូច នះq ចមន ង 

 4 ,4 1,4 2,4 3a a a a+ + + ។ 

− qមនិ ចមន ង 4 ,4 2a a + េទ។ 

− 4 3q a= + : មនិ ច េ្រពះេបើដេូច នះ េនះ q នងឹេទជចនំនួបឋមមយួែដលមន ង 4 3n +  េហើយនងឹេសមើនងឹ

ចនំនួមយួក នងុចេំនម ( )1ip i k≤ ≤ (េ្រពះសំន ុចំនំនួបឋមមន ង 4 3n + មនចនំនួកនំត់)។ េបើដេូច នះ qមនិ

ចជតែួចករបស់ N បនេទ។ 

−ដេូច នះមនែត 4 1q a= + ។ ដេូច នះតែួចករបស់ N សទុធែតមន ង 4 1a + ។ ដេូច នះN េសមើនងឹផលគណុៃនប ្ត

េលខែដលមន ង 4 1a + , ដេូច នះ េពលែចក នងឹ 4  េគបនសំនល់េសមើ1។ ែតមនិ ចេ្រពះ 

1 24 ... 3kN p p p= +  ែចកនងឹ៤ មនសំនល់ េសមើ៣។ដេូច នះ ចនំនួបឋមែដលមន ង 4 3n + មនចនំនួេ្រចើន

មនិកនំត់។ 

21. ្រទសឹ្តីបទ 

េបើចនួំនគត់វជិជមន n ជចនួំនពហុគុណ េនះ មនក ្ត បឋម p មួយ ែដល p n≤ ។  

សំ យបញជ ក់ 

សន មតថ ,1n ab a b n= < ≤ < ។ េបើ a នងិb សទុធែត n> ទងំ២ េនះ n ab n n n= > = មនិពតិ។ 

ដេូច នះ n ្រតវូមនក ្ត មយួ 1≠  នងិ n≤ ។ ដេូច នះ ្រតវូមនក ្ត បឋមមយួ ែដល n≤ ។ 

22. ្រទសឹ្តីបទ  

េបើ p ជចនួំនបឋម េនះ 
p
k

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

ែចក ច់នងឹ p ចេំពះ្រគប់0 k p< < ។ 

សំ យបញជ ក់ 

េយើងមន ( ) ( )1 .... 1
!

p p p kp
k k

− − +⎛ ⎞
=⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

ដេូច នះ  ( ) ( )! 1 .... 1
p

k p p p k
k

⎛ ⎞
= − − +⎜ ⎟

⎝ ⎠
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ដេូច នះ នេំ យ | !
p

p k
k

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ េ យ ,k p< េនះ p ែចកមនិ ច់ !k ។ មករូ ៉ែូលរអគឺ ្លដី េនះ មនែត 

|
p

p
k

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ 

23. ្រទសឹ្តីបទ 

្រគប់ចនួំនគត់ទងំអស់ សុទធែត ចបែំបកជផលគុណៃនប ្ត ចនួំនបឋម។ 

សំ យបញជ ក់ 

េយើងពនិតិយចនំនួគត់ 1332។ េយើង ចបំែបក ជ 1332 2.2.3.3.37= ។ េ យ 2,3,37សទុធែតជចនំនួ

បឋម េនះេយើងមនិ ចបំែបក បែន ថមេទៀតេទ។ េ្រកយមកេទៀតេយើងនងឹបង្ហ ញថ ្រគប់ចនំនួគត់ទងំអស់

សទុ ធែត ចបំែបកជផលគណុដចូខងេលើបនទងំអស់។ 

េយើងពនិតិយចនំនួគត់ n  មយួ។ 

ក−ករណី nជចនំនួបឋម 

ខ−ករណី nមនិែមនជចនំនួបឋម ដេូច នះយ៉ងេ ច ស់ មនតែួចកបឋម 1p មយួែដល  

 1 1n p q=  ែដល 11 q n< <  

េយើងមន២ករណីេទៀត 

១−ករណី 1q ជចនំនួបឋម េនះ 1 1n p q= ជផលគណុៃនចនំនួបឋម២។ 

២−ករណី 1q មនិែមនជចនំនួបឋម។ 1q មនតែួចកបឋម 2p មយួយ៉ងតចិែដល 1 2 2q p q=  នងិ 

1 2 2n p p q=  ែដល 2 11 q q n< < < ។ 

េគេធ ្វ ើវចិរដែដលេនះេឡ ើងវញិ ជបន ្តបនទ ប់េទេទៀត។ េគបនផលែចកបន ្តបនទ ប់ ែដលេផ ទ ងផទ ត់ 

 2 11 ... q q n< < < <  ។ 

ដេូច នះ េ យចនំនួផលែចកមនកនំត់ េនះ មន k ែដល kq ជចនំនួបឋម េហើយេសមើ kp ។ ដេូច នះ n ចសរ

េសរជ 

 1 2... kn p p p=   ែដល 1,..., kp p ជចនំនួបឋមខសុៗគន រេឺសមើគន កប៏ន។ 

 

េយើង ចតេំរៀបក ្ត បឋមទងំេនះជ ង  

  1 2
1 2 ... ,k

kn p p pαα α= 1 20, 0,....., 0,kα α α> > >  

  1 2 ... kp p p< < <  
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ែដល jp ជប ្ត ចនួំនបឋមខុសៗគន ។ េយើងេ ករបែំបកជផលគុណក ្ត បឋមៃនn ខងេលើ 

ថ ក ្ត ផលគុណ ងកណូនចិៃនn ។ ឧទហរណ៍ 3 2 2 32 3 5 7 ជ ក ្ត ផលគុណ ងកណូនចិៃន 

617400 ។  

24. ្រទសឹ្តីបទ្រគះឹៃននព្វន្ត 

្រគប់ចនួំនគត់ 1>  ចបែំបកជផលគុណក ្ត បឋមបនែតមួយែបបគត់ េបើមនិគតិព ី

លំ ប់លំេ យៃនក ្ត ទងំេនះេទ។ រនឺយិយម៉យងេទៀតថ ចេំពះ្រគប់ចនួំនគត់ 1n ≥  

េគមនចនួំនបឋម ែដលខុសគន ២ៗ 1,..., kp p ែតមួយែបបគត់ នងិចនួំនគត់វជិជមន 

1,..., kα α ែតមួយែបបគត់ ែដល 

  1 2
1 2 ... k

kn p p pαα α=  

 

សំ យបញជ ក់ 

ឧបមថ ចបំែបកបន២យ៉ង 

 1 2... kn p p p=  នងិ 1 2' ' ... 'hn p p p=  

ែដល 1,..., kp p នងិ 1' ,..., 'hp p ជចនំនួបឋមខសុគន រេឺសមើគន ។ 

 1 2... kn p p p= 1 2' ' ... 'hp p p=  
 1 |p n⇒ 1 1 2| ' ' ... 'hp p p p  

េ យ 1p ជចនំនួបឋម េនះ 1p ្រតវូេសមើនងឹចនំនួ មយួក នងុចេំ ម 1 2' , ' ,..., 'hp p p ។ ឧបមថ 

1 1'p p=  ។ េយើងេធ ្វ ើវចិរដែដលេនះ ចេំពះ្រគប់ចនំនួ ( )1ip i k≤ ≤   េយើងទញបន 

 { } { }1 2 1 2, ,..., ' , ' ,..., 'k kp p p p p p⊂  

ដចូគន   { } { }1 2 1 2, ,..., ' , ' ,..., 'k kp p p p p p⊃  

នេំ យ 

 { } { }1 2 1 2, ,..., ' , ' ,..., 'k kp p p p p p=  

ដេូច នះ n ច ក់ជផលគណុក ្ត បឋមបនែតមយ៉ងគត់។ 
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្រទសឹ្ត ីបទខងេលើ នេំ យេយើងទញបនទនំក់ទនំងសំ ប់គណន PGCD នងិ PPCM

ៃនចនួំនគត់២េបើសិនជេយើង គ ល់ផលគុណក ្ត បឋមរបស់ ។ ង 

  1 2
1 2 ... k

ka p p pαα α=  

  1 2
1 2 ... k

kb p p pββ β=  

ែដលកនុងេនះ ប ្ត ip ខុសគន ២ៗ ែតប ្ត  iα នងិ iβ ចេសម ើ០។ េយើងមន 

  ( ) ( ) ( )1 1min , min ,
1, ... k k

kPGCD a b p pα β α β= . 

  ( ) ( ) ( )1 1max , max ,
1, ... k k

kPPCM a b p pα β α β= . 

គួរកត់សំគល់ថ ចេំពះចនួំនពតិ α នងិ β  េយើងមន 

 ( ) ( )min , max ,α β α β α β+ = + . 

នេំ យេយើងទញបន 

  ( ) ( ), . ,PGCD a b PPCM a b ab=  

25. ្របមណវធីិែចកែបបអគឺ្លដី  

ង ,a bជចនួំនគត់វជិជមន។ បនទ ប់េធ្វ ើ្របមណវធិែីចកបន្តបនទ ប់គន  េយើងទញបនេស៊រ ី

ៃនវសិមភពដូចតេទ៖ 

  1 2 2;    0a bq r r b= + < <  

  2 2 3 3 2;    0b r q r r r= + < <  

  2 3 3 4 4 3;    0r r q r r r= + < <  

  2 1 1 1;    0n n n n n nr r q r r r− − − −= + < <  

  1n n nr r q− =  

េស៊រៃីនសំណល់នងឹេទដល់ 1nr + ែដលនងឹេសម ើ០។ េ យ 2 3, , ,....b r r ជស្វុ ីតចុះៃនប ្ត

ចនួំនគត់ ដូេចនះ ស្វុ ីតេនះ មនិ ចចនួំនតួវជិជមនេលើសព bី េទ។  

្របមណវធិែីចកែបបអឺគ្លដី មពតិេទគជឺ ( ) ( ) ( ) ( )2 2 3 1, , , ... ,n n na b b r r r r r r−= = = = =  

។ 

26. ្រទសឹ្តីបទ 

េបើ , ,a b nជចនួំនគត់វជិជមន េនះ 
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 ( ) ( ), ,a b a nb b= +  

សំ យបញជ ក់ 

ង ( ),d a b= នងិ ( ),c a nb b= + ។ េ យ |d a នងិ |d b េនះ ( )|d a nb+ ។ ដេូច នះ d ជតែួចករមួ

របស់ b នងិ a nb+ ។មននយ័ថ |d c ។  

មយ៉ងវញិេទៀត ( )|c a nb+  េនះ ( )|c a nb nb a+ − = ។ ដេូច នះ cជតែួចករមួៃន a នងិb មននយ័ថ |c d ។ 

ដេូច នះ |d c  នងិ |c d  នេំ យ c d= ។ 

 

ឧទហរណ៍:  ចូរគណន ( )3456,246  

ចេំលើយ 

( ) ( )3456,246 13.246 158,246= + ( )158,246=  

( ) ( ) ( )158,246 158,158 88 88,158= + =  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )88,158 70,88 18,70 16,18 2,16 2= = = = =  

ដេូច នះ  ( )3456,246 2=  

27. ្រទសឹ្តីបទ 

េបើ nr ជសំនល់ចុងេ្រកយ មុនសូនយ េនកនុង្របមណវធិែីចកអឺគ្លដី េនះ 

   ( ),nr a b=  

សំ យបញជ ក់ 

2 1r a bq= −  

3 2 2r b r q= −  

4 2 3 3r r r q= −  

2 1 1n n n nr r r q− − −= −  

1 10n n n nr r r q+ −= = −  

ង ( ),r a b= ។ សមកីរទមីយួ នេំ យ 2|r r ។ ទ២ីនេំ យ 3|r r ។ បន ្តបនទ ប់មកេទៀត | nr r ។ 

ែតេ យេចញពសីមកីរចងុេ្រកយវញិ េហើយបកេទេលើ េយើងេឃើញថ 1 2| , | ,..., | , | ,n n n n n nr r r r r b r a− −  

ដេូច នះ nr ជតែួចករមួរបស់a នងិb  ដេូច នះ ( )| ,nr a b  រកឺ ៏ |nr r ។ មននយ័ថ nr r= ។ 
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ឧទហរណ៍: គណន ( )23,29  
 

ចេំលើយ 

េយើងមន 

 29 1.23 6= +  

 23 3.6 5= +  

 6 1.5 1= +  

 5 5.1 0= +  
សំនល់មនុសនូយគ ឺ១ ដេូច នះ ( )23,29 1= ។ 

28. ្រទសឹ្តីបទ 

សនមតថ , ,a b c ជចនួំនគត់ែដល ( ), |a b c។ េបើេគ គ ល់គូចេំលើយ ( )0 0,x y ៃនសមកីរ

ដយូផង់ ax by c+ =  េនះចេំលើយេផ ងេទៀតៃនសមកីរេនះ នងឹមន ង 

 0 0,b ax x t y y t
d d

= + = −  

ែដល ( ),d a b= នងិ t∈ ។ 

សំ យបញជ ក់ 

េយើងថ េបើ ( )0 0,x y ជចេំលើយរបស់សមកីរ ax by c+ =  េនះ  0 0,b ax x t y y t
d d

= + = −  កជ៏ចេំលើយ

ែដរ។ ែតេយើងនងឹបង្ហ ញថ ្រគប់ចេំលើយទងំអស់ នងឹមន ងែបបេនះទងំអស់។ 

សន មតថ ( )', 'x y េផ ទ ងផទ ត់ ' 'ax by c+ = ។ ដចូគន ែដរ 0 0ax by c+ = ។ ដេូច នះេយើងមន 

 ( ) ( )0 0' 'a x x b y y− = −  

ែចកអង គទងំ២នងឹ ( ),d a b=  

 ( ) ( )0 0' 'a bx x y y
d d

− = −  

េ យ , 1a b
d d

⎛ ⎞ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

 េនះ ( )0| 'a y y
d

− េ យេយល មករូ ៉ែូលរអគឺ ្លដី។ ដេូច នះេគមនចនំនួគត់ t ែដល 

0 'at y y
d
= −  នេំ យ 0

ay y t
d

= − ។ េចញពេីនះ េយើងទញបន 
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 ( )0'a b ax x t
d d d

− =  

មននយ័ថ 0' bx x t
d

= + ។ 

29. និយមនយ័−សមកីរសមមលូលីេនែអរ៊ 

សមកីរសមមូលអញញ ត x  មួយកនំត់េ យ modax b n≡ ។ កេន ម modax b n≡ មននយ័ថ

មន t∈  ែដល ax b nt= + ។ ដូេចនះ សមកីរសមមូលអញញ ត x  ែដល modax b n≡ មនចេំលើ

យ លុះ្រ ែតសមកីរដយូផង់ ax ny b+ = មនចេំលើយ នងិ្រចសមកវញិ។ ដូេចនះ េយើងេឃើញថ 

សមកីរសមមូល 

   modax b n≡  

មនចេំលើយែតកនុងករណី ( ), |a n b  មួយបុ៉េ ្ណ ះ។ 

30. ្រទសឹ្តីបទ 

េគេ យចនួំនគត់ , ,a b n។ េបើសមកីរសមមូល ( )modax b n≡ មនចេំលើយមួយ េនះ 

មនចេំលើយមនិសមមូលគន  ម n  ចនួំន ( ),a n ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ព្ីរទសឹ្តបីទ28 េយើងទញបន សមកីរដយផូង់លេីនែអរ៊ ax ny b+ =  មនចេំលើយមន ង 

  ( )0 0, , , ,t tx x n y y a d a n t
d d

= + = − = ∈  

េយើងេ យ tមនតៃំល ( )0,1,..., 1t d= −  េយើងទញបន ចេំលើយមនិសមមលូគន ម n  ចនំនួd  េ្រពះតំ

ៃល ច់ខតៃនផលសងរ ងចេំលើយទងំេនះ២ៗមនតៃំលតចូជង n ។ េបើ 0
'tx x n

d
= + ជចេំលើយមយួ

េផ ងេទៀត េនះេយើងសរេសរ 't ជ ' ,0t qd r r d= + ≤ < ។ េនះ 

 x  0
qd rx n

d
+

= +  

  0
rx nq n
d

= + +  

  0
rx n
d

≡ +  ( )mod n   
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ដេូច នះ ្រគប់ចេំលើយទងំអស់របស់សមកីរសមមលូ ( )modax b n≡  សមមលូ ម n េទនងឹតៃំលមយួនងិែត

មយួគត់ក នងុតៃំលចនំនួ d េផ ងៗគន ៃន 0 ,tx n
d

+ 0 1t d≤ ≤ − ។ ដេូច នះ េបើសមកីរមនចេំលើយមយួ េនះ មន

ចេំលើយមនិសមមលូគន ម nចនំនួ d ។ 

 
ឧទហរណ៍: ចូរគណនចំេលើយ របស់សមីករសមមូល   ( )5 3 mod 7x ≡  

 

ចេំលើយ 

ម្រទសឹ្តបីទ30 សមកីរេនះមនចេំលើយែតមយួគត់ ម 7  េ្រពះ ( )5,7 1= ។ 

ជដបំងូេយើងេ ះ្រ យសមកីរ 5 7 1x y+ = ។ 

 7 5.1 2= +  

 5 2.2 1= +  

 2 2.1=  
ដេូច នះ  

 1 5 2.2= −  

 2 7 5.1= −  
នេំ យ 

 ( )1 5 2.2 5 2 7 5.1 5.3 7.2= − = − − = −  

ដេូច នះ ( ) ( )3 5 9 7 6= −  នេំ យ ( )5.9 3 mod 7≡ ។ដចូគន ែដរ ( )5.2 3 mod 7≡ ។ ដេូច នះ 

( )2 mod 7x ≡ ។ 

 

ឧទហរណ៍:  េ ះ្រ យសមីករសមមូល ( )3 6 mod12x ≡  
ចេំលើយ 

េ យ ( )3,12 3=  េហើយ 3 | 6  េនះ សមកីរសមមលូខងេលើ មនចេំលើយ៣ែដលមនិសមមលូគន ម១២។ 

េយើងពនិតិយេឃើញថ 2x = ជចេំលើយមយួ។ ម្រទសឹ្តបីទ30 ្រគប់ចេំលើយទងំអស់មន ង 

2 12 2 4 ,
3
tx t t= + = + ∈ ។ េ យេ យ 0,1,2t =  េនះចេំលើយមនិសមមលូគនទងំ៣របស់សមកីរសម

មលូ ម១២គ ឺ 2,6,10x = ។ 
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31. ្រទសឹ្តីបទ 

េគេ យចនួំនគត់ ,x y  នងិ ចនួំនគត់មនិសូនយ ,a n។ េនះ 

 ( )modax ay n≡  

លុះ្រ ែត 
( )

mod
,
nx y

a n
⎛ ⎞

≡ ⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

 នងិ្រចសមកវញិ។ 

សំ យបញជ ក់ 

េបើ ( )modax ay n≡  េនះ ( )a x y sn− = ចេំពះចនំនួគត់ s មយួ។ ដេូច នះ 

 ( ) ( ) ( ), ,
a nx y s

a n a n
− =  

ម្រទសឹ្តបីទ13  េយើងទញបន 
( ) ( )

, 1
, ,
a n

a n a n
⎛ ⎞

=⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

 ។ ម ្រទសឹ្តបីទ12  េយើងទញបន  

 
( ) ( )|

,
n x y

a n
−  

ដេូច នះ 

 
( )

mod
,
nx y

a n
⎛ ⎞

≡ ⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

្រចសមកវញិ េបើ 
( )

mod
,
nx y

a n
⎛ ⎞

≡ ⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

 េនះ 

  
( )

mod
,

anax ay
a n

⎛ ⎞
≡ ⎜ ⎟⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

េ យគណុអង គទងំ២នងឹ a ។ េ យ ( ),a n ែចក ច់ a  េនះសមកីរសមមលូខងេលើនេំ យេយើងទញបន

ថ ax ay tn− = ចេំពះចនំនួគត់ t មយួ។  

32. កូរ ៉ែូលរ 

េបើ ( )modax ay n≡  នងិ ( ), 1a n =  េនះ ( )modx y n≡  
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33. ្រទសឹ្តីបទ្របូបិន 

េគេ យចនួំនគត់វជិជមន ,a b។ េបើ( ), 1a b =  េនះ ចនួំនៃនចនួំនគត់វជិជមន m ែដលមនិ

ចសរេសរជ ង ar bs m+ = បន ចេំពះចនួំនគត់មនិអវជិជមន ,r s  េសម ើនងឹ

( )( )1 1 / 2a b− − ។ 

 

សំ យបញជ ក់ 

េយើងសន មតេ ថ nជចនំនួ ចបំែបកបន ម ,a b  េបើសនិជចេំពះចនំនួគត់ ,a b ែដលេ យ េនះ េគ

មនចនំនួគត់មនិអវជិ ជមន ,r s  ែដល ar bs n+ = ។ 

 

េយើងពនិតិយ ងែដលចនំនួធតមុនិកនំត់ខងេ្រកម 

 

0 1 2 .... .... 1
1 2 .... .... 2 1

2 2 1 2 2 .... 2 .... 3 1
.... .... .... .... .... ..... ....

k a
a a a a k a
a a a a k a

−
+ + + −
+ + + −

 

ជរួឈរនមិយួៗៃន ងេនះ ជស្វុតីនព ្វន ្ត ែដលមនផលសងរមួេសមើa ។ ចនំនួេនពេី្រកមn ក នងុ ងេនះ គ ឺ

n ka+  ែដល k ជចនំនួគត់ធមមជត។ិ េយើងដងឹថេបើ n ចបំែបកបន េនះ n ka+ ក ៏ ចបំែបកបនែដរ 

ដេូច នះនេំ យេយើងទញបនថ េបើចនំនួគត់ nមយួ ចបំែបកបន េនះ្រគប់ចនំនួគត់ែដលេនពេី្រកម សទុ ធ

ែត ចបំែបកបនទងំអស់។ ្រគប់ចនំនួែដលជពហុគណុៃនb សទុធែត ចបំែបកបនទងំអស់។ េយើងនយិយ

ថ គម នចនំនួពហុគណុៃនb ២ខសុគន ងេ យ vb នងិwb  ែដល 0 , 1v w a≤ ≤ − ចសថតិេនក នងុជរួឈរែត

មយួៃន ងខងេលើបនេទ។ េបើមនិអញចងឹេទ េនះ េយើងនងឹមន ( )modvb wb a≡ ។នេំ យ 

( ) ( )0 modb v w a− ≡ ។ េ យ ( ), 1a b =  នងិេ យេ្របើ្រទសឹ្តបីទ២១៧ េយើងទញបន 

( )0 modv w a− ≡ ។ េ យ 0 , 1v w a≤ ≤ −  េនះេយើងទញបន v w= ។ 

ឥលូវេយើងនងឹបង្ហ ញថ ្រគប់ចនំនួទងំអស់ក នងុ ង  ែដលេនពេីលើចនំនួមយួែដលជពហុគណុៃន b  ង

េ យ ,vb 0 1v a≤ ≤ −  សទុធែតជចនំនួមនិ ចបំែបកបន។ ចេំពះចនំនួែដលេនព ី vbមន ង vb ka−

ចេំពះចនំនួគត់ k មយួ។ េបើ vb ka− ចបំែបកបនចេំពះ ,a b េនះ ax by vb ka+ = − េផ ទ ងផទ ត់ចេំពះចនំនួ

គត់មនិអវជិ ជមន ,x y មយួ។ ⇒ by ax by vb ka vb≤ + = − < ។ ដេូច នះ 0 y v a≤ < < ។ ⇒ 

( )mody v b≡/ ។ មយ៉ងវញិេទៀត ២ចនំនួសថតិេនេលើជរួឈរែតមយួ សមមលូគន ម a ។ ⇒ 
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( )modvb bv ka ax by a≡ − ≡ +  ⇒ ( )modbv by a≡ ។ មករូ ៉ែូល ៣២០ េយើងទញបន 

( )modv y a≡ ។ ែតយ៉ងេនះ ផ ទយុនងឹករពតិែដល 0 y v a≤ < < ។ 

ដេូច នះ ចនំនួៃនចនំនួមនិ ចបំែបកបន ម ,a b  េសមើនងឹចនំនួៃនចនំនួែដលេនពេីលើចនំនួែដលមន ង 

,0 1vb v a≤ ≤ − ។ េនេលើជរួឈរទ ី j  េគមនចនំនួ ( ) /vb i a− ពេីលើvb ។ ដេូច នះចនំនួៃនចនំនួែដលមនិ ច

បំែបកបន ម ,a b  េសមើនងឹ 

 ( )( )1 1

0 0

1 1
2

a a

v j

a bvb j
a

− −

= =

− −−
=∑ ∑  

 

ចនំនួគត់ែដលមនិ ចបំែបកបនធបំំផតុសថតិេនចពំេីលើ( )1a b−  ដេូច នះ ចនំនួគត់ែដលមនិ ចបំែបកបនធំ

បំផតុ មនតៃំលេសមើនងឹ ( )1a b a− − ។ 

  

34. ្រទសឹ្តីបទ 
េគេ យ ,a bជចនួំនគត់ បឋមរ ងគន ។ សមកីរ 

 ax by n+ =  

គម នចេំលើយជចនួំនគត់មនិអវជិជមន ,x y  ចេំពះ n ab a b= − − ។ េបើ n ab a b> − −  

េនះ សមកីរេនះ មនចេំលើយជចនួំនគត់មនិអវជិជមន។ 

ឧទហរណ៍ : ចូរគណន x  ែដល ( )3 mod 5x ≡  នងិ ( )7 mod11x ≡  

ចេំលើយ 

េ យ 3 5x a= +  ដេូច នះ 11 33 55x a= + ។ េ យ 7 11x b= +  ដេូច នះ 5 35 55x b= + ។ ដេូច នះ 

11 10x x x= − 33 70 55 110a b= − + −  មននយ័ថ ( )37 18 mod 55x ≡ − ≡ ។ េគ ចេផ ទ ងផទ ត់បនថ 

18 55 ,x t t= + ∈ េផ ទ ងផទ ត់សមកីរសមមលូែដលេ យ។ 

 

ឧទហរណ៍ : ចូរគណនចំននួគត់n មួយ ែដល េពលែចកនងឹ4 សល់សំនល់ ២, េពលែចកនងឹ៥ សល់

សំនល់១ េហើយ េពលែចកនងឹ៧ សល់សំនល់១។ 

ចេំលើយ 

េយើងចង់បន n ែដល 
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 ( )2 mod 4n ≡  

 ( )1 mod 5n ≡  

 ( )1 mod 7n ≡  

⇒ 
 ( )35 70 mod140n ≡  

 ( )28 28 mod140n ≡  

 ( )20 20 mod140n ≡  

េយើងមន 

 ( )21 20 3 35 28 20n n n n n n= − = − −  

ដេូច នះ ( ) ( )3 70 28 20 106 mod140n ≡ − − ≡  

⇒ ( )106 mod140n ≡  

35. ្រទសឹ្តីបទចនិ 

េគេ យ 1 2, ,..., km m m ជចនួំនវជិជមនបឋមរ ងគន ពរីៗ េហើយនមួិយៗធជំង១។  

ង 1 2, ,..., ka a a ជចនួំនគត់ មួយ។ េនះ្របពន័ធសមកីរសមមូល 

   ( )1 1modx a m≡  

  ( )2 2modx a m≡  

    
  ( )modk kx a m≡  

មនចេំលើយ េហើយែតមួយគត់ ម 1 2... km m m ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ង 1 2... / ,1j k jP m m m m j k= ≤ ≤ ។ ង jQ ែដល 1j jP Q ≡ ( )mod jm ។ េយើងដងឹថ មន jQ ែដល

េផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌខងេលើ េ្រពះ្រគប់ im បឋមរ ងគន ២ៗ។ េយើងបេង កើតចនំនួ 

 1 1 1 2 2 2 ... k k kx a PQ a P Q a P Q= + + +  

េយើងេឃើញថចនំនួខងេលើេផ ទ ងផទ ត់្របពន័ ធសមកីរខងេលើ។  

េដ ើមបីបង្ហ ញថ ចេំលើយមនែតមយួ េយើងសន មតថ មន y េផ ងេទៀត ែដល ( )modj jy a m≡  ចេំពះ្រគប់

{ }1,2,..,j k∈ ។ ដេូច នះ ( )0 mod jy x m− ≡ ចេំពះ្រគប់ j ។ េយើងទញបនថ jm នមិយួៗែចក ច់
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( )y x− ។ េ យ jm បឋមរ ងគន ២ៗ េនះ េយើងទញបន ( )1 2... |km m m y x− ។រនឺយិយមយ៉ងេទៀត 

( )1 2mod ... ky x m m m≡ ។ 

 

ឧទហរណ៍ : េតើេគ ចរកបន១ នចំននួគត់តេរៀងគន ែដលចំននួទំងអស់េនះ សុទធែតែចក ច់

នងឹចំននួកេរ រេឺទ?។ 

ចេំលើយ 

ង 1 2 1,000,000, ,...,p p p ជ១ នចនំនួគត់បឋមគន ២ៗេផ ងគន ។ ម្រទសឹ្តបីទចនិ ្របពន័ ធសមកីរខងេ្រកម

មនចេំលើយ 

 ( )2
11 modx p≡ −  

 ( )2
22 modx p≡ −  

   
 ( )2

1,000,0001,000,000 modx p≡ −  

ប ្ត ចនំនួ ( )1, 2,..., 1000000x x x+ + + ជ១ នចនំនួគត់តេរៀងគន  ែដលនមិយួៗែចក ច់នងឹកេរៃនចនំនួ

បឋម។ 

 

36. ែផនកគត ់និង ែផនកទសភគ 

ែផនកគត់ៃន x  ងេ យ [ ]x ។  

ឧទហរណ៍ [ ]3.78 3= ។ េយើងមន [ ]1x x x− < ≤  រកឺ ៏[ ] [ ] 1x x x≤ < + ។ 

េគេ្របើសញញ សំគល់ { } [ ]x x x= −  ងេ យែផនកទសភគ។  

ដូេចនះ [ ] { } { },0 1x x x x= + ≤ <  

37. ្រទសឹ្តីបទ  

េគេ យ , , ,a nα β ∈ ∈ ∈ ។ េនះ 

១) [ ] [ ]a aα α+ = +  

២) [ ]
n n

αα ⎡ ⎤⎡ ⎤ = ⎢ ⎥⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦
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៣) [ ] [ ] [ ] [ ] [ ] 1α β α β α β+ ≤ + ≤ + +  

សំ យបញជ ក់ 

១) ង [ ]m aα= + ។ ដេូច នះ 1m a mα≤ + < + ។ ⇒ 1m a m aα− ≤ < − +  មននយ័ថ 

[ ]m a α− = ។ 

២) ,0 1
n n
α α θ θ⎡ ⎤= + ≤ <⎢ ⎥⎣ ⎦

 ⇒ n n
n
αα θ⎡ ⎤= +⎢ ⎥⎣ ⎦

  

េ យ n
n
α⎡ ⎤
⎢ ⎥⎣ ⎦

ជចនំនួគត់ េនះ ម(១) េយើងទញបន 

 [ ] [ ]n n n n
n n
α αα θ θ⎡ ⎤⎡ ⎤ ⎡ ⎤= + = +⎢ ⎥⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦⎣ ⎦

 

⇒ [ ] [ ]n
n n n
α θα⎡ ⎤= +⎢ ⎥⎣ ⎦

 

េ យ [ ]0 n n nθ θ≤ ≤ <  ដេូច នះ [ ]0 1
n
n
θ

≤ < ។ 

⇒  [ ]
n n

αα ⎡ ⎤⎡ ⎤ = ⎢ ⎥⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦
 

៣) មវសិមភព [ ] [ ]1 , 1α α α β β β− < ≤ − < ≤  េយើងទញបន 

 [ ] [ ]2α β α β α β+ − < + ≤ +  

េ យ [ ] [ ]α β+ ជចនំនួគត់តចូជងរេឺសមើα β+  េនះ ្រតវូែតតចូជងរេឺសមើែផ នកគត់របស់α β+ ។ មននយ័ថ 

[ ] [ ] [ ]α β α β+ ≤ +  

  [ ] [ ]2α β α β+ − < +  

⇒ [ ] [ ] 2α β α β+ < + +  

⇒ [ ] [ ] [ ] 2α β α β+ < + +  

⇒ [ ] [ ] [ ] 1α β α β+ ≤ + +  

ឧទហរណ៍ : ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះ្រគប់ ,x y∈  វសិមភពខងេ្រកមពតិ 

  [ ] [ ] [ ] [ ] [ ]2 2x x y y x y+ + + ≤ +  

ចេំលើយ 

េយើងមន [ ] { }x x x= +  នងិ [ ] { }y y y= + ។ ដេូច នះ  

 [ ] [ ] [ ] { } [ ] { }2 2 2 2 2 2x y x x y y+ = + + +⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦  
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នងិ [ ] [ ] [ ] { } { }x y x y x y+ = + + +⎡ ⎤⎣ ⎦  

ដេូច នះេយើង្រតវូបង្ហ ញថ 

 { } { } { } { }2 2x y x y+ ≥ +⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦  

មលក ខណៈសុេីម្រទ ីេយើង ចសន មតថ { } { }x y≥ ។ េយើងដងឹថ { }x  ជចនំនួមនិតចូជងសនូយ។ េយើងមន 

  { } { } { } { } { }2 2 2x y x x y+ ≥ ≥ +⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦  ពតិ។ 

38. ្រទសឹ្តីបទ  

េបើ ,a bជចនួំនគត់ធមមជតបិឋមរ ងគន  ចូរបង្ហ ញថ 

 
( ) ( )1 12 2... ....
a b b ab b a a

a a a b b b
− −⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ + = + + +⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦⎣ ⎦ ⎣ ⎦

 

( )( )1 1
2

a b− −
=  

សំ យបញជ ក់ 

ពនិតិយចតេុកណែកងមយួ ែដលមនកពំលូ្រតង់ ( ) ( ) ( ) ( )0,0 , 0, , ,0 , ,b a a b ។ ចតេុកណែកងេនះ មន

( )( )1 1a b− − ចនំចុែដលមនកអូរេ េនជចនំនួគត់។ ចតេុកណែកងេនះែចកជ២ចែំនកេសមើគន េ យបនទ ត់
xby
a

= ។ េយើងនយិយថ គម នចនំចុ មយួ ែដលសថតិេនេលើបនទ ត់េនះ មនកអូរេ េនជចនំនួគត់េទ េលើក

ែលងែតចនំចុចងុទងំ២។ េបើសនិជមនចនំចុមនកអូរេ េនគត់សថតិេនេលើបនទ ត់េនះ ្រតង់ ( ),m n  ែដល 

0 ,0m a n b< < < <  េនះ n b
m a
= ។ េនះ មននយ័ថ b

a
ចប្រងមួេទជ n

m
 ផ ទយុពសីម មតកិម មែដល ,a b  

បឋមរ ងគន  ។  

ចនំចុ , ,1 1k
kbL k k a
a

⎛ ⎞= ≤ ≤ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

ជប ្ត ចនំចុែដលសថតិេនេលើបនទ ត់េនះ។ kb
a

⎡ ⎤
⎢ ⎥⎣ ⎦

 េសមើនងឹចនំនួចនំចុមនក ូ

អរេ េនគត់ ែដលសថតិេនេលើបនទ ត់ឈរ េចញព ី ( ),0k េទ , kbk
a

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ដេូច នះ 
1

1

a

k

kb
a

−

=

⎡ ⎤
⎢ ⎥⎣ ⎦

∑ ជចនំនួចនំចុមនកអូរ

េ េនគត់ ែដលសថតិេនក នងុពក់ក ្ត លែផ នកខងេ្រកមរបស់ចតេុកណែកង។ ដចូគន ែដរ 
1

1

a

k

ka
b

−

=

⎡ ⎤
⎢ ⎥⎣ ⎦

∑  ជចនំនួចំ

នចុមនកអូរេ េនគត់ ែដលសថតិេនក នងុពក់ក ្ត លែផ នកខងេលើរបស់ចតេុកណែកង។ េ យជសរបុមន

( )( )1 1a b− − ចនំចុមនកអូរេ េនគត់ េហើយែចកេសមើគន ែផ នកខងេលើនងិខងេ្រកមចតេុកណែកង។ ដេូច នះសំ

េន ើខងេលើពតិ។ 
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39. ្រទសឹ្តីបទឌបី៉លីូញ៉ក ់

(De Polignac )  
ង p ជចនួំនបឋម។ ចនួំនគត់ធបំផុំត k ែដល kp  ែចក ច់ !n  កនំត់េ យ 

   
1

k
k

n
p

∞

=

⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥⎣ ⎦

∑   

សំ យបញជ ក់ 

ក នងុចេំនមចនំនួគត់ព១ីដល់ n , ចនំនួគត់ែដលែចក ច់នងឹ p , មនចនំនួ n
p

⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎣ ⎦

, ចនំនួគត់ែដលែចក ច់នងឹ 2p , 

មនចនំនួ 2
n
p

⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥⎣ ⎦

,.....។ ដេូច នះ !n  ែចក ច់នងឹ p ស្វ័យគណុ( 2 ...n n
p p

⎡ ⎤⎡ ⎤
+ +⎢ ⎥⎢ ⎥
⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦

)។ ឧទហរណ៍៖ 

10! 1.2.3.4.5.6.7.8.9.10= ។ 

ព១ីដល់១០ ចនំនួែចក ច់នងឹ៣មនចនំនួ៣គ ឺ៣,៦,៩។ ចនំនួែចក ច់នងឹ 23 9=  មនចនំនួ១គ៩ឺ។ ដេូច នះ 10! 

ែចក ច់នងឹ 3 1 43 3+ = ។  

 

ឧទហរណ៍ : េតើមនេលខសូនយចំននួបុ៉នម នៃនខងចុង300! 
ចេំលើយ 

េលខសនូយខងចងុ300!េសមើនងឹ ចនំនួែដលជស្វ័យគណុៃន១០ ធបំំផតុែដលែចក ច់300! មននយ័ថ 10k ធំ

បំផតុែដលែចក ច់300!។ េយើងមនិ ចយករបូមន ្ត ឌប៉ីលូញី៉ក់ មកេ្របើេ យផទ ល់បនេទ េ្រពះ១០មនិែមន

ជចនំនួបឋម។ ែត 10 5.2= ។ ដេូច នះ k ធបំំផតុ ែដល 10k ែចក ច់300! េសមើនងឹ តៃំលតចូជងេគៃន k  ក នងុចំ

េនម ( k ធបំំផតុ ែដល 2k ែចក ច់300!)នងិ( k ធបំំផតុ ែដល 5k ែចក ច់300!)។ មរបូមន ្ត ឌប៉ីលូញី៉ក់ 

k ធបំំផតុ ែដល 2k ែចក ច់300! េសមើនងឹ 2
1

300
2k

k
k

∞

=

⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦
∑  

k ធបំំផតុ ែដល 2k ែចក ច់300! េសមើនងឹ 5 2
1

300
5k

k
k k

∞

=

⎡ ⎤= <⎢ ⎥⎣ ⎦
∑  

5 2 3 4
1

300 300 300 300 300 ...
55 5 5 5k

k
k

∞

=

⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎡ ⎤= = + + + +⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎢ ⎥⎣ ⎦⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦
∑  

  60 12 4 0= + + +  74=  
ដេូច នះ 300!មនេលខសនូយេនខងចងុចនំនួ៧៤ខ ទង់។ 
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40. ្រទសឹ្តីបទវលីសុន 

 ចេំពះ្រគប់ចនួំនបឋម p  េគមន ( ) ( )1 ! 1 modp p− ≡ −  

សំ យបញជ ក់ 

េយើងដងឹថ េបើ s  បឋមនងឹ p  េនះេគមន x  ែដល ( ). 1 mods x p≡ ។ េ្រពះេបើ ( ),s p  េនះ ម្រទសឹ្តបីទ

បេឆ−េបស៊ ូេគមនចនំនួគត់ ,x y  ែដល 1sx py+ = ។ ដេូច នះ ( ). 1 mods x n≡ ។ ង 

( )modx s p′≡ ។ ដេូច នះ s p′ < ។ េ យ ( ). 1 mods x p≡  នងិ ( )modx s p′≡  េនះ ( )1 modss p′ ≡

។ មននយ័ថ ចេំពះ s  មយួែដលបឋមនងឹ p  េគមន s p′ <  មយួែដល ( )1 modss p′ ≡ ។ ដេូច នះ ចេំពះ 

1 2,s s  េគមន 1 2,s s′ ′  ែដល ( )1 1 1 mods s p′ ≡  នងិ ( )2 2 1 mods s p′ ≡ ។ េបើ 1 2s s s′ ′= =  េនះ 

( ) ( )2 1 2 mods s s s p≡ ⇒  ( )1 2 mods s p≡ ។ េ យ 1 2,s s p<  េនះ 1 2s s= ។ ដេូច នះចេំពះ 1 2,s s  

េផ ងគន  េនះេយើងមន 1 2,s s′ ′  េផ ងគន ែដរ។ 

 

េបើ 2p =  រ ឺ 3p =  េនះ្រទសឹ្តខីងេលើពតិ។ 

សន មតថ 3p > ។ ពនិតិយ ,a  ែដល 2 2a p≤ ≤ − ។ ចេំពះ a  នមិយួៗខងេដ ើមេនះ េយើងកនំត់ ' 1a p≤ − មយួ

េទៀតែដល ( )' 1 modaa p≡ ។ចេំពះ a  េផ ងគន េយើងមន a′  េផ ងគន ែដរ។  េបើ 'a a=  េនះ 

( )2 1 moda p≡  ⇒ ( ) ( )( )2| 1 1 1p a a a− = − +  ។ េ យ p ជចនំនួបឋមេនះ ( )1 moda p≡  រមឺនិ

អញចងឹេទ ( )1 moda p≡ − ។ ⇒ 1a p− = រ ឺ 1a p+ = ។ ែតមនិ ចទងំ២េ្រពះ 1 3a p p− ≤ − <  នងិ 

1 1a p p+ ≤ − < ។ ដេូច នះ 'a a≠ ។ ដេូច នះ េពលគណុ្រគប់aទងំអស់ែដល 2 2a p≤ ≤ −  បញចលូគន  េយើងផ ្តុំ

គែូដល ( )' 1 modaa p≡ ។ ដេូច នះផលគណុសរបុគេឺសមើ១។ េយើងសរេសរជ 

 ( ) ( )2.3.... 2 1 modp p− ≡  

⇒ ( ) ( ) ( ) ( )
2 2

1 ! 1. . 1 1.1. 1 1 mod
a p

p j p p p
≤ ≤ −

⎛ ⎞
⎜ ⎟− ≡ − ≡ − ≡ −
⎜ ⎟
⎝ ⎠
∏  

 
 

ឧទហរណ៍ : េបើ p  ជចំននួបឋម ែដល ( )1 mod 4p ≡  ចូរបង្ហ ញថ 
  ( )1 ! 1 mod

2
p p−⎛ ⎞ ≡ −⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

ចេំលើយ 
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េនក នងុក ្ត ផលគណុរបស់ ( )1 !p −  េយើងផ គបួ j ជមយួនងឹ ( )p j−  ែដល ( )1 1 / 2j p≤ ≤ − ។ េយើងសេង កត

េឃើញថ ( ) ( )2 modj p j j p− ≡ − ។ ម្រទសឹ្តបីទវលីសុន េយើងទញបន 

( )
( )

( )( ) ( )1 /22

1 1 /2

11 1 ! 1 ! mod
2

p

j p

pp j p−

≤ ≤ −

−⎛ ⎞− ≡ − ≡ − ≡ − ⎜ ⎟
⎝ ⎠

∏  

េ យ ( )( )1 /21 1p−− =  េយើងទញបនសំេន ើពតិ។ 

41. ្រទសឹ្តីបទែភម៉ 

( Fermat's Little Theorem ) 

្រគប់ចនួំនបឋម p  នងិ្រគប់ចនួំនគត់a  េគមន 

  ( )modpa a p≡  

សំ យបញជ ក់ 

េយើងនងឹ្រ យបញជ ក់ មវចិរេ យកេំន ើន ម a ។ េពល 1a =  េយើងទញបនថ សំេន ើពតិ។ សន មតថ p  

ែចក ច់ pa a− ។ េយើងមន 

 ( )
0

1
p

p k

k

p
a a a a

k=

⎛ ⎞
+ − = −⎜ ⎟

⎝ ⎠
∑

1

0

p
k p

k

p
a a a

k

−

=

⎛ ⎞
= + −⎜ ⎟

⎝ ⎠
∑  

ចេំពះ 1 1k p≤ ≤ − េយើងមន  

( )
( )

( ) ( )( )
1 ! 1!

1! ! 1 ! 1 1 !
pp ppk k p p

k kk p k k p k
− −⎛ ⎞ ⎛ ⎞

= = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟−− − − − −⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

មននយ័ថ |
p

p k
k

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 ែតេ យ ( ), 1p k =  ដេូច នះ |
p

p
k

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ ចេំពះ 0k =  កេ៏យើងមន |
p

p
k

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

ែដរ។ 

ដេូច នះ 

 ( ) ( )
1

0
1 1 0 mod

p
p k p p

k

p
a a a a a a p

k

−

=

⎛ ⎞
+ − = + − ≡ − ≡⎜ ⎟

⎝ ⎠
∑  

ដេូច នះ ( )1 pa a+ −  ែចក ច់នងឹ p  ។ ដេូច នះសំេន ើពតិ។ 

 

មរយៈ្រទសឹ្ត ីបទេនះេយើងទញបនថ ( ) ( )1 1 0 modpa a p− − ≡ ។ ដូេចនះ េបើ p  ែចក a  មនិ

ច់េទ េនះមននយ័ថ  p  ែចក 1 1pa − −  ច់។ ដូេចនះ 1 1modpa p− ≡  ។ 
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42.  វបិក 

ង p  ជចនួំនបឋម នងិ សនមតថ p ែចកa មនិ ច់។ េនះ ( )1 1 modpa p− ≡  ។ 

 

ឧទហរណ៍ : ង 1
1 4, 4 , 1na

na a n−= = > ។ ចូរគណនសំនល់ៃន 100a ែចកនងឹ៧។ 
ចេំលើយ 

ម្រទសឹ្តបីទែភម៉ េយើងមន ( )64 1 mod 7≡ ។ េយើងមន ( )4 4 mod 6n ≡  ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់វជិ ជមន 

n  មននយ័ថ 4 4 6n t= + ចេំពះចនំនួគត់ t មយួ។ ដេូច នះ 

 ( ) ( )99 4 6 4 6
100 4 4 4 . 4 4 mod 7

ta ta += = = ≡  

100a ែចកនងឹ៧ សល់ ៤។ 

43. និយមនយ័ 

( )d n  ជចនួំនតួែចកវជិជមនរបស់ n  

( )nσ  ជផលបូកៃនប ្ត តួែចកវជិជមនរបស់n  

( )s nσ ជផលបូកស្វ ័យគុណ s  ៃនប ្ត តួែចកវជិជមនរបស់ n  

( )P n  ជផលគុណប ្ត តួែចកវជិជមនរបស់ n ។ 

( )nφ  ជចនួំនៃនចនួំនគត់វជិជមនែដលធមំនិេលើសព ីn នងិបឋមនងឹn ។  

េគេ  ( )nφ  ថជអនុគមនអឺ៍ែលរ។ 

( )nω  ជចនួំនតួែចកបឋមខុសៗគន របស់ n ។ 

( )nΩ  ជចនួំនតួែចកបឋមរបស់ n  ប់មនិបច់គតិថខុសគន រអឺត់េទ(េសម ើនងឹផលបូកៃន

ស្វ ័យគុណរបស់ក ្ត បឋមរបស់ n  ឧទហរណ៍ 220 2 .5= េយើងមន ២ចនួំន២ដង ៥ចនួំន១ដង 

ដូេចនះ ( )20 2 1 3Ω = + = )។ 

 

អនុគមនខ៍ងេលើ ច ងជសញញ េ យ 

 ( )
|

1;
d n

d n =∑ ( )
|

;
d n

n dσ =∑ ( )
|

1;
p n

nω =∑ ( )
||p n

n
α

αΩ = ∑  

 ( )

( )
1

, 1

1
k n

k n

nφ
≤ ≤

=

= ∑  
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(សញញ ||  េនកនុង ||p nα មននយ័ថ |p nα  ែត 1 |p nα+ / ) 

ឧទហរណ៍ ១,២,៤,៥,១០,២០ជតួែចករបស់២០។ េយើងមន ( )20 6;d = ( )20 42;σ =

( )20 2;ω = ( )20 3Ω = ។ េ យ1,3,7,9,11,13,17,19ជចនួំនគត់វជិជមនធមំនិេលើសព២ី០ នងិ

បឋមនងឹ២០ េនះ ( )20 8φ = ។ 

44. ្រទសឹ្តីបទ  

េបើផលគុណក ្ត បឋមរបស់ n មន ង 1 2
1 2 ... k

kn p p pαα α=  េនះ េយើងមន 

  ( ) ( )( ) ( )1 21 1 ... 1kd n α α α= + + +  

  ( )
( ) ( ) ( )1 2 11 1

1 2

1 2

11 1
. ...

1 1 1

kss s
k

s s s s
k

pp p
n

p p p

αα α
σ

++ + −− −
=

− − −
 

  ( )
( )
2

d n

P n n=  

 

សំ យបញជ ក់ 

េយើងនងឹ្រ យបញជ ក់ករណី P  ែដលពបិកជងេគ ករណីេផ ងេទៀត ច្រ យបញជ ក់ មរេបៀបដចូគន ។ 

តែួចកវជិ ជមនមយួរបស់ nមន ង 1 2
1 2 ... k

kp p pββ β  ែដល 0 i iβ α≤ ≤ ។ ផលគណុរបស់ប ្ត តែួចកទងំ

អស់របស់ nមន ង 1 2
1 2 ... k

kp p pγγ γ ។ 

ដេូច នះេយើងនងឹគណនប ្ត ស្វ័យគណុ iγ ។ េយើងយកចនំនួគត់មយួ { }10,1,...,v α∈ ។ តែួចករបស់ n  ែដល 

1 vβ = មនទងំអស់ចនំនួ ( ) ( )2 1 ... 1kα α+ + ។ េពលេយើងគណុតែួចកទងំអស់េនះ បញចលូគន  េយើងបន 

 ( ) ( )
1

1 2
0

1 ... 1k
v

v
α

γ α α
=

= + + ∑  

  ( ) ( )1 1
1 1 ... 1
2 kα α α= + +  

  ( )
1.

2
d n

α=  

េយើងទញបនរបូមន ្តដចូគន ចេំពះ iγ ។ 

 

ឧទហរណ៍ : ចូរបង្ហ ញថ ( ) 2d n n≤ ។ 
ចេំលើយ 



32 និយមន័យ.្រទឹស្តីបទ | លឹម សុវណ្ណវចិិ្រត 

 

្រគប់តែួចកវជិ ជមនa នមិយួៗៃន n ចផ គគូន ជមយួ តែួចករបស់nមយួេទៀតគ ឺ n
a
។ េ យ . nn a

a
=  េនះ ្រតវូ

ែតមនតែួចកមយួក នងុចេំនមេនះែដល n≤ ។ 

ង 1 2 .... kd d d< < <  ជតែួចកវជិ ជមនរបស់ n  ែដលធមំនិេលើសព ី n ។ តែួចករបស់ n  េផ ងេទៀតគ ឺ 

 
1 2

, ,...,
k

n n n
d d d

 

េ យ k n≤  ដេូច នះ ( ) 2 2d n k n≤ ≤ ។ 

 

ឧទហរណ៍ : ចូរគណន្រគប់ចំននួគត់ n  ែដល ( ) 6d n = ។ 
ចេំលើយ 

( ) ( ) ( ) ( )1 21 1 ... 1 6kd n α α α= + + + =  2.3=  រ ឺ6.1  េនះ n ្រតវូែតមនក ្ត បឋមខសុគន ែត២ប៉េុ ្ណ ះ 

គ ឺp នងិq ។ដេូច នះ n p qα β=  នងិ 1 2;1 3α β+ = + =  រកឺ ៏1 6;1 1α β+ = + = ។ ដេូច នះ n ្រតវូែតមន ង 
2n pq= រកឺ ៏ 5n p=  ែដល ,p qជចនំនួបឋមខសុគន ។ 

ឧទហរណ៍ : ចូរបង្ហ ញថ 
  ( )

1 1

n n

k j

nd k
j= =

⎡ ⎤
= ⎢ ⎥

⎣ ⎦
∑ ∑  

ចេំលើយ 

េយើងមន  ( )
1 1 |

1
n n

k k j k
d k

= =
=∑ ∑∑  

( )
1 |

0mod

1 1
n

k j k j n j k n j n
k j

n
j= ≤ ≤ ≤ ≤

≡

⎡ ⎤
= = ⎢ ⎥

⎣ ⎦
∑∑ ∑ ∑ ∑   

ឧទហរណ៍ : ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់ធមមជតិn  េគមនចំននួគត់ធមមជតិ x នងិ y  ែដល 

x y n− ≥  នងិ ( ) ( )2 2x yσ σ= ។ 

ចេំលើយ 

ង ( ), ,10 1s n s≥ = ។ េយើងយក 5 ; 4x s y s= = ។ េនះ ( ) ( ) ( )2 2 231x y sσ σ σ= = ។ 
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45. ្រទសឹ្តីបទអែឺលរ 

េបើ ( ), 1a n =  េនះ ( ) ( )1 modna nφ ≡ ។ 

សំ យបញជ ក់ 

េយើងមន 1n > ។ ង ( )1 21 ,..., 1na a a n nφ= < < < = − <  ជប ្ត ចនំនួគត់វជិ ជមន តចូជង n  េហើយ

បឋមនងឹ n  ែដល 1n > ។ ្រគប់ចនំនួគត់ទងំអស់ែដលបឋមនងឹ n េពលែចកនងឹ n  សល់សំនល់ជ ia មយួ

ក នងុចេំនម ( ),1ia i nφ≤ ≤ ។ 

េ យ ( ), 1a n =  េនះ ( )1 2, ,..., naa aa aaφ កប៏ឋមនងឹ n  ែដរ។ ដេូច នះ ប ្ត  iaa ទងំេនះសមមលូនងឹ ja

មយួ ែដល ( )1 j nφ≤ ≤  ម n ។ ប ្ត  iaa ខសុៗគន សមមលូនងឹ ja ខសុគន ែដរ ម n ។ េ្រពះេបើមន 

( )modi kaa a n≡  នងិ ( )modj kaa a n≡  េនះ ( ) ( )modj i j ka aa a a n≡  ⇒  

( ) ( )modi j j ka aa a a n≡ ⇒ ( )modi k j ka a a a n≡ ⇒ ( )modi ja a n≡ ។ 

ដេូច នះ 

 ( ) ( ) ( )1 2 1 2. .... .... modn naa aa aa a a a nφ φ≡  

⇒ ( )
( ) ( ) ( )1 2 1 2. .... .... modn
n na a a a a a a nφ

φ φ≡  

⇒ ( )( ) ( ) ( )1 21 . .... 0 modn
na a a a nφ

φ− ≡  

េ យ ( )( )1 2... , 1na a a nφ =  េនះ ( )( ) ( )1 0 modna nφ − ≡ ។ 

46. ្រទសឹ្តីបទ 

ង k  ជចនួំនគត់វជិជមនតូចបផុំតែដល ( )1 modka m≡ ។ ចនួំនគត់វជិជមន x  ែដល 

( )1 modxa m≡  បនទល់ែត x  ជពហុគុណៃន k  នងិ្រចសមកវញិ។ 

 
សំ យបញជ ក់ 

េបើ x  ជពហុគណុៃន k  េនះ x kl= ។ េ យ ( )1 modka m≡  េនះ ( ) ( )1 mod
lka m≡ ។  

្រចសមកវញិ សន មតថ ( )1 modxa m≡ ។ យក ,0x kl p p k= + ≤ < ។ ដេូច នះ p x kl= − ។ េយើងមន  

 ( )1.1 1 modp x kl x kl la a a a m− − −= = ≡ =  
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េបើ 0p >  េនះ មន p k<  ែដល ( )1 modpa m≡ ។ ដេូច នះផ ទយុពសីម មតកិម មែដលថ k  តចូជងេគ។ ដេូច នះ 

0p = ។ ដេូច នះ x kl= ។ ដេូច នះ x  ជពហុគណុៃន k  ។ 

47. ្រទសឹ្តីបទ 

ង a  នងិ b  ជចនួំនគត់វជិជមនពរីែដលបឋមគន  េនះ ( ) ( ) ( )ab a bφ φ φ=  ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ង nជចនំនួគត់ធមមជតមិយួែដល ( ), , 1n ab a b= = ។ េយើងតេំរៀបចនំនួគត់ចនំនួab ែដលមន 1,2,...,ab

ដចូខងេ្រកម 

 

( ) ( ) ( ) ( )

1 2 3 ... ...
1 2 3 ... ... 2

2 1 2 2 2 3 ... 2 ... 3
... ... ... ... ... ... ...
1 1 1 2 1 3 ... 1 ...

k a
a a a a k a
a a a a k a

b a b a b a b a k ba

+ + + +
+ + + +

− + − + − + − +

 

ចនំនួគត់ r មយួ បឋមនងឹ n  េបើ បឋមនងឹa នងិនងឹb  នងិ្រចសមកវញិ។ ជដបំងូេយើងនងឹកនំត់ចនំនួៃនចនំនួ

គត់ក នងុ ងខងេលើ ែដលបឋមនងឹ a  នងិបនទ ប់មកគណនេ យេឃើញថ េត ើមនចនំនួប៉នុម នក នងុចេំ ម

េនះែដលបឋមនងឹb ។  

មនចនំនួគត់ចនំនួ ( )aφ េនក នងុបនទ ត់េដកទ១ីែដលបឋមនងឹ a ។ ឥលូវេយើងេម ើលបនទ ត់ឈរទ ីk ែដល

1 k a≤ ≤ ។ ចនំនួគត់នមិយួៗសថតិេនក នងុជរួឈរមយួេនះ មន ង ,0 1ma k m b+ ≤ ≤ − ។ េ យ 

( )modk ma k a≡ +  េនះ k មនក ្ត រមួមយួជមយួa  លុះ្រ ែត ma k+ កម៏ន ក ្ត រមួមយួជមយួ a ែដរ 

នងិ្រចសមកវញិ។ បនទ ត់ឈរនមិយួៗមនចនំនួគត់ចនំនួ ( )aφ  ែដលបឋមនងឹ a ។ បនទ ប់មកេយើងកនំត់ថេត ើ

មនចនំនួគត់ចនំនួប៉នុម នក នងុចេំ មេនះ ែដលបឋមនងឹb ។  

េយើងនយិយថ មនិ ចមនចនំនួគត់២ក នងុចេំនម ( ), ,..., 1k a k b a k+ − +  េនេលើបនទ ត់ឈរទ ីk សមមលូ

គន ម b េទ។ េបើមនិអញចងឹេទ េបើសនិជ ( )modia k ja k b+ ≡ +  េនះ ( ) ( )0 moda i j b− ≡ ។ េ យ

( ), 1a b =  េនះ ( )0 modi j b− ≡ ។ េ យ [ ], 0, 1i j b∈ −  នេំ យ i j b− < ។ នេំ យ i j= ។ មន

នយ័ថ ប ្ត b ចនំនួគត់ េនក នងុចេំនមចនំនួទងំ ( )aφ មបនទ ត់ឈរ សមមលូេទនងឹ0,1,..., 1b − ។ ែត

មនែត ( )bφ ក នងុចេំនមេនះប៉េុ ្ណ ះែដលបឋមនងឹb ។ មននយ័ថ មនចនំនួគត់ែត ( ) ( )a bφ φ ប៉េុ ្ណ ះ េន

ក នងុ ងេនះ ែដលបឋមនងឹab ។ 
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សំគល ់
−េបើ p ជចនួំនបឋម នងិ m ជចនួំនគត់ធមមជត ិេនះចនួំនគត់ 

 1, 2 ,3 ,..., mp p p p p−  

ជចនួំនគត់វជិជមនែតមួយែបបគត់ែដល mp≤  នងិមនក ្ត រួមជមួយ mp ។ដូេចនះ 

( ) 1m m mp p pφ −= − ។  

−េបើ 1 2
1 2 ... kaa a

kn p p p= ជផលគុណក ្ត បឋមរបស់ n  េនះ 

 ( ) ( ) ( )1 1 11
1 1 ... k ka aa a

k kn p p p pφ −−= − −  

48. ្រទសឹ្តីបទ 

ចេំពះចនួំនគត់វជិជមន n  េគមន ( )
|d n

d nφ =∑ ។  

សំ យបញជ ក់ 

េយើងពនិតិយសំន ុៃំនចនំនួសនទិន 

 1 2, ,..., n
n n n

 

េយើងដងឹថ សំន ុេំនះមនធតទុងំអស់ចនំនួ n ។ េ្រកយសំរលួ្របភគេនះេហើយ េយើងនងឹទទលួបនសំន ុថំ ម ីែដល

ភគែបងនងិភគយក បឋមនងឹគន ។ ប ្ត ភគែបងក នងុសំន ុថំ មសីទុ ធែតជតែួចករបស់ n ។ ង d  ជភគែបង

មយួ។ េនះ ក នងុសំន ុថំ ម ីមនធតចុនំនួ ( )dφ  ែដលមន d  ជភគែបង។ ដេូច នះមនទងំអស់ ចនំនួ ចនំនួ

( )
|d n

dφ∑  េនក នងុសំន ុថំ ម។ី េ យសំន ុទំងំពរីមនចនំនួតេួសមើគន  េនះ េយើងទញបនសំេន ើែដល្រតវូ្រ យបញជ

ក់។ 
 

ឧទហរណ៍ : ង n  ជចំននួគត់វជិជមន។  

(១) គណនផលបូកៃន្រគប់ចំននួគត់វជិជមន តចូជង n  េហើយបឋមនងឹ n  ។  

(២) គណនផលបូកៃន្រគប់ចំននួគត់វជិជមន តចូជង 2n  េហើយបឋមនងឹ n ។ 

 

ចេំលើយ 

ង  

( )

1

, 1
d n
d n

S d
<

=

= ∑   នងិ 

( )

2
2
, 1

d n
d n

S d
<

=

= ∑  
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ង ( )1 2 .... nd d dφ< < <  ជប ្ត ចនំនួគត់វជិ ជមនតចូជង n  េហើយបឋមនងឹ n ។ េយើងមន ( ), 1d n =  

លុះ្រ ែត ( ), 1n d n− = ។ េយើងមន ( )ndφ ធជំងេគ េហើយបឋមនងឹ n  ដេូច នះ ( )nn dφ−  បឋមនងឹ n  ែដរ 

ែតតចូជងេគ ដេូច នះ ្រតវូែត ជ 1d ។ េយើងទញបន 

 ( )1 ,nd d nφ+ = ( )2 1 ,...,nd d nφ −+ = ( ) 1 ,nd d nφ + =  

ដេូច នះ ( )
1 2

n n
S

φ
=  ។ 

 

មយ៉ងវញិេទៀត េយើងមន 

 

( )

( )
( )

( )
( )

2
, 1 , 1 , 1

n d n d n d n
d n d n d n

d n d n n dφ
< < < <

= = =

= + = +∑ ∑ ∑  

  ( ) ( ) ( )3
2 2

n n n n
n n

φ φ
φ= + =  

ដេូច នះ ( ) ( ) ( )2
3

2
2 2

n n n n
S n n

φ φ
φ= + = ។ 

 

ឧទហរណ៍ : ចូរេ យឧទហរណ៍ចំននួគត់ n ែដល ( )10 | nφ ។ 

ចេំលើយ 

យក 11 , 1, 2,...kn k= =  េនះ ( ) 1 111 11 11 10.11k k k kφ − −= − =  

ឧទហរណ៍ : េបើ 1p − នងិ 1p + ជចំននួបឋម នងិ 4p >  ចូរបង្ហ ញថ ( )3 p pφ ≤ ។ 

ចេំលើយ 
សេង កតេឃើញថ េបើ 4p >  េនះ p ្រតវូែតជពហុគណុៃន៦ (េបើ p  មនិែមនជពហុគណុៃន៦េទ េនះ 1p − នងិ

1p +  មនិ ចជចនំនួបឋមេទ)។ ដេូច នះ 

 ( )2 3 , , 1, ,6 1a bp m a b m= ≥ =  

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ) ( )1 12 3 2 3 2 2 3 3a b a b a a b bp m m mφ φ φ φ φ φ− −= = = − −  

  ( ) ( )1 2 1 12 3 2 3 2 3
2 3 3 3 3

a b a b a b pm m mφ φ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= = ≤ =⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠
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49. ្រទសឹ្តីបទឡសឺង ់

ង p ជចនួំនបឋម នងិ ង 

  1
0 1 1...k k

k kn a p a p a p a−
−= + + + +   

ជពន្ល តរបស់ n កនុងេគល p ។ ចនួំនគត់m ធបំផុំតែដល mp ែចក ច់ !n កនំត់េ យ 

( )0 1 ...
1

kn a a a
m

p
− + + +

=
−

 

សំ យបញជ ក់ 

ម្រទសឹ្តបីទឌីប៉លូីញ៉ក់ 

 
1

k
k

nm
p

∞

=

⎡ ⎤
= ⎢ ⎥

⎢ ⎥⎣ ⎦
∑  

េយើងមន 

1 2
0 1 2 1... ;k k

k k
n a p a p a p a
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− −
− −

⎡ ⎤
= + + + +⎢ ⎥

⎣ ⎦
 

2 3
0 1 22 ... ;k k
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n a p a p a
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⎢ ⎥⎣ ⎦
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1 11 ... ... 1k
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0 1 1
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50. ្រទសឹ្តីបទខមំរ័ 

ង p ជចនួំនបឋម។ ចនួំនគត់ m ធបំផុំតែដល mp ែចក ច់េមគុណេទ្វធ 
a b

a
+⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

 េសម ើនងឹ

ផលបូកចនួំន្រ ទុកកនុង្របមណវធិបូីករបស់ a នងិ b សរេសរកនុងេគល p ។ 

សំ យបញជ ក់ 

ង 0 1 ... ,k
ka a a p a p= + + + 0 1 ... ,k

kb b b p b p= + + + ែដល0 , 1j ja b p≤ ≤ − នងិ 0k ka b+ > ។ 

ង 
0

;
k

a j
j

S a
=

= ∑
0

k

b j
j

S b
=

= ∑ ។ កនំត់យក jc ែដល 0 1jc p≤ ≤ −  នងិ 0jε = រ ឺ1 កនំត់េ យ 

 0 0 0 0a b p cε+ = +    

 0 1 1 1 1a b p cε ε+ + = +   

1 2 2 2 2a b p cε ε+ + = +   

….. 

1k k k k ka b p cε ε− + + = +    (*) 

ផលបកូៃនចនំនួ្រ ទកុកនំត់េ យ 0 1 ... kε ε ε+ + + ។ 

គណុសមភពទងំអស់េនះបន ្តបនទ ប់គន នងឹ 21, , ,...p p  រចួបកូអង គនងិអង គ េយើងទញបន 
2

0 1 1... k
ka b p p pε ε ε −+ + + + + =

2 1
0 1 1 0 1... ...k k k

k k kp p p p c c p c pε ε ε ε +
−+ + + + + + + +  

េយើងទញបន 1
0 1 ... k k

k ka b c c p c p pε ++ = + + + + ។ ដេូច នះ 
0

;
k

a b k j
j

S cε+
=

= + ∑  

េ យបកូសមភព(*)បញចលូគន  េយើងទញបន 

( ) ( )0 1 1 0 1... ...a b k kS S pε ε ε ε ε ε−+ + + + + = + + + +  

( )0 1 ... kc c c+ + +  

( )0 1 ... k a b kp Sε ε ε ε+= + + + + −  

ម្រទសឹ្តបីទឡសឺង ់

 ( ) ( ) ( ) ( )1 a b a bp m a b S a S b S+− = + − − − − −  

   ( )( )0 11 ... kp ε ε ε= − + + +  

ដេូច នះ  0 1 ... km ε ε ε= + + + ។ 
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51. ្រទសឹ្តីបទ 

្រគប់ចនួំនគត់ធមមជតិn សុទធែត ចសរេសរជ ង 

 1
0 1 110 10 ... 10k k

k kn a a a a−
−= + + + +  

ែដល 01 9,0 9, 1ja a j≤ ≤ ≤ ≤ ≥ ។  

ឧទហរណ៍ 4 3 265789 6.10 5.10 7.10 8.10 9= + + + +  
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ឡូសីុក 
 

1. ង s  ជចំននួគត់វជិជមន។ ចូរបង្ហ ញថ ្រគប់អងកត់[ ],2s s  មនចំននួស្វ័យគុណេគល២  

ជនចិច។ 

2. ង M ជសំណំុមិនទេទ ៃនចំននួគត់វជិជមន ែដល " េបើ x  ជធតរុបស់ M  េនះ 4x  នងិ 

[ ]x  កជ៏ធតរុបស់M  ែដរ "។ ចូរបង្ហ ញថ M  ជសំណំុៃន្រគប់ចំននួគត់ធមមជត។ិ កនងុេនះ 

[ ]a ងេ យែផនកគត់ៃន a ។ 

3. ចូរបង្ហ ញថ កនងុចំេនមប ្ត ៧ចំននួគត់វជិជមនែដលធមិំនេលើសព ី១២៦  

េគ ចរកបន២កនងុចំេនមចំននួទំងេនះ កនំត់េ យ a  នងិ b  ែដល 2b a b< ≤ ។ 

4. េគេ យសំនុមួំយមន១០ចំននួគត់ធមមជត ិសថិតេនចេន្ល ះចប់ព ី១ដល់ ៩៩ េ យគតិទំង១

នងិ៩៩ ចូលផង។ ចូរបង្ហ ញថ មន២សំនុរំងមិនទេទ ខសុៗគន   ៃនសំនុេំនះ ែដលមនផលបូក

ធតរុបស់  េសមើគន ។ 
5. េគេ្រជើសេរ ើស៥៥ចំននួគត់េចញពី{ }1,2,...,100 ។ ចូរបង្ហ ញថ េទះេគេ្រជើសេរ ើស យ៉ងេម៉ច

កេ៏ យ កេ៏គគង់បនពរីចំននួ ែដលមនផលសងេសមើ ១០ ែដរ។ 

6. ( េមរចិ ១៩៩៤) 
េគបិទ ្ល ក េលខ ថសចំននួមួយ េ យេលខ១, ថសចំននួ២ េ យេលខ២, ថសចំននួ៣ 

េ យេលខ៣,…, ថសចំននួ៥០ េ យេលខ៥០។ េគ ក់ថសែដលបិទ ្ល កទំង 

1 2 3 ... 50 1275+ + + + = េនះ េទកនងុ្របអប់មួយ។ េគទញថសម្តងមួយ េចញព្ីរបអប់េនះ 

េ យៃចដនយ េ យមិន ក់ចូលវញិ។ េតើថសតចិបំផុតចំននួបុ៉នម ន ែដល្រតវូទញេចញ េដើមបី

េ យធនថ មនយ៉ងតចិថសចំននួ១០ មន ្ល កដចូគន ?។ 

7. (អន្តរជត ិ១៩៦៤) 
មនសុ ១៧នក់ ទក់ទងគន មសំបុ្រត េ យមនសុ មន ក់ៗ សរេសរេទកន់មនសុ ១៦នក់

េទៀតែដលេនសល់។ពួកេគ ទក់ទងគន  េលើ្របធនបទចំននួ៣បុ៉េ ្ណ ះ។ ល់ប ្ត  មនសុ ពរី

នក់ សរេសរេទគន េទវញិេទមក េលើ្របធនបទែតមួយ បុ៉េ ្ណ ះ។ ចូរបង្ហ ញថ មនយ៉ង

តចិមនសុ ចំននួ៣នក់ ែដលសរេសរសំបុ្រតេទកន់អនកដៃទព្ីរបធនបទែតមួយដចូគន ។ 
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8. សុខ នងិ េ េលងែលបងដចូតេទ។ ពួក ចប់េផ្ត ើមេ យេ្រជើសេរ ើសចំននួគត់មួយ 0n > ។  

បនទ ប់មកេទៀត សុខេ្រជើសេរ ើសយកចំននួគត់ m មួយជសំងត់ ែដល 0 m n< < ។  

េ ជអនកទយេលខសំងត់េនះ។ េដើមបីេ យេ ចទយបន េ ចសួរេលខk មួយ

េទសុខ េហើយសុខេឆ្ល ើយថ m k+  ជចំននួបឋមរអឺត់។ ចូរបង្ហ ញថ េ ចកនំត់េលខ

សំងត់របស់សុខបនេ យសួរយ៉ងេ្រចើន 1n − សំនរួ។ 

9. ចូរបង្ហ ញថ ្រគប់ឆន ំទំងអស់ មនៃថងសុ្រកទ១ី៣ យ៉ងេ ច ស់ម្តង។ 

10. េគេ្រជើសេរ ើសយក៥១ចំននួគត់េចញព ី1,2,...,100 ។ ចូរបង្ហ ញថ េបើេទះជេគេ្រជើសេរ ើស

យ៉ងេម៉ចកេ៏ យ កេ៏គគង់ទទួលបន២ចំននួែដលបឋមរ ងគន  ែដរ។ 

11. ( េមរចិ AHSME 1999) 

ទូ ក់ឥ ន់៉េនផ រមួយ្រតវូបនេគបិទ ្ល កេលខចប់ពេីលខ១េទ។ តេួលខប្ល សទិចែដលេ្របើសំ

ប់េធ្វ ើជ ្ល កេលខបិទេលើទូទំងេនះ មនតៃំល២េសនកនងុមួយេលខ។ ដេូចនះេដើមបីបិទេលខ៩ 

េគ្រតវូចំនយអស់ ២េសន េហើយេដើមបីបិទេលខ១០ េគ្រតវូចំនយអស់៤េសន។ េបើសិនជេគ

្រតវូចំនយអស់ 137,94$ េដើមបីបិទ ្ល កេលខ េតើមនទូទំងអស់ចំននួបុ៉នម ន?។ 

12. ( េមរចិ AMC12 2001) 

េតើមនចំននួគត់វជិជមនចំននួបុ៉នម នែដលមិនេលើសព2ី001 េហើយជពហុគុណៃន3 រ4ឺ ែតមិន

ែមនពហុគុណៃន5 ។ 

13. ( េមរចិ AHSME 1983) 

ង 

0,123456789101112…998 999 
ែដលេលខកនងុខទង់នមួិយៗបនមកពចុីះេលខគត់ព1ី ដល់999 មលំ ប់។ ចូរកនំត់ខទង់ទ1ី983 

េ្រកយេកប ស។ 

14. េកមង្របុស២៥នក់នងិេកមង្រសី២៥នក់អងគុយជំុវញិតមូុលមួយ។ ចូរបង្ហ ញថ េទះជអងគុយ

ែបប  កគ៏ង់មនេកមងមន ក់ែដលអនកេនសងខ ង ជេកមង្រសីទំងពរីនក់ែដរ។ 

15. ( េមរចិ AMC12 2001) 

ពងីពងមនេ្រ មេជើងមួយនងិែសបកេជើងមួយសំ ប់េជើងនមួិយៗ ៃនេជើងទំង្របបីំរបស់ ។ 

េតើពងីពង ចពក់េ្រ មេជើងនងិែសបកេជើងទល់ែត្រគប់េជើង មលំ ប់លំេ យបន
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បុ៉នម នរេបៀបខសុៗគន  េបើដងឹថ ល់េជើងនមួិយៗរបស់  ្រតវូពក់េ្រ មេជើងមុនែសបកេជើង

? 

16. ( េមរចិ AHSME 1986) 
ថតតសុថិតកនងុបនទប់ងងតិមួយមនេ្រ មេជើង្រកហម១០០គូ េ្រ មេជើងៃបតង៨០គូ េ្រ ម

េជើងេខៀវ៦០គូ នងិេ្រ មេជើងេខម ៤០គូ។ យុវជនមន ក់យកេ្រ មេជើងមួយម្តងេចញពថីតតុ

េនះ ែត មិន ច គ ល់ពណ៌របស់េ្រ មេជើងទំងេនះបនេទ។ េតើយុវជនេនះ្រតវូយក

េ្រ មេជើងេចញយ៉ងតចិចំននួបុ៉នម នេដើមបីេ យ ទទួលបនេ្រ មេជើងយ៉ងេ ច ស់

១០គូ? េ យដងឹថ េ្រ មេជើងមួយគូ ជេ្រ មេជើងពរីែដលមនពណ៌ដចូគន ។ េ្រ មេជើង

មួយមិន ចេ យ ប់េនកនងុគូេ្រ មេជើងេលើសពមួីយបនេទ។) 

17. ( េមរចិ ១៩៩១) 
េគេ យចំននួសនទិនមួយ េគសរេសរ ជទំរង់ប្រងួមរចួ បនទ ប់មកេគគណនផលគុណៃន

ភគយកនងឹភគែបង។ េតើមនចំននួសនទិនចំននួបុ៉នម នែដលសថិតេនចេន្ល ះ០នងិ១ ែដលមន

ផលគុណេសមើ20! ។ 

18. ( េមរចិ ១៩៩៨) 

ចូរកនំត់ចំននួចតធុតុ មលំ ប់ ; ; ;  ៃនចំននួគត់វជិជមនេសស ែដល  

98 

19. ( េមរចិ AIME 1992) 

េតើមនគូៃនចំននួគត់បន្តបនទ ប់គន  ចំននួបុ៉នម ន ែដលសថិតេនកនងុសំនុ ំ

1000; 1001; 1002;… ; 2000  
េហើយែដលមិន្រតវូករ្រ ទុក េពលេធ្វ ើ្របមណវធិបូីកៃនចំននួគត់ទំងពរី? 

20. ( េមរចិ AHSME 1994) 

េកអី្របបួំនកនងុជួរមួយ សំ ប់ទុកេ យសិស ៦នក់ នងិ ្រ ្ត ចរយ ល់ផ ែប  នងិកម 

អងគុយ។ ្រ ្ត ចរយទំងបីមកដល់មុនសិស ទំង៦នក់ េហើយសំេរចចតិ្តេ្រជើសេរ ើសេកអី 

យ៉ង េ យ ្រ ្ត ចរយមន ក់ៗសថិតេនចេន្ល ះសិស ២នក់។ េតើ ្រ ្ត ចរយ ល់ផ ែប  

នងិកម ចេ្រជើសេរ ើសេកអីខ្លួនបនបុ៉នម នរេបៀប? 

21. ចូរបង្ហ ញថកនងុចំេនមចំននួគត់វជិជមន១៦េផ ងគន  មនតៃំលមិនេលើសព១ី០០ មនចំននួគត់

៤េផ ងគន  , , ,  ែដល  ។ 



44 ឡូសីុក |លឹម សុវណ្ណវចិិ្រត 

 

22. ( េមរចិ ១៩៨៩) 

កុមរមន ក់មនអិដ្ឋមួយសំនុមំន៩៦ដុំេផ ងៗគន ។ ដុំនមួិយៗ ចេធ្វ ើពបី្ល សទិចរេឺឈើ  ចមនទំហំ

តចូ មធយមរធឺ ំ ចមនពណ៌េខៀវ ៃបតង ្រកហម រេឺលឿង នងិ ចមន្រជុងជរង្វង់ ឆេកណ 

កេរ រ្ឺរតេីកណ។  

េតើមនដុំអិដ្ឋបុ៉នម នដុំ ែដលមនលកខណៈខសុពអិីដ្ឋប្ល សទិច ទំហំមធយមពណ៌្រកហម ងរង្វង់ ្រតង់

ពរីចំនចុគត់? (អិដ្ឋេឈើ ទំហំមធយមពណ៌្រកហម ងកេរ ជឧទហរណ៍មួយ)។ 

23.  ( េមរចិ ១៩៩៨) 

េគេ េលខទូរសពទ៧ខទង់  ថជេលខពេិសស េបើលំ ប់លំេ យ 

  ដចូគន នងឹ  រ ឺ  (ដចូទំងពរីកប៏ន)។ 

ឧទហរណ៍ 023.0237;   032.7032 សុទធែតជេលខពេិសស។ សនមតថ  នមួិយៗ ចមន

 តៃំលជេលខ 0; 1; 2;… ; 9។ ចូរកនំត់ចំននួេលខពេិសសទំងអស់ែដល ចមន។ 

24.  ( េមរចិ ១៩៩៦) 

្រក ពរីៃន្រក ទំង7 7 49 របស់ក្ត រអុកមួយ ្រតវូបនេគ បពណ៌េលឿង េហើយ្រក

េនសល់្រតវូ បពណ៌ៃបតង។ ក្ត រអុកពណ៌ពរី ែដល បពណ៌ មរេបៀបេនះ សមមូលគន  

េបើក្ត រពណ៌មួយ ចទទួលបនេ យបង្វលិក្ត រពណ៌មួយេទៀតកនងុប្លង់ក្ត រអុក។ េតើមនក្ត រអុក

ពណ៌មិនសមមូលគន ចំននួបុ៉នម នែដល ច?។ 

25. េតើេគមនវធិេីរៀបេលខ 21; 31; 41; 51; 61; 71 នងិ 81 ចំននួបុ៉នម នរេបៀប េដើមបីេ យផល

បូកេលខ៤េនជប់គន ែចក ច់នងឹ៣?។ 

26. ( េមរចិ ១៩៩៣) 

ង  ជសំនុមួំយមនធត៦ុ។ េតើេគមនបុ៉នម នរេបៀបេផ ងគន កនងុករេ្រជើសេរ ើសសំនុរំងពរីៃន 

 ែដលមិនចំបច់ខសុគន កប៏ន េហើយែដល្របជំុៃនសំនុរំងទំងពរីជ  ? លំ ប់ៃនករេ្រជើស

េរ ើសមិនសំខន់េទ ឧទហរណ៍ គូសំនុរំង ; ; ; ; ; ;  ដចូគន នងឹករេ្រជើសេរ ើសគូ 

; ; ; ; ; ;  ែដរ។ 

27. (ឥ ្ឌ  ១៩៩៨) 

េគេ យ M  ជចំននួគត់វជិជមន។ ង 

  ( ){ }22, 1S n M n M= ∈ ≤ < +  
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ចូរបង្ហ ញថ ផលគុណ ab  ែដល a  នងិ b  ជធតរុបស់ S  មនតៃំលខសុគន ពរីៗ។ 

28. ែលបងេបើកេបៀកនងុកុពំយូទរ័មួយេគេលងែតមន ក់ឯង ដចូតេទ។ េ្រកយេលងជប់មួយេលើក េទ

មលទធផលែដលទទួលបន អនកេលងទទួលបន a រ ឺb ពនិទ ុ( , ,a b a b∈ > ) េហើយពនិទរុបស់

គត់េកើនេឡើងេ យបូកបែនថមនងឹពនិទេុលើកមុន។ េគដងឹថ មនពនិទចំុននួ៣៥្របេភទែដលេគ

មិន ចទទួលបន េហើយកនងុចំេ មេនះ មនមួយេសមើ៥៨។ ចូរគណនaនងិb ។ 

29. ( េមរចិ ១៩៩៤)  

េគមនអិដ្ឋចំននួ៩៤ដុំ។ មួយដុំៗមនរង្វ ស់ 4 10 19× ×  េគយកមកតេំរៀបពេីលើគន ជបេងគ ល

មួយមនកពំស់៩៤ដុំអិដ្ឋ។ អិដ្ឋនមួិយៗ ចតេំរៀបេ យយក្រជុង៤ រ១ឺ០ រ១ឺ៩ ្រសបនងឹកពំស់

របស់បេងគ ល ។ េតើមនកពំស់ បេងគ ល សរបុបុ៉នម ន្របេភទែដលេគ ចេធ្វ ើបនេ យេ្របើអិដ្ឋ

ទំង៩៤ដុំេនះ?។ 

30. (អន្តរជតិ ១៩៧០)  
ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមនn  ែដលេធ្វ ើេ យសំនុ ំ

  { }, 1, 2, 3, 4, 5n n n n n n+ + + + +  

ចជបំែបកជ២សំនុរំង ែដលផលគុណៃនប ្ត ចំននួទំងអស់េនកនងុសំនុមួំយ េសមើនងឹ ផល

គុណៃនប ្ត ចំននួទំងអស់េនកនងុសំនុមួំយេទៀត។ 
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្របពន័ធរបប.់ចំនួនគត.់ភពែចក ច ់

្របពន័ធរបប ់

31. (អន្តរជត១ិ៩៧៥)  

េពលេគសរេសរ 44444444 េនកនងុ្របពន័ធេគល១០, េគទទួលបនផលបូកតេួលខៃនខទង់នមួិ

យៗរបស់  េសមើ A ។ ង B  ផលបូកតេួលខៃនខទង់នមួិយៗរបស់ A ។ ចូរគណន ផលបូកតួ

េលខៃនខទង់នមួិយៗរបស់ B ។ ( ,A B សរេសរេនកនងុ្របពន័ធេគល១០)។ 

32.  ចូរគណន េលខ២ខទង់ចុងេគរបស់ 10003 ។ 

33.  ចូរគណន េលខ២ខទង់ចុងេគរបស់ 
100077 ។ 

34. ចំននួគត់មួយថយចុះជគត់ដង េពលេគលុបតេួលខខងចុងេគេចល។  

ចូរគណនចំននួែបបេនះ។ 

35. ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ធមមជតែិដលេផ្ត ើមេ យេលខ៦នងិ ថយចុះ២៥ដង េបើសិនជេលខ៦េនះ

្រតវូបនលុបេចល។ 

36. (អន្តរជតិ ១៩៦៨)  

ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិ x  ែដលេផទ ងផទ ត់ផលគុណៃនតេួលខខទង់នមួិយៗរបស់  (េន

កនងុេគលដប់) េសមើនងឹ 2 10 22x x− − ។ 

37. ( េមរចិ ១៩៩២)  

ង S ជសំនុៃំន្រគប់ចំននួសនទិន ,r  ែដល 0 1r< <  េហើយែដលមនតេួលខជខបួ ង 

  0. .... 0.abcabcabcabc abc=  

ែដលតេួលខ , ,a b c មិនចំខសុគន កប៏ន។ េបើ្របភគនមួិយៗែដលជធតរុបស់ S សំរលួរចួេហើយ 

េតើមនភគយកខសុៗចំននួបុ៉នម ន?។ 

38. ចូរបង្ហ ញថ ្រគប់ចំននួគត់វជិជមន មនពហុគុណរបស់ មួយ ែដល េលខរបស់ កនងុេគល១០ 

មន្រគប់តេួលខព០ីដល់៩។ 

39. េលខ 

 12345678910111213141516171819202122...  
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ទទួលបនេ យេរៀបចំននួគត់តេរៀងគន បន្តបនទ ប់គន ។ េយើង ង ( )f n m=  ជអនគុមនែ៍ដល

ខទង់ទី10n របស់េលខេនះ សថិតេនចំចំនចុែដលេគបែនថមេលខមនmខទង់ ។ ឧទហរណ៍ 

( )2 2f =  េ្រពះ ខទង់ទី 2100 10= សថិតេនចំេលខ៥៥ ែដលមន២ខទង់។ ចូរគណនេ យ

្រ យបញជ ក់ ( )1987f ។ 

40. ចូរសរេសរ ៥២១៣ េនកនងុេគល ៧។ 

41. ចូរសរេសរចំននួទសភគ 13 /16 េនកនងុេគល៦។ 

42. ( េមរចិ ១៩៩៤)  

េគេ យចំននួគត់វជិជមន n  ង ( )p n  ជផលគុណៃនតេួលខខសុពសីូនយរបស់ n ។  

(េបើ n  មនែតមួយខទង់ េនះ ( )p n  េសមើេលខមួយេនះ)។  

ង 

  ( ) ( ) ( )1 2 ... 999S p p p= + + +  

ចូរកនំត់ក ្ត បឋមធបំំផុតរបស់ S ។ 

43. (អន្តរជតិ ១៩៧៨)  

,m n  ជចំននួគត់ធមមជត ិែដល 1 m n≤ < ។ េនកនងុ្របពន័ធរបប់េគល១០ េលខ៣ខទង់ចុងេគ

របស់ 1978m  ដចូេរៀងគន  នងឹ េលខ៣ខទង់ចុងេគរបស់ 1978n  ែដរ។ ចូរគណន ,m n  េពល 

m n+  មនតៃំលតចូបំផុត។ 

44. ចូរបង្ហ ញថ េលខ១ពន់ខទង់ដំបូងេ្រកយេកប ស របស់ ( )1980
6 35+ សុទធែតជេលខ៩ទំង

អស់។ 

ចំនួនគត ់

45. ចូរបង្ហ ញថ 
21

1n
n

C
nn

⎛ ⎞
= ⎜ ⎟+ ⎝ ⎠

 ជចំននួគត់ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិ n ។ 

46. ង 1 2 ... kn n n n= + + +  ែដល in ជចំននួគត់មិនអវជិជមន។ ចូរបង្ហ ញថ 

  
1 2

!
! !.... !k

n
n n n

 

ជចំននួគត់។ 
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47. ចូរបង្ហ ញថ ផលបូក  1 1 1 1...
2 3 4

S
n

= + + + +      

មិន ចជចំននួគត់េទ។ 

48. ( េមរចិ ១៩៩៣)  

េតើមនn ចំននួបុ៉នម ន ែដលពហុេកណនយ័ិតមួយ មនn ្រជុង មនមំុកនងុជចំននួគត់គតិជដឺ

េ្រក?។ 

ភពែចក ច ់
49.  ចូរកនំត់ចំននួគត់វជិជមន n  ែដល 3 7n+  ែចក ច់ 5 13n+ ។ 

50. ង A  ជចំននួគត់វជិជមន នងិ 'A  ជចំននួមួយែដលសរេសរេ យេ្របើតេួលខនងិចំននួខទង់

ដចូ A  ែត មលំ ប់លំេ យមួយេផ ងេទៀត។ ចូរបង្ហ ញថ េបើ 10' 10A A+ =  េនះ A  

ែចក ច់នងឹ១០។ 

51.  ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់គូវជិជមន n  េយើងមន 2 1n −  ែចក ច់ !2 1n −  ។ 

52.  (អន្តរជតិ ១៩៨៤)  

ចូររកេ យបននវូគូចំននួគត់វជិជមនមួយ ែដលេផទ ងផទ ត់លកខខណ្ឌ ទំង២ខងេ្រកម 

( )i  ( )ab a b+  ែចកមិន ច់នងឹ៧ 

( )ii  ( )7 7 7a b a b+ − −  ែចក ច់នងឹ 77   

ចូរេផទ ងផទ ត់ចំេលើយទទួលបន។ 

53.  ង p ជចំននួបឋម។ ចូរបង្ហ ញថ p  ែចក ច់ p pab ba−   

ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់ a  នងិ b  ។ 

54.  េគេ យចំននួបឋម 7p ≥ ។ ចូរបង្ហ ញថ 11...1 ែដលមន េលខ១ ចំននួ 1p − ដង ជចំននួ

ែចក ច់នងឹ p ។ 

55.  ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះ្រគប់ ,m n∈  េគមន ( )60 60mn m n− ែចក ច់នងឹ56786730ជនចិច។ 

56.  េគេ យចំននួបឋមេសស p ។ ចូរបង្ហ ញថ មនចំននួគត់ n េ្រចើន ប់មិនអស់ ែដល p  ែចក

ច់ 2 1nn + ។ 
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57.  ចូរបង្ហ ញថ គម នចំននួគត់ 1n >  ែដល n  ែចក ច់ 2 1n −  េទ។ 

58.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ n  ែដល 1 2n⎡ ⎤+ ⎣ ⎦  ែចក ច់ 2n ។ 

59.  េតើ ៧ ែចក ច់ 
1000
500

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 រេឺទ?។ 

60. ចូរបង្ហ ញថ 24n = ជចំននួគត់ធបំំផុត ែដលែចក ច់នងឹ្រគប់ចំននួគត់ a   

ែដល 1 a n≤ ≤ ។  
61. ចំននួគត់វជិជមន nមនលកខណៈ  

“ចំេពះ 0 l m n< < <  េគមន ( )1 ...S l l m= + + + + ែចកមិន ច់នងឹ n  

ចំេពះ្រគប់ , ,l m n ។”  

ចូរបង្ហ ញថ លកខណៈេនះ ចេកើតមនែតកនងុករណី nជស្វ័យគុណៃន២មួយបុ៉េ ្ណ ះ។ 

62. ( េមរចិ ១៩៩២)  

ប ្ត េលខមន២ខទង់ ចប់ព ី១៩ េទ៩២ ្រតវូបនេគយកេទសរេសរបន្តបនទ ប់គន  េដើមបី

បេងក ើតបនជចំននួគត់ 

  192021222324...89909192  

េតើ ចំននួស្វ័យគុណៃន៣ ធបំំផុតេសមើបុ៉នម ន ែដលែចក ច់ចំននួេនះ?។ 

63. ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ n  វជិជមន ែដល 2n  ែចក ច់ 3 1n − ។ 

64.  េបើ p ជចំននួបឋម េនះ p ែចក ច់ 2 2p − ។ 

65. ចូរបង្ហ ញថ 2 23n +  ែចក ច់នងឹ 24 ចំេពះចំននួគត់ n  េ្រចើន ប់មិនអស់។ 
66. ចូរបង្ហ ញថ េបើ 3p >  ជចំននួបឋម េនះ 24  ែចក ច់ ( )2 1p −  ។ 

67. ចូរបង្ហ ញថ ពកីនងុចំេនម៣ចំននួគត់ មួយ េគ ចេ្រជើសេរ ើសយក២  

ែដលេផទ ងផទ ត់ 3 3a b ab− ែចក ច់នងឹ១០។ 
68. ចូរបង្ហ ញថ េបើ 3  ែចក ច់ ( )2 2a b+  េនះ 3  ែចក ច់ aនងិ 3ែចក ច់b ។ 

69. ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះ្រគប់ ,n∈  2n ែចក ច់ ( )1 1nn+ −  ។ 

70. ចូរបង្ហ ញថ េបើ p ជចំននួេសសបឋម េហើយេបើ 1 11 ...
2 1

a
b p
= + + +

−
េនះ p ែចក a ច់។ 

71. (ហុង្រគី ១៨៩៩) 
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ចូរបង្ហ ញថ 2903 803 464 261n n n n− − + ែចក ច់នងឹ 1897   

ចំេពះ ្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិ n ។ 

 

72. ចូរបង្ហ ញថ េបើ n េសស េនះ 
( )( )1 2 2 1....n n n n n nx y x y x x y xy y− − − −+ = + − + − +  

ដេូចនះ េបើ n េសស េនះ x y+  ែចក ច់ n nx y+ ។ 

73. ចូរបង្ហ ញថ 1001ែចក ច់ 1993 1993 1993 19931 2 3 ... 1000+ + + +  

74. ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះចំននួគត់ធមមជត ិ n មួយ េគមន ចំននួគត់ធមមជត ិ x មួយេទៀត ែដលតនួិ

មួយៗរបស់ស្វុីត 1, 1, 1,...
xx xx x x+ + + ែចក ច់នងឹ n ។ 

75. (រុស ុ  ី១៩៩៥) 
ចូរបង្ហ ញថ មនចំននួគត់ពហុគុណ n  េ្រចើន ប់មិនអស់ ែដល n  ែចក ច់ 1 13 2n n− −− ។ 

76. (អន្តរជត ិ១៩៩២) 
ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ , ,a b c  ែដល 1 a b c< < <  េហើយ ែដល ( )( )( )1 1 1a b c− − −   

ែចក ច់ 1abc − ។ 

77.  ចូរគណន្រគប់ចំននួគត់វជិជមន n  ែដល 1n+  ែចក ច់ 2 1n +  

78. េបើ 7  ែចក ច់ 3 2x +  ចូរបង្ហ ញថ 7  ែចក ច់ 215 11 14x x− −  

79. ចូរគណន្រគប់ចំននួគត់វជិជមន n  ែដល 
1 15 3n n− −+  ែចក ច់ 5 3n n+ ។ 

80. ចូរបង្ហ ញថ ផលគុណៃនn ចំននួគត់បន្តបនទ ប់គន  ែចក ច់នងឹ !n ។ 

81. ចូរបង្ហ ញថ 6  ែចក ច់ 3n n−  ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់ n ។  

82. ចូរបង្ហ ញថ 2 3x + ជពហុគុណៃន១១ លុះ្រ ែត5 2x +  ជពហុគុណៃន១១ែដរ នងិ្រចស

មកវញិ។ 

83. ង 3p > ជចំននួបឋម។ ចូរបង្ហ ញថ 2 1p − ជពហុគុណៃន១២។ 

84. ចូរកនំត់ប ្ត ចំននួគត់ ,a b នងិ c  ធជំង១ ែដល a  ែចក ច់ 1,bc −  b  ែចក ច់ 1ca −  

នងិ c  ែចក ច់ 1ab− ។ 



52 ្របព័នធរបប់.ចំនួនគត់.ភពែចក ច់ |លឹម សុវណ្ណវចិិ្រត 

 

85. េបើ aជចំននួគត់ េនះ a ែចកមិន ច់នងឹ 3  េបើ 2 1a −  ែចក ច់នងឹ 3  នងិ្រចសមកវញិ។ 

86. ចូរបង្ហ ញថ 3 33 26 27n n+ − −  ជពហុគុណ ៃន 169  ចំេពះ ្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិn ។ 

87. ចូរបង្ហ ញថ េបើ kជចំននួគត់ធមមជតេិសស េនះ 22n+  ែចក ច់ 2 1
n
k − ចំេពះ្រគប់ចំននួ

គត់ធមមជត ិn ។ 

88. (បល់កង់ ១៩៩៦) 
េគេ យចំននួបឋម 5p >  ។ េគកនំត់ 

  { }2 2, ,S p n n N n p= − ∈ <  

ចូរបង្ហ ញថ មន a  នងិ b  ជធតរុបស់ S  ែដល 1 a b< <  េហើយ a  ែចក ច់ b ។ 

89. (អន្តរជត ិ១៩៩៤) 
ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមន ច់ខត ( ),m n  ែដល 

3 1
1

n
mn

+
−

ជចំននួគត់។ 

90. េគេ្រជើសេរ ើសយក៥១ចំននួគត់ពកីនងុចំេនម 1,2,...,100 ។ 

ចូរបង្ហ ញថ េទះេគចប់យ៉ងេម៉ចកេ៏ យ កគ៏ង់ែតមនមួយែចក ច់មួយេទៀតែដរ។ 

សំនល់. ភពសមមូល 

91.  ង p ជចំននួបឋមមួយ។ ចូរបង្ហ ញថ 

១) ( ) ( )
1

1 mod ,1 1np
p n p

n
−⎛ ⎞

≡ − ≤ ≤ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

២) ( )
1

0 mod , 2 1
p

p n p
n
+⎛ ⎞

≡ ≤ ≤ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

92.  ង p  ជចំននួបឋម ែដល 5p > ។ ចូរបង្ហ ញថ ( )8 1 mod 240p ≡  ។ 

93. ( េមរចិ ១៩៩៤) 
ង r ជសំនល់ៃនវធិែីចក 1059; 1417 នងិ 2312  នងឹ 1d > ។ គណន d r− ។ 
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ចំនួនកេរ 

94. (អន្តរជត ិ១៩៨៨) 
េបើ ,a b  ជចំននួគត់វជិជមន ែដល 

2 2

1
a b
ab

+
+

 ជចំននួគត់  

េនះ 
2 2

1
a b
ab

+
+

ជកេរៃនចំននួគត់មួយ។ 

95. ចូរបង្ហ ញថ កេរៃនចំននួគត់ មន ង 4k រកឺ ៏ 4 1k + ។ 
96. ចូរបង្ហ ញថ គម នចំននួគត់េនកនងុស្វុីត 11,111,1111,....ជកេរៃនចំននួគត់មួយេទ។ 

97. េគេ យ a b c d< ≤ <  ជចំននួគត់ ែដល ad bc=  នងិ 1d a− ≤ ។  

ចូរបង្ហ ញថ a  ជចំននួកេរ។ 

98. ចូរបង្ហ ញថ ផលគុណៃន៣ចំននួគត់តេរៀងគន  មិន ចជចំននួស្វ័យគុណេទ (មននយ័ថ ជ

ចំននួកេរ រចំឺននួគូប។ល។)  

99. ចូរបង្ហ ញថ េគមនចំននួគត់ធមមជត ិ n មួយគត់ ែដល 8 112 2 2n+ + ជចំននួកេរ។ 
100.  ចូរកនំត់ចំននួមិនកេរទីn ។ឧទហរណ៍ ២ ជចំននួមិនកេរទ១ី, ៣ជចំននួមិនកេរទ២ី,៥ជ

ចំននួមិនកេរទ៣ី។ល។ 

101. ង ( )f n n n⎡ ⎤= + ⎣ ⎦ ។ ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់វជិជមន m , ស្វុីត 

  ( ) ( )( ) ( )( )( ), , , ,...m f m f f m f f f m  

មនចំននួគត់កេរយ៉ងេ ច ស់មួយ។ 

102. ចូរបង្ហ ញថ 4.41  ជកេរៃនចំននួសនទិន េនកនងុ្រគប់្របពន័ធរបប់ទំងអស់។ 

103. ក) ចូរបង្ហ ញថ ផលគុណៃន២ចំននួគត់តគន មិន ចជចំននួគត់កេរេទ។ 

ខ) ចូរបង្ហ ញថ ផលគុណៃន៣ចំននួគត់តគន មិន ចជចំននួគត់កេរេទ។ 

គ) ចូរបង្ហ ញថ ផលគុណៃន៤ចំននួគត់តគន មិន ចជចំននួគត់កេរេទ។ 

104.  ចូរកនំត់ចំននួគត់ x  ែដល 2 2x x− + ជចំននួកេរ។ 
105.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ x  ែដល 2 3 41 x x x x+ + + + ជចំននួកេរ។ 

106.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ ,a b  ែដល ( )44 4a a b b+ + + ជចំននួកេរ។ 

107.  ចូរបង្ហ ញថ េនកនងុ្រគប់សំនុទំំងអស់ែដលមនធតជុ៣៣ចំននួគត់ខសុៗគន  ែដលចំននួគត់និ

មួយៗមនក ្ត បឋមកនងុចំេនម 5; 7; 11; 13; 23  េគមនធត២ុែដលផលគុណរបស់ ជចំននួកេរ។ 
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108.  (អន្តរជត ិ១៩៨៥)  

េគេ យសំនុ ំ M មន១៩៨៥ធតជុចំននួគត់វជិជមនខសុៗគន ។គម នធតុ មួយមនក ្ត បឋម

ធជំង២៦េទ។ ចូរបង្ហ ញថ M មនសំនុរំងមួយ ែដលមន៤ធតខុសុៗគន  ែដលផលគុណជ

ចំននួស្វ័យគុណទ៤ី។ 

ចំនួនែដលមន ង មយួ 
109. ចូរបង្ហ ញថ ្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិ 6n >  សុទធែត ចសរេសរជផលបូកៃន២ចំននួគត់ធជំង

១ នងិ បឋមរ ងគន ។ 

110. ( េមរចិ ២០០១)  

េតើមនចំននួគត់វជិជមនែដលជពហុគុណៃន 1001 ចំននួបុ៉នម ន ែដល ចសរេសរជ ង 

10 10j i−  បន ែដល i  នងិ j  ជចំននួគត់ េហើយ 0 99i j≤ < ≤  ?។ 

111. ( េមរចិ ១៩៨៦)  

ស្វុីតេកើន 

  1,3, 4,9,10,12,13,...  

មន្រគប់ចំននួគត់វជិជមន ែដល ជស្វ័យគុណៃន៣ រជឺផលបូកៃនស្វ័យគុណៃន៣េផ ងគន ។ ចូរ

គណន តទួ១ី០០ៃនស្វុីតេនះ។ 

112. ( េមរចិ ១៩៧៨) 
ចំននួគត់ n េគេ ថជេលខពេិសស េបើេគ ចសរេសរជ 1 2 ... kn a a a= + + +  

បន េ យ 1,..., ka a ជចំននួគត់វជិជមន(មិនចំបច់ខសុគន កប៏ន) ែដល 

  
1 2

1 1 1
... 1

ka a a
+ + + =  

េ យដងឹថ ចំននួគត់ចប់ព ី33 ដល់ 73សុទធែតជេលខពេិសសទំងអស់ ចូរបង្ហ ញថ ្រគប់

ចំននួគត់ទំងអស់ ែដល 33≥  សុទធែតជ េលខពេិសស។ 

113. (អន្តរជតិ ១៩៨៣) 
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េគេ យចំននួគត់វជិជមន ,a b នងិ c  បឋមនងឹគន ២ៗ។ ចូរបង្ហ ញថ 2abc ab bc ca− − −  ជ

ចំននួគត់ធបំំផុត ែដលមិន ចសរេសរជ ង xbc yca zab+ +  បន ែដលកនងុេនះ , ,x y z  ជ

ចំននួគត់វជិជមនរសឺូនយ ។ 

114. ចូរបង្ហ ញថ ្រគប់ចំននួសនទិនវជិជមន ចសរេសរជ ង 
3 3

3 3
a b
c d

+

+
បនទំងអស់ ចំេពះចំននួ

គត់ , , ,a b c d  វជិជមន។ 
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ពហុគុណរមួតូចបំផុត. តួែចករមួធំបំផុត 

ចំនួនបឋម 
 

115.  (ចំននួែមរែសន) 
ចូរបង្ហ ញថ េបើ 2 1n −  ជចំននួបឋម េនះ n  កជ៏ចំននួបឋមែដរ។ 

116. ចូរបង្ហ ញថ មនគូ ( ),m n េ្រចើន ប់មិនអស់ ែដល mនងិ nមនក ្ត បឋមរមួ  

េហើយ ( )1m− នងិ ( )1n− មនក ្ត បឋមរមួគន ែដរ។ 

117. គណនរក្រគប់ចំននួបឋមែដលមន ង 3 1n −  ចំេពះចំននួគត់ 1n > ។ 

118. ចូរបង្ហ ញថ 4 4n + ជចំននួបឋម ែតកនងុករណី 1n =  បុ៉េ ្ណ ះ ចំេពះ n∈ ។ 

119. គណនរក្រគប់ចំននួគត់ 1n ≥  ែដល 4 4nn +  ជចំននួបឋម។ 
120. េគដងឹថ 1002004008016032មនក ្ត បឋម 250000p > ។ ចូរគណន ក ្ត បឋមេនះ។ 

121. ចូរគណនចំននួៃនចំននួបឋមែដល 100≤ ។ 

122.  (រ ៉ម៉ូនី ២០០៣)  

េគេ យចំននួបឋម 1 2 31...n n n< < <  ។ ចូរបង្ហ ញថ េបើ 30  ែចក ច់ 4 4 4
1 2 31...n n n+ + +  

េនះកនងុចំេនមចំននួទំងេនះេគ ចរកបនចំននួបឋម៣តេរៀងគន ។ 

ចំនួនពហុគុណ 
123. ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់ k  េគ ចរកបនចំននួគត់ n មួយ ែដលប ្ត ចំននួ 1,...,n n k+ + សុទធែត

ជចំននួពហុគុណ។ 

ពហុគុណរមួតូចបំផុត តួែចករមួធំបផុំត 

124.  ង ( ), 1a b = ។ ចូរបង្ហ ញថ  ( )2 2, 1a b a ab b+ − + =  រ ឺ 3=  ។ 

125. ង , 1, ,a a m n≠ ជចំននួគត់វជិជមន។ ចូរបង្ហ ញថ 

 ( ) ( ),1, 1 1m nm na a a− − = −  
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126. ( េមរចិ ១៩៨៥)  

ប ្ត ចំននួេនកនងុស្វុីត 

  101,104,109,116,....  

មន ង 2100 , 1,2,...na n n= + =  ចំេពះ nនមួិយៗ ង ( )1,n n nd a a += ។  

ចូរគណន 
1

max n
n

d
≥

។ 

127. ចូរបង្ហ ញថ េបើ mនងិnជចំននួគត់ធមមជត ិេហើយmជចំននួេសស េនះ 

   ( )2 1,2 1 1m n− + =  

128. ចូរបង្ហ ញថ មនស្វុីតនព្វន្តែវងមួយ ែដលតរួបស់ នមួិយៗបឋមរ ងគន ២ៗ។ 

129. េតើមនចំននួគត់វជិជមន 1260≤ ចំននួបុ៉នម ន ែដលបឋមនងឹ១២៦០?។ 

130. ង aនងិ b ជចំននួបឋមនងឹគន ។ ចូរបង្ហ ញថ abនងិ a b+ កប៏ឋមនងឹគន ែដរ។ 

131. េគកនំត់ ចំននួែភម៉ទីn  េ យរបូមន្ត 22 1
n

nF = + ។  

ចូរបង្ហ ញថ ចំននួ nF ទំងអស់បឋមនងឹគន  ពរីៗ។ 

132.  (អន្តរជតិ  ២០០៥)  

េគេ យស្វុីត 1 2, ,...a a  កនំត់េ យ 

  2 3 6 1n n n
na = + + −  

ែដល n  ជចំននួគត់វជិជមន។  

ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមន ែដលបឋមនងឹ្រគប់តទំួងអស់ៃនស្វុីត។ 

133.  ចូរគណនចំននួតេំរៀបៃនគូ ( ),a b ៃនចំននួគត់វជិជមន  

ែដល PPCM  ៃន a  នងិ b  េសមើនងឹ 3 7 132 5 11 ។ 

134. (កេូរ ៉១៩៩៨) 
ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមន , ,l m n  បឋមនងឹគន ២ៗ ែដល  

( ) 1 1 1l m n
l m n

⎛ ⎞+ + + +⎜ ⎟
⎝ ⎠  

ជចំននួគត់។ 

135. េគេ យចំននួគត់វជិជមន 3n > ។ ចូរបង្ហ ញថ ប ្ត ផលគុណ ( )1 2... 1kx x x k ≥  ែដលក ្ត ix

 របស់  ជចំននួគត់វជិជមន ែដល 

 1 2 ... kx x x n+ + + ≤  

មនពហុគុណរមួតចូបំផុតតចូជង !n ។ 
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136. (អន្តរជត ិ១៩៥៩)  

ចូរបង្ហ ញថ ្របភគ 21 4
14 3

n
n
+
+

ជ្របភគមិន ចសំរលួបនចំេពះ្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិ n ។ 

137. ( េមរចិ ១៩៧២)  

ចូរបង្ហ ញថ  

  [ ]
[ ][ ][ ]

( )
( )( )( )

2 2, , , ,
, , , , , ,

a b c a b c
a b b c c a a b b c c a

=  

138. ចូរគណនចំននួៃនចតធុត ុ ( ), , ,a b c d  ែដល 

 [ ] [ ] [ ] [ ]3 7 , , , , , , , ,r s a b c b c d c d a d a b= = = =   

បំែបកជក ្ត បឋម 
139.  ចូរគណនផលគុណៃនប ្ត តែួចកវជិជមនខសុគន  របស់ 4420n = ។ 

140.  ចូរគណនផលបូកៃនតែួចកវជិជមនគូរបស់ 10000។ 

141.  ( េមរចិ ១៩៨៨)  

ចូរគណន្របូបបី៊លីេត កនងុករេ្រជើសេរ ើសេ យៃចដនយនវូតែួចកវជិជមនរបស់ 9910  បនជ

ចំននួពហុគុណៃន 8810 ។ 

142.  េយើងេ ថចំននួគត់ធមមជតមួិយជចំននួឥតេខច ះ េបើ េសមើនងឹផលបូកតែួចកវជិជមនរបស់  

េ្រកពខី្លួន ។ ឧទហរណ៍ ៦ជចំននួឥតេខច ះ េ្រពះ 
|6, 6

6 1 2 3
d d

d
≠

= = + +∑ ។  

ចូរបង្ហ ញថ ចំននួគូមួយ ឥតេខច ះ លុះ្រ ែត មន ង ( )12 2 1p p− −  ែដល p នងិ2 1p − ជ

ចំននួបឋម នងិ្រចសមកវញិ។ 
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ែផនកគត ់
 

143. ចូរបង្ហ ញថ ចំេពះ 0n ≥  េគមន √ √ 1 √4 2  
144. គណនែផនកគត់របស់ 
 

6

1 1 11 ....
2 3 10

+ + + +  

145. ចូរបង្ហ ញថ តរួបស់ស្វុីតៃនចំននួគត់ 1 √2  ែដល 0; 1; 2;… ជចំននួគត់មិនអវជិជមន 

  ជចំននួគូនងិេសសឆ្ល ស់គន ។ 

146.  ( េមរចិ ១៩៨៧) 
ចូរកនំត់ចំននួគត់វជិជមនnធំបំផុត េដើមបីេ យ េគមនចំននួគត់ k មួយគត់ែដល 

  
8 7

15 13
n

n k
< <

+
 

147.  ( េមរចិ ១៩៩៧)  

សនមតថ a  ជចំននួវជិជមន ែដល { } { }1 2a a− =  នងិ 22 3a< <  ។ ចូរគណន 12 1144a a−− ។ 

148.  ( េមរចិ ២០០៣)  
គណនចំននួគត់វជិជមន n  ែដល 1

n
 េនជតិ{ }123456789 បំផុត។ 

149. គណនពហុធមិនសូនយ ( ),P x y  មួយ ែដល [ ] [ ]( )2 , 3 0P t t =  ចំេពះ្រគប់ចំននួពតិ t ។ 

150. (អន្តរជត ិ១៩៦៨) 

[ ]x ងេ យែផនកគត់ៃន x ។ ចូរគណន 
  1

1 2 4 2... ...
2 4 8 2

k

k
n n n n

+

⎡ ⎤+ + + +⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ + + + +⎢ ⎥⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎢ ⎥⎣ ⎦
 

151.  (សមភពែហ៊រមីត)   

ចូរបង្ហ ញថ េបើ x  ជចំននួពតិ នងិ n  ជចំននួគត់ធមមជត ិេនះ 
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  [ ] [ ] 1 2 1... nnx x x x x
n n n

−⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤= + + + + + + +⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦
 

 

152.  ( េមរចិ ១៩៨៥)  

េតើកនងុចំេនម១០០០ចំននួគត់វជិជមនដំបូង មនបុ៉នម នែដល ចសរេសរជ ង ខងេ្រកមបន? 

 [ ] [ ] [ ] [ ]2 4 6 8x x x x+ + +  

153. ( េមរចិ ១៩៩១) 

សនមតថ r  ជចំននួពតិ ែដល 

  
19 20 21 91... 546

100 100 100 100
r r r r⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ + + + + + + =⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦

 

ចូរគណន [ ]100r ។ 

154.  ចូរកនំត់ចំននួតែួដលមនតំៃលខសុគន កនងុស្វុីតខងេ្រកម 

2 2 21 2 2005, ,...,
2005 2005 2005
⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤
⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥
⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦

 

155.  ង 1 20 ... 2na a a n< < < < ≤  ជចំននួគត់ែដល ពហុគុណរមួតចូបំផុតៃន ល់ប ្ត ,ia ២ៗមន

តៃំលធជំង 2n។  ចូរបង្ហ ញថ 1
2
3
na ⎡ ⎤> ⎢ ⎥⎣ ⎦

។ 
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សមកីរឌីយ៉ូផងទ់ីន 

156.  េ ះ្រ យសមីករ 

  22 1n x+ =  

157.  េ ះ្រ យសមីករ 
2 2 42 6x y y= + +  

158. ចូរកនំត់ចំននួគត់វជិជមន , ,x y z  ែដល 

  1 1 1 1
x y z
+ + =  

159.  (ហុង្រគ ី១៩៩៧)  

ចូរកនំត់ចំេលើយជចំននួគត់ៃនសមីករ 

  ( ) ( ) ( )3 3 33 31 2 ... 7x x x x y+ + + + + + + =  

160. ចូរកនំត់ចំននួគត់ ,x y  ែដល 

  2 5 4x y= −  

161. ក) ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមនn  នងិ a  ែដល 25n a= ។ 

 ខ) ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមនn  នងិ a  ែដល 25 1n a= − ។ 

 គ) ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមនn  នងិ a  ែដល 25 2n a= − ។ 

162. ចូរកនំត់ចំននួគត់ , ,x y z  ែដល 

  3 3 39 3x y z+ =  

163.  ចូរបង្ហ ញថ េគមន្រតធីតសុនទិនមិនគត់វជិជមន ( ), ,x y z េ្រចើន ប់មិនអស់ ែដលេផទ ងផទ ត់ 

  { } { } { }3 3 3x y z+ =  

ែដល { } [ ]t t t= −  ងេ យ ែផនកទសភគៃន t ។ 

164.  (ហុង្រគ ី១៩៩៨)  

ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមន , ,x y z  ែដល 2z ≥  នងិ 

  ( ) ( )2 21 ... 99 zx x y+ + + + =  

165.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមន ,x y  ែដល y xx y= ។ 

166.  (លីថនួ ី១៩៩៤)  

ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ , ,m n k  ែដល 2k ≥  នងិ 
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  1 2! 3! ... ! kn m+ + + + =  

167.  (អុី ល ី១៩៩៤)  

ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ ,x y  ែដល 

  2 3 16y x= +  

168.  ង , ,x y z  ជចំននួគត់វជិជមន ែដល 2 3x y zx y z+ = ។ ចូរបង្ហ ញថ x y z= = ។ 

169.  (េអៀរឡង ់១៩៩៥)  

ចំេពះតៃំល ខ្លះៃន a  ែដលសមីករ 

  2 2 1x axy y+ + =  

មនចំេលើយេ្រចើន ប់មិនអស់េនកនងុ ?។ 

170.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិ , ,x y z  ែដល 

  2 2 27x y z+ =  

171. ក) ចូរកនំត់៣ចំននួគត់ធមមជត ិ , ,a b c (មិនបច់ខសុគន កប៏ន) ែដល 

  2 2 2
1 1 1 1
4 a b c
= + +  

ខ) ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់ធមមជត ិ n  េដើមបីេ យេគ ចរកបន n ចំននួគត់ធមមជត ិ 1,..., nx x  

(មិនបច់ខសុគន កប៏ន) ែដល 

  2 2 2
1 2

1 1 11 ...
nx x x

= + + +  

172.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមនរសឺូនយ , , ,a b c d  ែដល 

  2 2 2 25 2 2 3 0a b c cd d+ − − − =  

173.  ចូរកនំត់ចំននួគត់ tតចូបំផុត ែដល េគមនចំននួគត់ 1,..., tx x េផទ ងផទ ត់ 

  3 3 2002
1 ... 2002tx x+ + =  

174.  (ៃត ៉ ន ់១៩៩៨)  

េតើសមីករខងេ្រកម 

  2 2 2 2 2 65x y z u v xyzuv+ + + + = −  

ែដល , , , ,x y z u v  ជចំននួគត់ធជំង ១៩៩៨ មនរសឺរេឺទ?។ 

175.  (ឥ ្ឌ  ១៩៩៨)  

ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមន , ,x y n  ែដល  

( ), 1 1x n+ =  នងិ 11n nx y ++ =  
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176.  (អន្តរជតិ ១៩៩៧)  

ចូរកនំត់្រគប់គូ ( ),a b ៃនចំននួគត់ 1, 1a b≥ ≥  េផទ ងផទ ត់សមីករ 

  
2b aa b=     

177.  េយើងពនិតិយសមីករ 

  ( )na ba b=   ( )*  

ក) ចំេពះចំននួគត់ ខ្លះៃន n  ែដលសមីករ ( )* មនចំេលើយគត់មួយែដល , 1a b > ។ 

ខ) េ ះ្រ យសមីករ ( )*  ចំេពះ 5n = ។ 

178.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួគត់វជិជមន ,x y  ែដល 

  2 3x y z xyz+ + =  

ែដល ( ),z PGCD x y= ។ 

179. ក) ចូរកនំត់្រតេីកណែកង ែដលមន្រជុងជចំននួគត់ែដល មន្រក ៃផទជកេរៃនចំននួគត់។ 

ខ) ចូរកនំត់ចំននួគត់វជិជមន , ,x y z  ែដល 4 4 2x y z− = ។ 

180.  ្រទឹស្តីបទ−្រតីធតុពី ករ 
ង , ,x y z ជចំននួគត់ធមមជត ិែដលមនតែួចករមួេសមើ១ េផទ ងផទ ត់ 

  2 2 2x y z+ =  

ដេូចនះ x រកឺមិ៏នអញចឹងេទ y  ជចំននួគូ។ កនងុករណីែដល x  ជចំននួគូ េនះេគមនចំននួគត់m  

នងិ n  ែដលបឋមនងឹគន  េហើយមនភពគូេសសផទុយគន  ែដល  

 2 2 2 22 , ,x mn y m n z m n= = − = + ។ 

181. ចូរបង្ហ ញថ គម ន្រតធីតៃុនចំននួគត់វជិជមនែដល 4 4 4x y z+ =  េទ។  

182. គណនរសឺសនទិន ,x y  ែដល 

  2 2 1x y+ =  

183.  ចូរកនំត់ចំននួសនទិន x  នងិ y  ែដលេផទ ងផទ ត់ 

  2 23 1x y+ =  

184. ង [ ]x ជែផនកគត់ៃន x ។ េតើសមីករ 

  [ ] [ ] [ ] [ ] [ ] [ ]2 4 8 16 32 12345x x x x x x+ + + + + =  

មនរសឺរេឺទ?។ 

185.  (អន្តរជតិ សតលីស ២០០៣) 

ចូរកនំត់ចំននួគត់វជិជមន k  តចូបំផុត េដើមបីេ យមន ចំននួគត់ 1 2, ,..., kx x x  ែដល 
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  3 3 3 2002
1 2 ... 2002kx x x+ + + =  

186. េ ះ្រ យសមីករ 

  [ ]2 2x x x⎡ ⎤− − =⎣ ⎦ , x∈  

187. េ ះ្រ យសមីករ 

  [ ]24 40 51 0x x− + = , x∈  

188.  (អ្ូរ ្ត លី ១៩៩៩)  

ចូរេ ះ្រ យ្របពន័ធសមីករ 

    [ ] { } 200x y z+ + =  

    { } [ ] 190.1x y z+ + =  

    [ ] { } 178.8x y z+ + =  

189. ចូរគណនចំននួគត់ ,x y ែដលេផទ ងផទ ត់សមីករ 
  23 29 1x y+ =  

190. គណនចំេលើយសមីករដយូផង់ខងេ្រកម 
  23 29 7x y+ =  

191. េតើមនចំននួគត់ ,x y ែដល 3456 246 73x y+ =  រេឺទ?។ 

192. ចូររកចំេលើយជចំននួគត់ ៃនសមីករ 
  3456 246 234x y+ =  

193. ចូរបង្ហ ញថ  5 4 3 2 2 3 4 53 5 15 4 12m m n m n m n mn n+ − − + + មិន ចេសមើ៣៣េទ។ 

194. ង 1 20 ... ka a a n< < < < ≤  ែដល 1
2

nk +⎡ ⎤> ⎢ ⎥⎣ ⎦
ជចំននួគត់។  

ចូរបង្ហ ញថ 1 j ra a a+ = មនចំេលើយ។ 

195.  ចូរបង្ហ ញថ គម នចំននួគត់ែដល 2 25 2x y− =  

196.  េតើមនចំននួគត់វជិជមន ,x y ែដល 3 2 15yx = + រេឺទ? 

197. ( េមរចិ ១៩៧៩)  

ចូរកនំត់ចំននួគត់មិនអវជិជមន ( )1 2 14, ,...,n n n  ែដលេផទ ងផទ ត់សមីករខងេ្រកម 

  4 4 4
1 2 14... 1599n n n+ + + =  

198. (អន្តរជត ិ១៩៨៤) 
ង , ,a b c  នងិ d  ជចំននួគត់វជិជមនេសស ែដល ,a b c d< < <  ad bc=  នងិ 

2 ,ka d+ =  2mb c+ =  ែដល ,k m ជចំននួគត់ពរី។ ចូរបង្ហ ញថ 1a = ។ 
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199.  (េអៀរឡង ់១៩៩៦)  

ង p ជចំននួបឋមមួយ នងិ ,a n ជចំននួគត់វជិជមន។ ចូរបង្ហ ញថ េបើ 2 3p p na+ =  េនះ 

1n = ។ 

200. (អន្តរជត ិ១៩៨១) 
គណនតៃំលធបំំផុតរបស់ 2 2m n+  ែដលកនងុេនះ ,m n  ជចំននួគត់វជិជមន ែដល 

{ }, 1,2,3,...,1981m n∈  នងិ ( )22 2 1n mn m− − =
 

201.   ចូរកនំត់តៃំលវជិជមនតចូបំផុត ៃន 12 5m n−  ចំេពះ្រគប់ចំននួគត់វជិជមនmនងិ n ។ 

202. ចូរបង្ហ ញថ សមីករ 2 2 1x y− =  គម នរសឺជចំននួគត់វជិជមនេទ។ 

203. សនមតថ , ,a b c  ជចំននួគត់ ែដល 6 6 62 4a b c+ = ។ ចូរបង្ហ ញថ 0a b c= = = ។ 

204. គណនចំននួគត់ ( ), ,a b c  ែដល 3 3 32 4a b c+ = ។ 

205. ចូរបង្ហ ញថ សមភព 2 2 2 2x y z xyz+ + = ចពតិចំេពះប ្ត ចំននួ ( ), ,x y z  ែតករណី 

ែដល 0x y z= = =  បុ៉េ ្ណ ះ។ 

206.  ចូរកនំត់្រគប់ចំននួបឋម ,p q  នងិ ចំននួគត់ , 2r s ≥  ែដល 

  1r sp q− =    

207.   ង ( )na  នងិ ( )nb  ជស្វុីតៃន ចំននួគត់ពរី។ េយើងសនមតថ ស្វុីត ( )n na b+  នងិ ( )n na b ជ

ស្វុីតនព្វន្ត។ ចូរបង្ហ ញថ មនចំននួេថរ c  មួយែដលចំេពះ្រគប់ n  េយើងមន na c=  រ ឺ

nb c=  ។ 

208.  ង 

  ( )
0

n
n k

k
k

f x a x −

=
= ∑  

ជពហុធមួយែដលមនដេឺ្រក n  េហើយមនេមគុណជចំននួគត់។  

េបើ ( )0, , 1na a f សុទធែតជចំននួេសស ចូរបង្ហ ញថ ( ) 0f x = គម នរសឺជចំននួសនទិនេទ។ 

209.  ចូរបង្ហ ញថ េបើពហុធ 

  ( ) 1
0 1 1...n n

n np x a x a x a x a−
−= + + + +  

ែដលមនេមគុណជចំននួគត់ នងិ មនតៃំលេសមើ៧ ្រតង់៤ចំននួគត់េផ ងគន ៃន x  េនះ គម នតៃំល   

ែដលពហុធេនះ មនតៃំលេសមើ ១៤េទ។ 
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ឡូសីុក 

 

1. េបើ s ជស្វ័យគណុេគល២ េនះសំេណើ ពតិ េ យមនិចបំច់្រ យបញជ ក់។ េបើ s  មនិែមនជស្វ័យគណុ

េគល២ េនះ ្រតវូេនចេន្ល ះ ស្វ័យគណុេគល២ ពរីតេរៀងគន  មននយ័ថ 12 2r rs +< < ។ នេំ យ 
12 2r s+ <  នេំ យ 12 2rs s+< <  មននយ័ថមនចនំនួស្វ័យគណុេគល២ េនចេន្ល ះ [ ],2s s (េសមើនងឹ 
12r+ )។ 

2. េយើងនងឹ្រ យបញជ ក់ មវចិរេ យកេំណើ ន។  

េ យ រ M  ជសំណំុមនិទេទៃនចនំនួគត់វជិ ជមន  េនះM មនធតែុដលតចូបំផតុ ងេ យ a ។ ម

សមមតកិម ម [ ]a ជធតរុបស់ M  ែត [ ]a a a≤ ≤  ែត aជធតតុចូជងេគ ដេូច នះ ទល់ែត 1a = ។ 

មននយ័ថ 1  ជធតមុយួរបស់ M ។ 

េ យ 1  ជធតមុយួរបស់ M  េនះ 4  កជ៏ធតរុបស់ M ែដរ េហើយដចូគន ែដរ 24.4 4= ។ល។ ដេូច នះ ្រគប់

ចនំនួទងំអស់ែដលមន ង 24 2 , 1,2,...n n n= =  ជធតរុបស់ M ។ បនទ ប់មកេទៀត 22 2n n⎡ ⎤ =⎢ ⎥⎣ ⎦ ក ៏

ជធតរុបស់ M  ែដរ មននយ័ថ ្រគប់ចនំនួទងំអស់ ែដលជស្វ័យគណុេគល២ ជធតរុបស់ M ។ 

ឥលូវេយើងសន មតថ មនn N∈ មយួែដលមនិែមនជធតរុបស់M ។ ដេូច នះn មនិែមនជស្វ័យគណុេគល២ 

េទ។ េ យ n M∉  េនះ គម ន ចនំនួគត់ មយួ េនចេន្ល ះ ( ) )2 2
1 , 1A n n⎡= +⎣  ែដលជធតរុបស់ M

េទ េ្រពះ ្រគប់ 1y A∈  េគមន [ ]y n=  ែដល n M∉  ដេូច នះ [ ]y M∉  ដេូច នះ y M∉ (េ្រពះ េបើ 

y M∉  េនះ [ ]y កជ៏ធតរុបស់ M ែដរ) ។ ដចូគន ែដរ គម ន ចនំនួគត់ មយួ 2z A∈  ែដល 

( ) )4 4
2 , 1A n n⎡= +⎣  ជធតរុបស់ M េទ េ្រពះ េបើមនិអញចងឹេទ នេំ យ មនធតមុយួជរបស់ 1A ែដល

ជធតរុបស់ M ែដរ ែតផ ទយុពកីរសន មត។ មវចិរេ យកេំណើ ន េយើងទញបន គម នធតុ មយួ ែដលសថតិ

េនចេន្ល ះ ( ) )2 2, 1
r r

rA n n⎡= +⎢⎣ ជធតរុបស់ M េទ។ 

 

បនទ ប់មកេទៀត េយើងនងឹបង្ហ ញថ ចេន្ល ះេនះ ធំ ស់ ែដល ចមនចនំនួស្វ័យគណុេគល២ ជធតរុបស់ 

M  ែដលនេំ យ ផ ទយុនងឹករឧបមែដលថ គម នធតរុបស់ rA  ែដលជធតរុបស់ M ។  
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អនគុមន ៍ ( ) 2logf x x=  ជអនគុមនេ៍ក ើន ចេំពះ x R+∈ ។ ដេូច នះ ( )2 2log 1 log 0n n+ − > ។ 

េ យអនគុមន ៍ ( ) 2 xf x −= ជអនគុមនច៍ះុ េលើ R  េនះ េគមនចនំនួគត់វជិ ជមនធ្ំរគប់្រគន ់k មយួ 

ែដល 

 ( )2 22 log 1 logk n n− < + −  

⇒ ( ) 221 2
kk

n n+ >  

⇒ចេន្ល ះ 2 2,2
k k

n n⎡ ⎤
⎢ ⎥⎣ ⎦

សថតិេនក នងុចេន្ល ះ ( ) )2 2, 1
k k

n n⎡ +⎢⎣
។ ែត្រគប់ចនំនួគត់វជិ ជមន s  ចេន្ល ះ [ ],2s s

សទុធែតមនចនំនួស្វ័យគណុេគល២ ជនចិ ច។ ដេូច នះ េយើងទញបនភពផ ទយុនងឹករឧបមែដលេយើងចង់បន៕ 

3. ែចក { }1,2,...,126  ជ៦សំន ុ ំ

 { }1,2 , { }3,4,5,6 , { }7,...,14 , { }15,...,30 , { }31,...,62  នងិ { }63,...,126  ។ 

មេគលករណ៍្រទងុ្រពប មន២ក នងុចេំនម ៧ចនំនួគត់េនះ សថតិេនក នងុសំន ុែំតមយួក នងុចេំនមសំន ុទំងំ៦ ខងេលើ 

េហើយែដលេផ ទ ងផទ ត់ 2b a b< ≤ ។ 

4. េគ ចបេង កើតបនព ីសំន ុមំយួែដលមន១០ធត ុនវូ សំន ុរំងមនិទេទ ខសុៗគន ចនំនួ 

( )10 1010 10 10
... 1 1 1 2 1 1023

1 2 10
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞

+ + + = + − = − =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

( ម ( )
0

1
n

n k k
n

k

n
x C x

k=

⎛ ⎞
+ = ⎜ ⎟

⎝ ⎠
∑ ) 

ចេំពះសំន ុរំងនមិយួៗ េយើងគណនផលបកូរបស់ ។ ផលបកូធបំំផតុ គ ឺ90 91 ... 99 945 1023+ + + = < ។ 

មននយ័ថ ្រតវូែតមនសំន ុរំងពរី ែដលមនផលបកូដចូគន ។ 

5. េយើងសេង កតេឃើញថ េបើេយើងេ្រជ ើសេរ ើស 1n+  ចនំនួគត់ េចញព ី 2nចនំនួគត់បន ្តបនទ ប់គន  េនះេគ្រតវូ

ែតទទលួបនចនំនួពរី ែដលមនផលសង េសមើ n។ េ្រពះ េយើង ចចប់ផ គ ូ 2nចនំនួគត់បន ្តបនទ ប់គន  

 { }1, 2, 3,..., 2a a a a n+ + + +  

េទជ n  សំន ុ ំ

 { }1, 1a a n+ + + ,{ }2, 2a a n+ + +  ,… { }, 2a n a n+ +  

ដេូច នះ េបើេយើង្រតវូេ្រជ ើសេរ ើស យក 1n+ ចនំនួគត់ េចញ ព ី n  សំន ុ ំេនះ ្រតវូមនចនំនួគត់ពរី ែដលសថតិេនក នងុ

សំន ុែំតមយួ េហើយមនផលសងេសមើ n។ 

ឥលូវ េយើងបេង កើត៥សំន ុែំដលមន២០ធត ុដចូខងេ្រកម 

 { }1,2,...,20 , { }21,22,...,40 , { }41,42,...,60 ,  { }61,61,...,80 , { }81,82,...,100  
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េយើង្រតវូេ្រជ ើសេរ ើសយក ៥៥ចនំនួគត់ េចញព ី៥សំន ុខំងេលើ ដេូច នះ ្រតវូមនសំន ុមំយួែដលេគយកយ៉ងតចិ១១

ចនំនួគត់។ ពសំីន ុេំនះ មករអេង កតខងេលើ (យក 10n = ) ្រតវូមន២ចនំនួគត់ ែដលមនផលសងេសមើ១០។ 

6. ឧបមថ េយើងទញថសេចញមយួចនំនួដបំងូមនេលខខសុគន ទងំអស់ េ យមនិមនថស មន

េលខដចូគន ដល់េទ១០ដងេទ។ ដេូច នះ សន មតថេយើងទញេចញថសមនេលខ១ដល់េលខ៩ ទងំអស់ ដេូច នះ មន

ទងំអស់ 1 2 ... 9 45+ + + =  ថស។ ដេូច នះ ថសេនសល់មនែត េលខ១០ដល់េលខ៥០។ 

បនទ ប់មកេទៀត សន មតថ េយើងទញយកថសពកី នងុចេំនម ថសេលខ ១០ដល់េលខ៥០ មយួមខុចនំនួ៩ (េដ ើមបីក ុំ

េ យទនម់នថស១០មន ្ល កដចូគន )។ ដេូច នះ េយើងយកថសេចញបន ចនំនួ 45 9.41 414+ =  េហើយ។ 

ថសែដលទញេចញេលើកទ ី 415 នងឹេធ ្វ ើេ យមនថសចនំនួ១០មនេលខដចូគន ។ 

7. សន មតថសខុជមនសុ មន ក់េនក នងុមនសុ ទងំ១៧នក់េនះ។ គត់សរេសរសំប្ុរតេទមនសុ ១៦ នក់េទៀ

ត។ មេគលករណ៍្រទងុ្រពប មន្របធនបទមយួ ក នងុចេំ ម្របធនបទទងំ៣ ែដលសខុសរេសរេទកន់

មនសុ យ៉ងតចិ៦នក់េផ ងគន ែដរ ។ េ ្របធនបទេនះថ ្របធនបទេលខ១។ េបើសនិជមន២នក់ក នងុ

ចេំ ម៦នក់េនះ សរេសរេទកនគ់ន េទវញិេទមកនងិេទសខុ ព្ីរបធនបទេលខ១ ែដរ េនះ មននយ័ថ មន

យ៉ងតចិមនសុ ចនំនួ៣នក់ ែដលសរេសរសំប្ុរតេទកនអ់នកដៃទព្ីរបធនបទែតមយួដចូគន ។  

ផ ទយុេទវញិ សន មតថ អនកទងំ៦នក់េនះ សរេសរេទកនគ់ន េទវញិេទមក ែតេលើ្របធនបទេលខ២ រេឺលខ៣ 

ប៉េុ ្ណ ះ។ សន មតថ េ េនក នងុចេំ មអនកទងំ៦នក់េនះ។ មេគលករណ៍្រទងុ្រពប មន្របធនបទមយួ 

ក នងុចេំ ម្របធនបទ២ រ៣ឺ ែដលេ សរេសរេទកនម់នសុ យ៉ងតចិ៣នក់េផ ងគន ែដរ ក នងុចេំ មមនសុ

ទងំ៥នក់េទៀត។ េ ្របធនបទេនះ ថ ្របធនបទេលខ២។ េបើសនិជមន២នក់ ក នងុចេំ ម៣នក់េនះ សរ

េសរេទកនគ់ន េទវញិេទមក នងិេទេ  ព្ីរបធនបទ េលខ២េនះ េនះ មននយ័ថ មនយ៉ងតចិមនសុ ចនំនួ

៣នក់ ែដលសរេសរសំប្ុរតេទកនអ់នកដៃទព្ីរបធនបទែតមយួដចូគន ។ 

ផ ទយុេទវញិ េបើអនកទងំ៣នក់ េនះ សរេសរេទកនគ់ន េទវញិេទមក ែតព្ីរបធនេលខ៣ េនះក ៏មននយ័ថ 

មនយ៉ងតចិមនសុ ចនំនួ៣នក់ ែដលសរេសរសំប្ុរតេទកនអ់នកដៃទព្ីរបធនបទែតមយួដចូគន ។ 

8. េយើងដងឹថ មនចនំនួបឋម p  មយួែដល ្រគប់ ចនំនួ 1,...,p p n+ +  ជចនំនួពហុគណុ។ េ ្រតវូកំ

នត់រកចនំនួបឋម p  េនះសនិ។ េ ចសរួេទសខុនវូប ្ត ចនំនួគត់ { }1,..., 1n −  ម្តងមយួៗ។ េដ ើមបីដងឹ

ថ m ជេលខ១រអឺត់ សរួ េលខ 1p −  េបើ សខុេឆ ្លើយថ បឋមេនះ 1m = ។ េបើមនិែមនេទ m មនិែមនជ

េលខ១េទ។ បនទ ប់មកេទៀត េតស្តេលខ២េទៀត េ យសរួេទសខុនវូេលខ 2p − េហើយេធ ្វ ើេសចក ្តសីន និ ្ឋ នដចូ

ខងេលើ។ 
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ដេូច នះេយើងសន និ ្ឋ នបនថ េ ្រតវូសរួយ៉ងេ្រចើន 1n − សំនរួ េ្រពះ មនិចបំច់េតស្តេលខ 1n − េទ េ្រពះ 

េបើ ្រគប់ p k−  មនិែមនជចនំនួបឋម ចេំពះ 2k n≤ −  េនះ 1m n= − ។ 

9. សំនរួខងេលើសមមលូនងឹសំេន ើ “េបើមន ៃថ ងស្ុរកទ១ី៣ េនះ្រតវូមនៃថ ង ទតិយទ១ី”។  

 

ងខងេ្រកមគណនៃថ ងទ១ីៃនែខនមិយួៗ េត ើ្រតវូនងឹៃថ ងអ្វ។ី 

មរយៈ ជរួឈរ mod 7  េយើងេឃើញថ មនយ៉ង ស់ៃថ ង ទតិយទ១ីមយួៃថ ងែដរ។(េនក នងុជរួឈរេនះ មននយ័ថ េបើ 

១្រតវូជៃថ ង ទតិយេនះ ២ចន័ ទ ៣អងគ  ៤ពធុ ៥្រពហសបត ិ៦ស្ុរក ០េ រ។៍ េ យ មន្រគប់េលខព០ី ដល់ ៦ មននយ័ថ 

េយើងចង់យកេលខប៉នុម នជៃថ ង ទតិយកប៏ន)។ 

 

ែខ លំ ប់ៃថ ងេដ ើមែខន ិ

មយួៗ 

គតិពេីដ ើមឆន មំក 

( )mod 7

មក  ១ ១ 

កមុ ភៈ ៣២ (=១កមុ ភៈ) ៤ 

មនិ ៦០រ ឺ៦១(=១មនិ) ៤រ៥ឺ 

េម  ៩១រ៩ឺ២ ០រ១ឺ 

ឧសភ ១២១រ១ឺ២២ ២រ៣ឺ 

មថិនុ ១៥២រ១ឺ៥៣ ៥រ៦ឺ 

កក ក  ១៨២រ១ឺ៨៣ ០រ១ឺ 

សី  ២១៣រ២ឺ១៤ ៣រ៤ឺ 

កញញ  ២៤៤រ២ឺ៤៥ ៦រ០ឺ 

តុ  ២៧៤រ២ឺ៧៥ ១រ២ឺ 

វចិ ឆកិ ៣០៥រ៣ឺ០៦ ៤រ៥ឺ 

ធន ូ ៣៣៥រ៣ឺ៣៦ ៦រ០ឺ 

 

10. េយើងតេំរៀប១០០ចនំនួគត់ជ៥០សំន ុ ំ

 { } { } { } { }1,2 , 3,4 , 5,6 ,..., 99,100  

សំន ុនំមិយួៗមនធតរុបស់ បឋមនងឹគន ។ 
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េ យេគ្រតវូេ្រជ ើសេរ ើស៥១ចនំនួគត់ េនះេគ្រតវូែតបន២ចនំនួែដលេនក នងុសំន ុែំតមយួ។ មននយ័ថ ្រតវូែត

ទទលួបន២ចនំនួែដលបឋមរ ងគន ។ 

11. េគ្រតវូករេ្របើេលខចនំនួ 137,94 0,02⁄ 6897 ។ ទពូេីលខ១ ដល់េលខ៩ ្រតវូេ្របើេលខចនំនួ៩េល

ខ។ ពេីលខ១០ដល់េលខ៩៩ ្រតវូេ្របើេលខ2.90 180 េលខ េហើយទរូពេីលខ១០០ដល់េលខ៩៩៩ ្រតវូេ្របើ

េលខចនំនួ3.900 2700 ។ ទេូនសល់្រតវូករតេួលខចនំនួ 6897 2700 180 9 4008 ។ ដេូច នះ

្រតវូមនទចូនំនួ 4008 4⁄ 1002 េទៀត ែដលទនូមិយួៗេ្របើេលខ៤ខ ទង់។ ដេូច នះជសរបុមនទចូនំនួ 

1002 999 2001 ។ 

12. ចនំនួគត់ែដលធមំនិេលើសព២ី០០១ មនចនំនួែដលជពហុគណុៃន៣ចនំនួ 2001/3 667 ។ ចនំនួ

ែដលជពហុគណុៃន4 ចនំនួ 2001/4 500 ។ ចនំនួែដលជពហុគណុៃន12 3 4 មនចនំនួ 

2001/12 166។ ដេូច នះចនំនួែដលជពហុគណុៃន៣រ៤ឺ មនចនំនួ 667 500 166 1001(ដក

១៦៦េចញ េ្រពះ ប់្រចែំដលប៉ណុនឹ ងដង)។ 

បនទ ប់មកេយើង្រតវូដកចនំនួែដលជពហុគណុៃន៥ ែដលពហុគណុនងឹ៣ រនឺងឹ៤ េចញ។ ចនំនួពហុគណុនងឹ៥ផង

នងឹ៣ផងមនចនំនួ 2001/15 133 ។ ចនំនួពហុគណុនងឹ៥ផងនងឹ៤ផងមនចនំនួ 2001/20 100 

។ ចនំនួែដលជពហុគណុៃន៣ ៤នងិ៥ មនចនំនួ 2001/60 33 ។ ដេូច នះចនំនួែដលជពហុគណុៃន៥ ែដល

ពហុគណុនងឹ៣ រនឺងឹ៤  មនចនំនួ 100 133 33 200 ។ 

ដេូច នះចនំនួែដលជពហុគណុៃន៣រៃឺន៤ ែតមនិែមនជពហុគណុៃន៥មនចនំនួ 1001 200 801 ។ 

13. ង ជេលខខ ទង់ទ១ី៩៨៣។ េយើងកត់តេួលខេ្រកយេកប សរបស់  ្រតមឹខ ទង់ទ១ី៩៨៣ជ 

123456789 101112…99 100101…  

 មនេលខ៩ខ ទង់។  មនេលខ 2 90 180 ខ ទង់។ ដេូច នះ  ្រតវូមនេលខ1983 189 1794 ខ ទង់។ 

េយើងមន 1794 598 3 0 ។ ដេូច នះ  មនេលខ៣ខ ទង់ដបំងូចនំនួ598 ។ េលខ៣ខ ទង់ទមីយួេសមើ១០០ ទ ី

ពរីេសមើ១០១....ទ៥ី៩៨េសមើ 598 99 697 ។ ដេូច នះខ ទង់ទ១ី៩៨៣េសមើ 7 ។ 

14. សន មតផ ទយុេទវញិថ មនរេបៀបអង គយុែដលគម នេក មង្រសេីនអមសងខ ងេក មង្របសុ។ 

េយើងកនំត់ប្លកុមយួេ យ េក មង្រសមីន ក់រពឺរីនក់អង គយុជប់គន  េហើយមនេក មង្របសុអង គយុសងខ ង 

...្របសុ.្រស.ី(្រស)ី.្របសុ.... 
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េដ ើមបីក ុេំ យមនេក មងមន ក់ែដលអនកេនសងខ ង  ជេក មង្រសេីនះទល់ែតប្លកុនមិយួៗមនេក មង្រសេីនក ្ត ល

យ៉ងេ្រចើនពរីនក់ េហើយ្រតវូមនេក មង្របសុអង គយុអមយ៉ងតចិពរីនក់។ ដេូច នះប្លកុែបបេនះ មនយ៉ងេ ច

ស់ចនំនួ 25/2 13 េហើយ្រតវូករេក មង្របសុយ៉ងេ ច ស់ចនំនួ 2.13 26  នក់ែដរេដ ើមបីអង គយុ

េនរ ងប្លកុនមិយួៗ។ ប៉ែុន ្តេយើងមនេក មង្របសុែត២៥នក់ែតប៉េុ ្ណ ះ។ ដេូច នះករសន មតរបស់េយើងមនិ ចេទ

រចួេទ។ 

15. ងេលខេជ ើងនមិយួៗរបស់ពងីពងេ យេលខ១ដល់េលខ៨។ ង  នងិ  ជេ្រ មេជ ើងនងិ

ែសបកេជ ើង ែដលសថតិេនេជ ើងទ ី  ។ តេំរៀបែដល ចៃនេ្រ មេជ ើងនងិែសបកេជ ើង ជចំ ស់ៃន 

; ; … ; ;  ែដល  ្រតវូេនមខុ  ចេំពះ 1 8 ។មនចំ ស់ៃនចនំនួទងំ១៦េនះ ចនំនួ 16! 

េហើយ  េនមខុ  ចំ ស់មនចនំនួពក់ក ្ត លគ ឺ16! /2។ ដចូគន ែដរ ចនំនួចំ ស់ែដល  េនមខុ  

មនចនំនួពក់ក ្ត លៃនចនំនួេ្រកយេនះគ ឺ16!/2  ។ ដេូច នះេយើងទញបនចនំនួចំ ស់ែដលមន  េនមខុ

 ែដល 1 8 មនចនំនួ 16! /2  ។ 

16. សន មតថយវុជនេនះយកេ្រ មេជ ើង៤ដបំងូមនពណ៌ខសុគន ទងំអស់។ ដេូច នះ ចប់មនិទនប់នមយួគ ូ

េទ។ យកេ្រ មេជ ើងមយួេទៀត។ េទះជេ្រ មេជ ើងេនះពណ៌អកីេ៏ យ កគ៏ង់ទទលួបនេ្រ មេជ ើងមនពណ៌

ដចូគន មយួគែូដរ។ សន មតថពណ៌េខៀវ។ ដេូច នះយវុជនេនះចប់បនេ្រ មេជ ើងពណ៌េខៀវ២ ្រកហម១ ៃបតង១ នងិ

េខម ១។  

ចប់យកែថមមយួេទៀត។ ករណីអនបំ់ផតុគ ឺ យកបនេ្រ មេជ ើងមយួេទៀត ែដលមនពណ៌េខៀវ េ្រពះមនិ

ចផ ំបនេ្រ មេជ ើងមយួគែូថមេទៀតេទ។ ដេូច នះេ្រ មេជ ើងែដលយកេចញេហើយមន េខៀវ៣ ្រកហម១ 

ៃបតង១ នងិេខម ១។ 

យកេ្រ មេជ ើងមយួបែន ថមេទៀត។ េពលេនះេទះជយកពណ៌អកីគ៏ង់ផ ំបនេ្រ មេជ ើងមយួគេូទៀតែដរ។ សន មត

ថ ចប់ចពំណ៌េខៀវដែដល។ ដេូច នះ ទញេ្រ មេជ ើងេចញមកេ្រកបន ពណ៌េខៀវ៤ ្រកហម១ ៃបតង១ នងិេខម

១។ 

មរេបៀបដចូគន  យកេ្រ មេជ ើងេចញបន ពណ៌េខៀវចនំនួ២០ ្រកហម១ ៃបតង១ នងិេខម ១។ មននយ័ថ

្រតវូយកេ្រ មេជ ើងេចញចនំនួ២៣។ 

17. ្របភគមយួែដលេគប្រងមួរចួ មនភគែបងនងិភគយកបឋមនងឹគន ។ ដេូច នះក ្ត បឋមមយួមនិ ច

សថតិេនក នងុភគយកផងភគែបងផងបនេទ។ ក ្ត បឋមរបស់ 20! មនចនំនួ៨ គ ឺ2; 3; 5; 7; 11; 13; 17 នងិ 

19 ។ ក ្ត បឋមនមិយួៗក នងុចេំនមេនះ ្រតវូសថតិេនេលើភគយករេឺនេលើភគែបងបនែតម្តង ែតមនិ ចសថតិ

េនេលើភគយកផង ភគែបងផងបនេទ។ ដេូច នះេគមន2 256 រេបៀប។ ែតចនំនួទងំ256 ែដលទទលួបន



លឹម សុវណ្ណវចិិ្រត| ឡូសីុក 75 

 

េនះ្រតវូេធ ្វ ើេ យ្របភគមនតៃំលតចូជង១។ ក នងុចេំនម្របភគទងំ២៥៦េនះ េយើង ចែចកជ្របភគចនំនួ

១២៨គ ូែដលគនូមិយួៗគណុគន េសមើ១ រកឺ នងុគនូមិយួៗមន្របភគមយួមនតៃំលតចូជង១។ ដេូច នះចនំនួសនទិន

ែដលមនលក ខខណៈចង់បនមនចនំនួ ១២៨។ 

18. ចនំនួគត់េសស  នមិយួៗ ចជនំសួេ យ 2 1 ែដល  ជចនំនួគត់វជិ ជមន។ េ យ 

98 2 1 2 4 

ដេូច នះ 51 ∑   ។ ចតធុត ុ ; ; ;  មនដចូជ 17; 5; 11; 18  ដចូគន នងឹេលខ១ចនំនួ១៧ 

ខណ្ឌ េ យេលខ០ បនទ ប់មកេលខ១ចនំនួ៥ ខណ្ឌ េ យេលខ០ បនទ ប់មកេលខ១ចនំនួ១១ ខណ្ឌ េ យេលខ០ 

បនទ ប់មកេលខ១ចនំនួ១៨  
11111111111111111 0 111110 11111111111 0 111111111111111111 

ដេូច នះចតធុតេុនះដចូគន នងឹេលខ១ចនំនួ៥១ ្រតវូែចកជបនួ្រកមុខណ្ឌ េ យេលខ០។ េគមន 19600 

រេបៀបក នងុករសកេលខ០ចលូក នងុចេន្ល ះទងំ៥០រ ងេលខ១ទងំអស់៥១។ 

19. សន មតថ  មនទរំង់ទសភគជ 1  ។ េបើមយួក នងុចេំនម ;  រ ឺ  ជេលខ 5; 6; 7 រ ឺ8 េនះនងឹ

មន្រ ទកុ េពល  បកូនងឹ 1 ។ េបើ 9 នងិ 9 រ ឺេបើ 9 នងិ  រ ឺ 9 េនះកន៏ងឹមន្រ

ទកុែដរ េពល  បកូនងឹ 1 ។ 

េបើ  ជចនំនួគត់ែដលមនលក ខណៈខងេលើ េនះ ្រតវូមន ងមយួខងេ្រកម 
1 ;    1 9;    1 99;     1999 

ែដល , , 0; 1; 2; 3; 4  ។  ទងំេនះមនិ្រតវូករ្រ ទកុេទ េពលេយើងបកូ  នងឹ 1 ។ តៃំល  

ែបបេនះ មនទងំអស់ចនំនួ 5 5 5 1 156 ។ ដេូច នះមនចនំនួគត់បន ្តបនទ ប់គន ទងំអស់156 គ ូ

ែដលផលបកូគនូមិយួៗមនិ្រតវូករ្រ ទកុ។ 

20. េកអខីងចងុទងំពរី្រតវូែតសំ ប់សសិ អនកអង គយុ ដេូច នះ ្រ ្ត ចរយមនេកអកី នងុចនំនួ៧សំ ប់េ្រជ ើស

េរ ើស េ យមនិេ យអង គយុេនជប់គន ។ េបើេកអទីងំេនះ្រតវូ ងេ យេលខ២ដល់េលខ៨ េនះេកអទីងំបសំី

ប់ ្រ ្ត ចរយមន 
2; 4; 6    2; 4; 7    2; 4; 8    2; 5; 7   2; 5; 8    2; 6; 8    3; 5; 7   3; 5; 8   3; 6; 8   4; 6; 8   

ក នងុ្រតធីតនុមិយួៗ ្រ ្ត ចរយ ចផ្ល ស់ប្តរូកែន ្លងគន  បន3! 6 រេបៀប។ ដេូច នះជសរបុមន 10 6 60

។  

21. ង  ជចនំនួគត់ទងំ១៦េនះ។ េយើងពនិតិយគេូផ ងៗគន ៃនចនំនួគត់ទងំេនះ។ េគ

ចផ ំបនគែូបបេនះចនំនួ 120 គ។ូ 
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ង ;   ជគមូយួ ែដល  ។ េបើេយើងមនគពូរីេផ ងគន  ;    នងិ ;  ែដល 

 េនះេយើងទញបនចតធុតែុដលចង់បន ; ; ; ; ; ;  

េលើកែលងែតករណី  ។  

េយើងថ  មនិបនករ ចេំពះគពូរី គ ឺ ;  នងិ ;  េបើ  (រ ឺ2 )

។ េយើងសំគល់េឃើញថ សំេន ើពតិ េបើ  មនិបនករចេំពះគពូរីៃនគចូនំនួគត់ េ្រពះថ េបើ  មនិបនករចេំពះ 

; , ;  នងិ ; , ;  េនះ 2  ។ 

ជចងុេ្រកយេយើងសន មតថ  នមិយួៗ មនិបនករ េ្រចើនបំផតុេនក នងុគមូយួៃនគចូនំនួគត់។ ចេំពះគៃូនគចូនំនួ

គត់នមិយួៗទងំេនះ េយើងដកគៃូនចនំនួគត់មយួេចញ។ ដេូច នះគម នចនំនួមនិបនករេទៀតេទ។ ដេូច នះេយើងេនសល់

យ៉ងេ ច ស់120 16 104 គៃូនចនំនួគត់ែដលេនសល់។ ផលសងៃនចនំនួេនក នងុគេូនសល់នមិយួៗ 

មនតៃំលព១ីដល់៩៩។ មេគលករណ៍្រទងុ្រពប មនផលសងខ ្លះមនតៃំលដចូគន ។ សន មតថ 

 ដេូច នះ ; ; ;  េផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ សំនរួ។ 

22. េដ ើមបីេ យអដិ ្ឋមយួដ ុមំនលក ខណៈខសុពអីដិ ្ឋមយួដ ុេំទៀត េគមនជេំរ ើសមយួេទេលើសមភ រ ជេំរ ើសពរីេទ

េលើទហំំ ជេំរ ើស៣េទេលើពណ៌ នងិជេំរ ើស៣េទេលើ្រទង់្រទយ។ មន 6 រេបៀបែដលអដិ ្ឋមយួដ ុខំសុពអីដិ ្ឋ

មយួដ ុេំទៀត ្រតង់ពរីចនំចុគត់ គ ឺ

១) សមភ រនងិទហំំ៖ មនអដិ ្ឋ ចនំនួ 1 2 2 ដ ុេំផ ងគន  

២) សមភ រនងិពណ៌៖ មនអដិ ្ឋ ចនំនួ 1 3 3 ដ ុេំផ ងគន  

៣) សមភ រនងិ្រទង់្រទយ៖ មនអដិ ្ឋ ចនំនួ 1 3 3 ដ ុេំផ ងគន  

៤) ទហំំនងិពណ៌៖ មនអដិ ្ឋ ចនំនួ 2 3 6 ដ ុេំផ ងគន  

៥) ទហំំនងិ្រទង់្រទយ៖ មនអដិ ្ឋ ចនំនួ 2 3 6 ដ ុេំផ ងគន  

៦) ពណ៌នងិ្រទង់្រទយ៖ មនអដិ ្ឋ ចនំនួ 3 3 9 ដ ុេំផ ងគន  

ដេូច នះជសរបុមន អដិ ្ឋចនំនួ 2 3 3 6 6 9 29 ដ ុ ំែដលមនលក ខណៈខសុពដី ុមំយួដ ុែំដលេ យ

្រតង់ពរីចនំចុគត់។ 

23. ចនំនួេលខែដល ចបេង កើតបនេ យេ្របើេលខ០ដល់៩ ជ ង  មនចនំនួ 10.10.10

1000 ។ ដេូច នះេយើងមនករណី  (សំន ុ ំ )ចនំនួ1000 10 10 000 ករណី នងិ 

ករណី  (សំន ុ ំ )ចនំនួ1000 10 10 000ករណី។ ករណី 

 ចែតេពល  ែតប៉េុ ្ណ ះ(សំន ុ ំ )។ ករណីែបបេនះ

មន10 ករណី។ ដេូច នះ 
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Card Card Card Card  
10 000 10 000 10  
19990 

24. េគមន 1176 រេបៀបក នងុករេ្រជ ើសេរ ើសទ ី ងំៃន្រក ពណ៌េលឿង។ េ យ រេគ ចបង ្វលិ

ក្ត រអកុ៩០ដេឺ្រក េនះក្ត រពណ៌មនិសមមលូគនមនតចិជងហនឹង។ ក្ត រពណ៌ែដលមនពណ៌េលឿងមនិសថតិេនឈម

គនជអង កត់ផ ចតិ មនទរំង់សមមលូ៤ែបប។ ក្ត រពណ៌ែដល្រក ពណ៌េលឿងពរីឈមគនជអង កត់ផ ចតិ មនទរំង់សម

មលូពរី េហើយេយើងមនគ្ូរក ពណ៌េលឿងែបបេនះចនំនួ 24 ។ ដេូច នះចនំនួក្ត រអកុពណ៌មនិសមមលូគន

មនចនំនួ 

1176 24
4

24
2 300 

 

Y1       

  Y2     

       

   x    

       

    Y2   

      Y1 

្រក ពណ៌េលឿងY1 ឈមគនជអង កត់ផ ចតិ។ ្រក ពណ៌េលឿងY2 ឈមគនជអង កត់ផ ចតិ។ 

25. េ យេយើងចង់សកិ សំនរួេនះ មរយៈសមមលូ ម៣ ដេូច នះេយើងសរេសរេលខ

21; 31; 41; 51; 61; 71 នងិ 81  ជ 0; 1; 2; 0; 1; 2; 0 ។ សន មតថ ; ; … ;  ជតេំរៀបែដលេយើងចង់

បន។ េយើងេឃើញថ 0  

0 1 2 0 1 2 0   mod3  ។ ដេូច នះ ; ;  ្រតវូែតជតេំរៀបៃន 

0; 1; 2 េ្រពះ 0  mod 3  ។ េ យ 

0   mod 3  េនះ    mod 3  ។ មរេបៀបដចូគន  េយើងទញបនថ

លំ ប់របស់ ; ;  កនំត់េ យ  ; ;  ែតមយួគត់។ ដេូច នះេយើងមន 3 2 3! 144 រេបៀប 

(េដ ើមបីេ្រជ ើសេរ ើស  េយើងមន 3រេបៀប។ សន មតថដបំងូេ្រជ ើសេរ ើសយក 0  mod 3 ;

1  mod 3 ; 2  mod3  ដេូច នះ េដ ើមបីេ្រជ ើសេរ ើស េយើងមន2 រេបៀប េដ ើមបីេ្រជ ើសេរ ើស  េយើងមន
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2 រេបៀប េដ ើមបីេ្រជ ើសេរ ើស  េយើងមន2 រេបៀប ដេូច នះេយើងមន 2  រេបៀបក នងុករេ្រជ ើសេរ ើស ; ; ។ 

បនទ ប់មកចំ ស់របស់ មន 3!)។ 

26. េដ ើមបីេ យ   េនះចេំពះធតនុមិយួៗ  របស់  េគមនសំេន ើមយួគត់ក នងុចេំនមសំេន ើទងំ

បខីងេ្រកមែដលពតិ 
        ;         ;         

 ដេូច នះេបើ  មន  ធត ុេនះមន 3  ក នងុករេ្រជ ើសេរ ើសសំន ុ ំ  នងិ  ។ េ្រកពកីរណី   េយើង ប់ជប់

គន ពរីដង េ្រពះឧទហរណ៍ គសំូន ុរំង ; ; ; ; ; ;  នងិគ ូ ; ; ; ; ; ;  ្រតវូ ប់ែតម្តង។ 

េ យ  េនះ  ទល់ែត  ។ ដេូច នះចនំនួគៃូនសំន ុរំងែដលមន្របជ ុរំបស់ ជ  

េសមើនងឹ  
3 1
2 1 

ែដលេសមើ 365 េពល 6 ។ 

27. សន មតថ មនធតបុនួៃន S  ែដល ab cd= ។ ង 2 ,A M M= +   , ,a A x b A y= + = +  

c A z= +  នងិ d A t= +  ែដល , ,x y z  នងិ t  មនតៃំល ច់ខតតចូជង រេឺសមើ M  ។ សមមភពេនះ ច

សរេសរជ 

 ( ) ( )x y A xy z t A zt+ + = + +  

េបើ េយើងមន x y z t+ = +  េនះ xy zt=  េនះ គ ូ{ },x y  នងិ { },z t  ជគែូតមយួ ដេូច នះេយើងមនិចបំច់បក

្រ យអ្វបីន ្តេទៀតេទ។ េ្រកពេីនះ 

 ( ) ( ) ( ) ( )2 22 . .M xy zt x y z t A x y z t M≥ − = + − + > + − +  

ដេូច នះមនែត x y+  នងិ z t+  ខសុគន មយួឯក គត់ ឧទហរណ៍ េបើ 1x y z t+ = + +  េនះ xy zt A= −  

រចួេហើយ x  នងិ y  ជរសឺរបស់ពហុធ 

 ( ) ( )2 1X z t X zt A− + + + −  

ពហុធេនះមនរសឺ 1
2

z t+ + ± Δ  

ែដល  ( ) ( )2 2 21 4 4 4 1 4 4z t zt A A z t d MΔ = + + − + ≥ = − + + ≥  
24MΔ =  េក ើតមនលុះ្រ ែត d M=  នងិ 1 0z t− + =  េ្រពះ 2d M≥ ។ ដេូច នះទល់ែត t M= −  នងិ 

1z M= − −  មនិ ចេ្រពះ z M≤ ។ ដេូច នះ 24MΔ >  ។ 

េបើ 1 0z t+ + ≥  េនះ 1
2

z t M+ + + Δ
>  
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េបើ 1 0z t+ + ≤  េនះ 1
2

z t M+ + − Δ
< −  

ក នងុករណីទងំពរី េយើងមន x  នងិ y  មនតៃំល ច់ខតធជំង M  ែដលករណីេនះផ ទយុពសីម មតកិម ម។ 

28. ពនិ ទែុដលេគ ចេធ ្វ ើបន ជចនំនួគត់មនិអវជិ ជមនែដលមន ង ax by+ ។ េបើ ( ), 1a b >  េនះមន 

ចនំនួគត់ទងំេនះេ្រចើន ប់មនិអស់។ ដេូច នះ ( ), 1a b = ។ ម្រទសឹ្តបីទ្របបូនិ ចនំនួពនិ ទែុដលមនិ ចទទលួបន

មន ចនំនួ ( )( )1 1 / 2a b− − ។ ដេូច នះ ( )( ) ( ) ( ) ( )1 1 2 35 70 5 14 7 10a b− − = = = = ។ លក ខខណ្ឌ  a b>  

នងិ ( ), 1a b =  នេំ យេយើងទញបន២ករណី 71, 2a b= = នងិ 11, 8a b= = ។ េ យ 58 0.71 2.29= +  

ដេូច នះករណីទ១ីមនិ្រតមឹ្រតវូ។ បនទ ត់11 8 58x y+ = កត់ មចនំចុ ( )6, 1− នងិ ( )2,10− ។ បនទ ត់េនះមនិកត់

មចនំចុគត់ ( ),x y មយួេនក នងុក្រដង់ទ១ីេទ។ ដេូច នះមនិមនចនំនួគត់វជិ ជមន ,x y ែដលេផ ទ ងផទ ត់សមកីរ

េនះេទ។ ដេូច នះចេំលើយមនែតមយួគត់គ ឺ 11, 8a b= = ។ 

29. ង , ,x y z ជចនំនួដ ុអំដិ ្ឋែដលតេំរៀបជកពំស់៤,១០ នងិ១៩េរៀងគន ។ េយើងចង់ដងឹថេត ើផលបកូ 

4 10 19x y z+ + មនប៉នុម ន្របេភទខសុគន  េ យេ យលក ខខណ្ឌ  0, 0, 0, 94x y z x y z≥ ≥ ≥ + + = ។ 

េយើងមន 4 10 19 19.94 1786x y z+ + ≤ = ។ េ យយក 94x y z= − −  េយើង ប់ចនំនួចេំលើយមនិ

អវជិ ជមនរបស់វសិមភព ( )376 3 2 5 1786, 94y z y z+ + ≤ + ≤  

⇒ 2 5 470, 94y z y z+ ≤ + ≤  
ម្រទសឹ្តបីទ ៣៤ ្រគប់ចនំនួគត់ ( )( )2 1 5 1 4n ≥ − − = ចសរេសរជ ង 2 5n y z= +  េហើយ ម្រទសឹ្តី

បទ្របបូនិ ចនំនួៃន n  ែដលមនិ ចសរេសរជ ង 2 5n y z= +  បន មនចនំនួ ( )( )2 1 5 1 / 2 2− − = ។ 

េយើងមនករណី 1n =  នងិ 3n =  ែដលមនិ ចសរេសរជ ង 2 5n y z= + ។ ដេូច នះ ក នងុចេំ ម៤៧១ចនំនួ

គត់មនិអវជិ ជមន ែដល 470n ≤  េយើងេឃើញថ មន៤៦៩ចនំនួគត់ែដល ចសរេសរជ ង 2 5n y z= + ប

ន។  

 

យក 94z x y= − −  េយើងទញបន 470 470 2 5n y z− = − − ( )470 2 5 94y x y= − − − −  

5 3x y= + ។ ម្រទសឹ្តបីទ ្របបូនិ ប ្ត  470m n= −  ែដលមនិ ចសរេសរជ ង 3 5m x z= +  បន 

មនចនំនួ ( )( )3 1 5 1 / 2 4− − = ករណី ។ េហើយ ម្រទសឹ្តបីទ ៣៤ ប ្ត  m  ទងំេនះ្រតវូែត 

3.5 3 5 7≤ − − =  ែដលក នងុេនះមន 1, 2, 4,7m =  ដេូច នះ្រតវូនងឹ 463, 466, 468, 469n = ។ ដេូច នះ្រគប់

ចនំនួគត់n ,0 470n≤ ≤  េលើកែលងែតករណី 1,3,463,466,468n = នងិ469 េចញ ចសរេសរជ ងខង

េលើបន ដេូច នះចនំនួផលបកូខសុៗគនមនចនំនួ 471 6 465− = ។ 
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30. េយើងនងឹបង្ហ ញថ េគមនិ ចបំែបកសំន ុខំងេលើជ២ដចូេរៀប ប់េទ។ សន មតថេគ ចបំែបក ជ២

បន េ យសន មតថ ផលគណុៃនប ្ត ចនំនួេនក នងុសំន ុមំយួ េសមើនងឹ A  េហើយនងិផលគណុៃនប ្ត ចនំនួេន

ក នងុសំន ុមំយួ េទៀតេសមើនងឹ B ។ េយើង ចមន២ករណី។  

ករណីទ១ីគថឺ មនែតមយួគត់ក នងុចេំនម 

   { }, 1, 2, 3, 4, 5n n n n n n+ + + + +   

ែដលែចក ច់នងឹ៧ ែដលេនក នងុករណីេនះមនែត A រ ឺ B មយួប៉េុ ្ណ ះែដលែចក ច់នងឹ៧។ ដេូច នះ Aមនិ ច

េសមើ B េទ។  

ករណីទ២ីគ ឺ្រគប់តទួងំអស់សទុ ធែតបឋមនងឹ៧។ ក នងុករណីេនះ េយើងមន 

 ( ) ( ) ( )1 ... 6 1.2...6 . 1 mod 7n n n A B+ + ≡ ≡ ≡ −  

ែតេបើ A B=  េនះ សមមលូខងេលើេទជ ( )2 1 6 mod 7A ≡ − ≡ ។  ចនំនួកេរសមមលូនងឹ 1, 2, 4  

mod7 ដេូច នះ  ( )2 1 6 mod 7A ≡ − ≡   មនិ ច។ 
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្របពន័ធរបប.់ចំនួនគត.់ភពែចក ច ់

្របពន័ធរបប ់
31. េយើងមន 4444 7mod9≡   

 ⇒ 3 34444 7 1mod9≡ ≡  
 ⇒ 4444 3.14814444 4444 .4444=  

    1.7 7 mod9≡ ≡  
ង Cជផលបកូេលខខ ទង់នមិយួៗរបស់ B ។ 

ម្រទសឹ្តបីទៃនភពែចក ច់នងឹ៩ េយើងទញបន 

 44447 4444 mod9A B C≡ ≡ ≡ ≡  
េយើងមន 

 4
10 104444log 4444 4444log 10 17776< =  

មននយ័ថ 44444444  មនយ៉ងេ្រចើន 17776ខ ទង់។ ដេូច នះ ផលបកូ តេួលខខ ទង់នមិយួៗរបស់ 44444444 យ៉ង

េ្រចើនេសមើ 9.17776 159984=  

ដេូច នះ 159984A≤ ។ ក នងុចេំ មចនំនួគត់ធមមជតទិងំអស់ ែដល 159984≤  ចនំនួែដលមនផលបកូតេួលខ

ៃនខ ទង់នមិយួៗរបស់ ធបំំផតុ គ 9ឺ9999  ដេូច នះ 45B ≤ ។ ក នងុចេំ មចនំនួគត់ធមមជតទិងំអស់ ែដល 45≤  

ចនំនួែដលមនផលបកូតេួលខៃនខ ទង់នមិយួៗរបស់ ធបំំផតុ គ ឺ39  ែដលផលបកូតេួលខេសមើ ១២។ ដេូច នះ ផល

បកូតេួលខរបស់ B យ៉ងេ្រចើនេសមើ ១២។ 

ែតេ យ 7 mod9C ≡  េនះមននយ័ថ 7C = ។ 

32. េ យ ( )100 40,φ =  េនះ ម្រទសឹ្តបីទអឺែលរ េយើងទញបន ( )403 1 mod100≡ ។ ដេូច នះ 

( ) ( )
251000 40 253 3 1 1 mod100= ≡ = ។ ដេូច នះេលខ២ខ ទង់ចងុេគគ ឺ០១។ 

33. េយើងមន ( ) ( ) ( ) ( )( )2 2 2 2100 2 5 2 2 5 5 40φ φ φ= = − − = ។ ដេូច នះ ម្រទសឹ្តបីទអឺែលរ 
( )407 1 mod100≡ ។ េយើងមន ( ) ( ) ( )340 2 5φ φ φ= 4.4 16= =  ដេូច នះ ( )167 1 mod 40≡ ។ េយើងមន 

1000 16.62 8= + ។ ដេូច នះ ( ) ( ) ( )
62 21000 16 8 62 8 4 27 7 7 1 7 7 1 1 mod 40≡ ≡ ≡ ≡ ≡ ។ មននយ័ថ 

10007 1 40t= +  ចេំពះចនំនួគត់ tមយួ។ េយើងទញបន 
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 ( ) ( )
10007 1 40 407 7 7. 7 7 mod100

tt+= ≡ ≡  

មននយ័ថ េលខ២ខ ទង់ចងុេគគ ឺ០៧។ 

34. ង 0 9y≤ ≤  នងិ 10x y mx+ =  ែដល m នងិ xជចនំនួគត់ធមមជត។ិ ដេូច នះ 10 /y x m+ =  ជ

ចនំនួគត់។ ដេូច នះ |x y ។ េបើ 0y =  េនះ ្រគប់ចនំនួគត់ x ែចក ច់ y ។ េបើ 1y =  េនះ 1x =  េយើងទញបន 

11។ េបើ 2y = េនះ 1x = រ ឺ 2x = េយើងទញបន 12នងិ 22 ។ មរេបៀបដចូេនះ េយើងទញបន  ចនំនួ

ែដល្រតវូរកគ ឺជពហុគណុៃន 10,11,12,13,14,15,

16,17,18,19, 22, 24, 26, 28,33,36,39, 44, 48,55,66,77,88,99។ 

35. សន មតថ ចនំនួទងំេនះមន 1n+ ខ ទង់។ ដេូច នះចនំនួេនះ ចសរេសរជ 6.10n y+  ែដល y ជេលខ

មនnខ ទង់( ចេផ ្តើមេ យេលខសនូយមយួរេឺ្រចើនជងេនះ)។ មសមមតកិម ម េយើងមន 

6.10 25.n y y+ =  

⇒ 6.10
24

n
y =  

⇒ 2n ≥  (េបើមនិអញចងឹ6.10n ែចកមនិ ច់នងឹ 24 )។ ចេំពះ 2n ≥  េយើងមន 225.10ny −=  មន

នយ័ថ y មន ង 250...0 (មនេលខសនូយចនំនួ 2n− )។ េយើងទញបន ចនំនួែដល្រតវូរកមន ង 

−2
6250...0

n
។ 

36. សន មតថ x  មន ង  

 2 1
0 1 2 1 110 10 ... 10 , 9, 0n

n k nx a a a a a a−
− −= + + + + ≤ ≠  

ង ( )P x ជផលគណុតេួលខខ ទង់នមិយួៗរបស់ x  ដេូច នះ 

 ( ) 2 10 22P x x x= − −  

េយើងមន 

( ) 1 1
0 1 1 1 1.... 9 10− −

− − −= ≤ ≤ ≤n n
n n nP x a a a a a x  

(វសិមភព ច់ខតេក ើតមនេពលែដល xមនេ្រចើនជងមយួខ ទង់)។ ដេូច នះ 2 10 22x x x− − <  េយើងទញបន 

13x < ។ េបើ xមនេលខ១ខ ទង់ េនះ 2 10 22x x x= − −  សមកីរគម នរសឺជចនំនួគត់។ 

េបើ 10x =  េនះ 2 210 10 22 22 1.0 0− − = − ≠ =  

េបើ 11x =  េនះ 211 10.11 22 11 1.1 1− − = − ≠ =  

 េបើ 12x =  េនះ 212 10.12 22 2 1.2− − = = ។ ដេូច នះ 12x = ។ 
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37. េយើងេឃើញថ 0.
999
abcabc = នងិ 3999 3 .37= ។ េបើ abc ែចកមនិ ច់នងឹ៣េហើយនងិនងឹ៣៧ េនះ

្របភគ្រតវូបនសំរលួរចួេហើយ។ ចនំនួែដលជពហុគណុៃន 3  មនចនំនួ 333។ ចនំនួែដលជពហុគណុៃន 37  

មនចនំនួ ២៧។ ចនំនួែដលជពហុគណុៃន 3  ផងនងិ 7  មនចនំនួ 
( )
999 9

3 37
= ។ ដេូច នះ ចនំនួែដលមនិែមនជព

ហុគណុៃន 3  នងិ 7  មនចនំនួ ( )999 333 27 9 648− + + = ។ 

្របភគមន ង 
37
s  ែដល 3 | s នងិ 37 | s/ សថតិេនក នងុសំន ុំS ។េគមន្របភគែបបេនះចនំនួ១២ែបប។(គរួ

សំគល់ថ េយើងមនិយក្របភគមន ង 33
l  ែដល 37 | l នងិ3 | l/ េទ េ្រពះ្របភគអស់េនះ ធជំង១ ែដលមនិ

ែមនជធតរុបស់ S )។ ដេូច នះចនំនួភគយកខសុៗសរបុ េនក នងុសំន ុេំនះេ្រកយសំរលួរចួ មនចនំនួ 

640 12 660+ = ។  

38. ង nជចនំនួគត់វជិ ជមន ែដលមន k ខ ទង់។ ង 1123456789.10km += ។  ដេូច នះ្រគប់nចនំនួគត់

តគន  1, 2,...,m m m n+ + + ែដលចប់េផ ្តើមេ យេលខ១២៣៤៥៦៧៨៩០ នងិមនមយួក នងុចេំនមេនះែចក

ច់នងឹn។ ដេូច នះ ចនំនួេនះជពហុគណុៃន n  េហើយមន្រគប់តេួលខព០ីដល់ ៩។  

39. េគមន ចនំនួគត់វជិ ជមន មន j ខ ទង់ចនំនួ 19.10 j−  េនេលខេនះ។ ចនំនួខ ទង់សរបុរបស់េលខេនះេពលេគ

យក្រតមឹេលខមន r ខ ទង់យ៉ងេ្រចើនមកេរៀប កនំត់េ យ ( ) 1

1

10 1.9.10 .10
9

rr
r r

j
g r j r−

=

−
= = −∑ ។ េ យ 

10 10 10
9

r
r−

< <  េយើងទញបន ( ) ( )1 10 .10r rr g r r− < < ។ ដេូច នះ 

( ) 1983 4 1983 19871983 1983.10 10 .10 10g < < =  នងិ ( ) 1984 3 19841984 1983.10 10 .10g > > ។ ដេូច នះ  

( ) ( )19871983 10 1984g g< <  មននយ័ថ ចនំនួខ ទង់របស់េលខេនះបេង កើតេ យេ្របើ្រតមឹេលខមន 1983

ខ ទង់ តចូជង 198710  េហើយ េ យេ្របើ្រតមឹេលខមន 1984ខ ទង់ ធជំង 198710 ។ ដេូច នះ ទ ី ងំខ ទង់ទ ី 198710

សថតិេន្រតមឹយកេលខមន1984ខ ទង់មកេ្របើ ដេូច នះ ( )1987 1984f = ។ 

40. េយើងេឃើញថ 55213 7< ។ ដេូច នះ េយើងគណន 0 4 40 ,..., 6, 0a a a≤ ≤ ≠  ែដល 
4 3 2

4 3 2 1 05213 7 7 7 7a a a a a= + + + + ។ េយើងមន 45213 2.7 411;= + 3411 1.7 68;= +

268 1.7 19;= + 1 019 2.7 5.7= + ។ ដេូច នះ 4 3 2 1 05213 2.7 1.7 1.7 2.7 5.7= + + + + ។ ដេូច នះ 

75213 21125= ។ 

41. សរេសរ 

 31 2
2 3

13 ...
16 6 6 6

aa a
= + + +  
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គណុ 13 /16 នងឹ៦ េយើងទញបន 13 146 4
16 16

= + ។ ដេូច នះ 13 4 14
16 6 96

= +  ដេូច នះ 1 4a = ។គណុ 14
96

នងឹ 26  

េយើងទញបន 214 16 5 ;
96 4

= + ដេូច នះ 2
14 5 1 ;
96 1446

= + ដេូច នះ 2 5a = ។ មរេបៀបដែដល េយើងទញបន 

613 /16 0.4513= ។ 

42. េយើងដងឹថ ( ) ( ) ( ) ( )1 2 1 2... ...n np a a a p a p a p a=  ែដល ( )0 1p =  

េយើងមន 

 ( ) ( ) ( )1 2 ..... 9 1 2 ... 9 45p p p A+ + + = + + + = =  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )10 .. 19 20 ... 29 ... 90 ... 99p p p p p p+ + + + + + + + + =⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦  

  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 2 ... 9 1 1p p p A A A= + + + + = +⎡ ⎤⎣ ⎦  

 ⇒  ( ) ( ) 21 ... 99 2p p A A+ + = +  

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )100 ... 199 200 ... 299 ... 900 ... 999p p p p p p+ + + + + + + + +⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦  

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 2 ... 9 00 01 ... 99p p p p p p= + + + + + +⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦  

  ( ) ( )22 2 1 1A A A A A= + + = +  

⇒  ( ) ( ) ( ) ( )221 2 ... 999 2 1p p p A A A A+ + + = + + +  

    ( ) ( )( ) ( ) ( )( )( )( )2 31 1 1 45 2163 3 5 7 103A A A= + + + + = =  

ដេូច នះ ចនំនួែដល្រតវូរកគ១ឺ០៣។ 

43. េយើងមន 2m n n m m+ = − + ។ ដេូច នះ m n+  តចូបំផតុ េពល n m−  នងិ 2m  តចូបំផតុ។ 

េយើងមន ( )1978 1978 1978 1978 1n m m n m−− = −  ែចក ច់នងឹ 3 31000 2 5= ។ េ យក ្ត ទ២ីជចនំនួ

េសស េនះ 32  ្រតវូែតែចក ច់1978m  ដេូច នះ 3m ≥ ។ ដចូគន  35  ្រតវូែតែចក ច់1978 1n m− − ។ ដេូច នះ 

មនចនំនួគត់វជិ ជមនតចូបំផតុ s  មយួ ែដល 

 ( )1978 1 mod125s ≡  

ម្រទសឹ្តបីទអឺែលរ ( )1001978 1 mod125≡ ។ ដេូច នះ |100s ។ េ យ ( )125 | 1978 1s −  េនះ េយើង

មន ( )5 | 1978 1s −  មននយ័ថ ( )1978 3 1 mod 5s s≡ ≡ ។ េ យ |100s  េនះសមមលូេ្រកយេនះ នំ

េ យ 4, 20,100s = ។ េយើងពនិតិយករណីនមិយួៗ។ 

ករណី 4,s =  េយើងមន 

( ) ( ) ( ) ( )4 2 24 4 41978 22 2 .11 4.121 16 6 mod125≡ − ≡ ≡ ≡ − ≡  
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មននយ័ថ 4s ≠ ។ ដចូគន ែដរ 

 ( ) ( )
420 4 4 41978 1978 . 1978 6.6 6.46 26 mod125≡ ≡ ≡ ≡  

មននយ័ថ 20s ≠ ។ ដេូច នះមនែត 100s = ។ េ យ s  ជចនំនួគត់វជិ ជមនតចូបំផតុែដល 

( )1978 1 mod125s ≡  េនះ េយើងយក 100n m s− = =  នងិ 3m =  មននយ័ថ 103, 3n m= = ។ េយើង

ទញបន 106m n+ = ។ 

44. េយើងដងឹថ ( ) ( )1980 1980
6 35 6 35 2k+ + − =   ជចនំនួគត់គ។ូ  

េយើងមន 10 6 35
10

< − <  (េ្រពះេបើ 16 35
10

− >  េនះ 3500 3481< )  

⇒ ( )1980 19806 35 10−− <  

⇒ ( )1980
1980

1979

12 1 0.99....9 2 6 35 2
10

k k k− + = − < + <
dg

 

⇒ ១៩៧៩ខ ទង់ដបំងូេ្រកយេកប សសទុ ធែតជេលខ៩  

ចំនួនគត ់
45. មសមភពេទ ្វធ 

 
2 2 12 1

11
n nn
n nn

+⎛ ⎞ ⎛ ⎞+
=⎜ ⎟ ⎜ ⎟++ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

េ យ 2 1n+ នងិ 1n+ ជចនំនួបឋមរ ងគន  េហើយេ យែផ នកខង ្ត ំរបស់សមភពខងេលើជចនំនួគត់ េនះ ្រតវូែត 

( )1n+ ែចក ច់ 
2n
n

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ 

46. េយើងដងឹថ េបើ ,α β ∈ េនះ[ ] [ ] [ ] [ ] [ ] 1α β α β α β+ ≤ + ≤ + +  

ដេូច នះ មកេំន ើនេយើងទញបន 

 [ ] [ ] [ ] [ ]1 2 1 2... ...l la a a a a a+ + + ≤ + + +  

ចេំពះចនំនួបឋម p មយួ ស្វ័យគណុmធបំំផតុៃន p ែដល mp ែចក ច់ !n កនំត់េ យ 

 1 2

1 1

... k
j j

j j

n n nn
p p≥ ≥

⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ + +
=⎢ ⎥ ⎢ ⎥

⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦
∑ ∑  

ស្វ័យគណុmធបំំផតុៃន p ែដល mp ែចក ច់ 1!... !kn n កនំត់េ យ 
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1 2

1
... k

j j j
j

nn n
p p p≥

⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤
+ + +⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥

⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦
∑  

េ យ 1 21 2 ...... k k
j j j j

n n n nn n
p p p p

⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ + +
+ + + ≤⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥

⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦
 

េនះ ស្វ័យគណុធបំំផតុm ៃនចនំនួបឋម p មយួ ែដល mp ែចក ច់ភគែបងរបស់្របភគ 

1 2

!
! !.... !k

n
n n n

 

មនតៃំលតចូជងរេឺសមើ ស្វ័យគណុធបំំផតុm ៃនចនំនួបឋម p េនះ ែដល mp ែចក ច់ភគយករបស់្របភគ។ 

មននយ័ថ្របភគេនះជចនំនួគត់។ 

47. េគេ យ n  ។ ង k ជចនំនួគត់ធបំំផតុែដល 2k n≤  នងិ ង P ជផលគណុៃន្រគប់ចនំនួគត់

េសសធមំនិេលើសព ី n។ េយើងមន 12 .k P S− ជផលបកូ ែដលតនួមិយួៗជចនំនួគត់ទងំអស់ េលើកែលងែត 

1 12
2

k
kP− ។ ដេូច នះ 12 .k P S−  មនិ ចជចនំនួគត់េទ។ មននយ័ថ S មនិ ចជចនំនួគត់េទ។ 

48. រង្វ ស់ម ុំក នងុរបស់ពហុេកណនយ័ិតមយួែដលមន n ្រជងុ េសមើនងឹ ( )2 180n
n

− ។ ដេូច នះមននយ័ថ n

្រតវូែតែចក ច់១៨០។ េ យ 2 2180 2 .3 .5= មនតែួចកចនំនួ ( )( )( )1 2 1 2 1 1 18+ + + =  េនះ ចេំលើយគ ឺ

១៦ េ្រពះ 3n ≥  ដេូច នះេយើងមនិគតិតែួចកេលខ១នងិេលខ២។ 

ភពែចក ច ់

 
49. េយើងេឃើញថ ផលេធៀប 5 13

3 7
n
n
+
+

សថតិេនចេន្ល ះ 0 នងិ២ ច់ខត េ យ ជចនំនួគត់ េនះ ្រតវូែត

េសមើ១។ ដេូច នះ េយើង្រតវូែតេ ះ្រ យសមកីរ 5 13 3 7n n+ = +  េយើងទញបន 3n = − ។ ចនំនួេនះមនិែមនជ

ចនំនួវជិ ជមនេទ ដេូច នះ គម នចនំនួគត់ n េទ។ 

50. េយើងេឃើញថ A  នងិ 'A  ្រតវូែតមនេលខ១០ខ ទង់។ ង 10 9 1...A a a a=  ជតេួលខរបស់ A  នងិ 

10 9 1' ...A a a a′ ′ ′= ។ ដេូច នះ 10' 10A A+ =  លុះ្រ ែត មន j  មយួ ែដល 0 9j≤ ≤  េហើយែដល 

1 1 2 2 ...a a a a′ ′+ = + = 0,j ja a′= + =  1 1 2 2 3 310, ...j j j j j ja a a a a a+ + + + + +′ ′ ′+ = + = + =

10 10 9a a′= + = ។ ក នងុផលបកូេលើ េបើ 0j =  មននយ័ថ គម នផលបកូែដលមន ង 0,k ka a ′+ =

1 k j≤ ≤ េទ។ េបើ 9j =  េនះ មនែត 10 10 10a a ′+ =  ។ េ យបកូ ផលបកូទងំេនះបញចលូគន  េយើងទញ

បន 
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 ( )1 1 2 2 10 10... 10 9 9a a a a a a j′ ′ ′+ + + + + + = + −  

េ យ sa′  ជចំ ស់របស់ sa  េនះ េយើងទញបនថ អង គខងេឆ ្វងរបស់សមភពខងេលើ ជចនំនួគ ូគ ឺ

( )1 2 102 ...a a a+ + + ។ ដេូច នះ j ្រតវូែតជចនំនួេសស។ ដេូច នះ 1 1 0a a′+ = ។ ដេូច នះសំេន ើពតិ។ 

51. ង 1m n= + ។ េយើង្រតវូបង្ហ ញថ ( )2m m−  ែចក ច់ ( )1 !2 1m− − ។ េយើងមន ( )mφ  ែចក

ច់ ( )1 !m−  ដេូច នះ ( )( ) ( )( )1 !2 1 | 2 1m mφ −− − េហើយ ម្រទសឹ្តបីទអឺែល េយើងទញបន 

( )( )| 2 1mm φ − ។ ដេូច នះ ( )( )1 !| 2 1mm − − ។ ដចូគន េយើងទញបន ( ) ( )( )1 !2 | 2 1mm −− − ។ េ យ m  ជ

ចនំនួេសស េនះ ( ), 2 1m m− =  ដេូច នះ ( ) ( )( )1 !2 | 2 1mm m −− − ។ 

52. េយើងមន  

( )7 7 7a b a b+ − −  ( ) ( )( )6 6 5 2 2 5 4 3 3 47 3 5a b ab a b a b a b a b= + + + + +  

   ( ) ( )( )5 5 3 3 2 27 3 5ab a b ab a b a b a b= + + + + +  

   ( )( 4 4 3 3 2 27ab a b a b a b ab a b= + + − − +  

( )2 23 5ab a ab b ab+ − + +  

   ( ) ( )( )4 4 3 3 2 27 2 3ab a b a b a b ab a b= + + + + +  

   ( )( )22 27ab a b a ab b= + + +  

មសមមតកិម ម( )i  នងិ ( )ii  េយើងទញបនសមមតកិម មថ ម ី

 ( )i  ( )ab a b+  ែចកមនិ ច់នងឹ៧ 

 ( )'ii  2 2a ab b+ +  ែចក ច់នងឹ 37  

េ យ ( )2 2 2 37a b a ab b+ > + + ≥ េនះេយើងទញបន 19a b+ ≥ ។ េ យ កេលខម្តងមយួៗ េយើង

ទញបន 1, 18a b= = ជចេំលើយមយួ េ្រពះ 2 2 31 1.18 18 343 7+ + = = ។ 

ឥលូវេយើងកនំត់រកចេំលើយេផ ងខ ្លះេទៀត ម ្រទសឹ្តបីទអឺែល។ េ យ ( )( )3 3 2 2a b a b a ab b− = − + +  

េនះ លក ខខណ្ឌ ( )'ii  េទជ 

( )''ii  ( )
( )

3 3 3mod 7

mod 7

a b

a b

⎧ ≡⎪
⎨
⎪ ≡/⎩
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េយើងមន ( ) ( )1 modmx mφ ≡ ។ េ យ ( ) ( )3 27 7 1 7 3 98φ = − = × ។  ដេូច នះ េបើ xបឋមនងឹ 37  េនះ

េយើងមន ( ) ( )398 31 mod 7x ≡  ែដលលក ខណៈេនះេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ទ១ីៃន ( )"ii ។ ដេូច នះេយើង្រតវូេផ ទ ងផទ ត់

លក ខខណ្ឌ ទ២ីេទៀត។ ឧទហរណ៍ យក 2x =  េយើងេឃើញថ ( )982 4 mod 7≡ ។ ដេូច នះយក 982 , 1a b= =

។ យក 3x =  េយើងេឃើញថ ( )98 33 324 mod 7≡ ។ េយើងេឃើញថ 324, 1a b= = ជចេំលើយមយួេទៀត។ 

53. េយើងមន  

( )1 1p p p pab ba ab b a− −− = −  

េបើ |p ab  េនះ | p pp ab ba− ។ េបើ p ែចកមនិ ច់ ab  េហើយេ យ p ជចនំនួបឋម េនះ 

( ) ( ), , 1p a p b= =  េហើយនេំ យ ម្រទសឹ្តបីទែភម៉ េយើងទញបន ( )1 1 1 modp pb a p− −≡ ≡  

។ ដេូច នះ 1 1| p pp b a− −−  នេំ យ | p pp ab ba− ។ ដេូច នះ | p pp ab ba−  ចេំពះ្រគប់ p  ។ 

54. េយើងមន  
( )

1

1 1

10 111...1
9

p

p x

−

−

−
=  

េ យ p  ជចនំនួបឋម េហើយ ( ),10 1p =  េនះ ម្រទសឹ្តបីទែភម៉ p  ែចក ច់ 110 1p− − ។ េ យ 

( ),9 1p =  េហើយ 
110 1

9

p− −  ជចនំនួគត់ េនះ p  ែចក ច់ 
110 1

9

p− − ។ 

55. ង 56786730 2.3.5.7.11.13.31.61a = = ។ ង 

( ) ( )60 60,Q x y xy x y= −  

េយើងសេង កតេឃើញថ  

( ) ( )| , ;x y Q x y−  ( ) ( )2 2 | , ;x y Q x y−  

( ) ( )3 3 | , ;x y Q x y−  ( ) ( )4 4 | , ;x y Q x y−  

( ) ( )6 6 | , ;x y Q x y−  ( ) ( )10 10 | , ;x y Q x y−  

( ) ( )12 12 | , ;x y Q x y−  ( ) ( )30 30 | , ;x y Q x y−  

ម្រទសឹ្តបីទែភម៉ ចេំពះចនំនួបឋម p  មយួ េយើងទញបន  

( )0 modpm m p− ≡  នងិ ( )0 modpn n p− ≡  

ដេូច នះ ( ) ( ) ( )0 modp pn m m m n n p− − − ≡  មននយ័ថ ( ) ( )1 1 0 modp pmn m n p− −− ≡ ។  

ដេូច នះ េយើងមន 



លឹម សុវណ្ណវចិិ្រត| ភពែចក ច់ 89 

 

 ( ) ( )2 | | , ;mn m n Q m n−  

( ) ( )2 23 | | , ;mn m n Q m n−   

( ) ( )4 45 | | , ;mn m n Q m n−  

( ) ( )6 67 | | , ;mn m n Q m n−  

( ) ( )10 1011| | , ;mn m n Q m n−  

( ) ( )12 1213 | | , ;mn m n Q m n−  

( ) ( )30 3031| | , ;mn m n Q m n−  

( ) ( )60 6061| | , ;mn m n Q m n−  

េ យ 2,3,5,7,...,61ទងំអស់េនះជចនំនួបឋម េនះេយើងទញបន ( )| ,a mnQ m n ។ 

56. ចេំពះចនំនួបឋមេសស p មយួ េយើងយក ( )2 11 , 0,1,2,...kn p k+= − =  េនះ 

( ) ( )( )212 1 12 1 1 2 1
kpkn pn p

−+ −+ = − + ( ) ( ) ( )
22 1 11 1 1 0 mod

kk p+ −≡ − + ≡  

57. េបើ | 2 1nn −  ចេំពះចនំនួគត់ 1n > មយួ េនះ n ្រតវូែតជចនំនួេសស នងិ មនតែួចកបឋមេសស

p តចូបំផតុ។ េយើងមន p  ែចក ច់ n  េហើយ n  ែចក ច់ 2 1n −  នងិ ដេូច នះ ( )2 1 modn p≡ ។ ង m  

ជចនំនួគត់តចូបំផតុ ែដល ( )2 1 modm p≡ ។ ង , 0n xm y y m= + ≤ < ។ ដេូច នះ 

 ( ) ( )2 2 2 . 2 1.1 1 mod
xy n xm n m x p

−− −= = ≡ =  

េបើ 0y >  េនះ ( )2 1 mody p≡  ដេូច នះេយើងមន y m<  ែដល ( )2 1 mody p≡  ផ ទយុពសីន មតែិដល ថ m

តចូជងេគ។ ដេូច នះ 0y =  មននយ័ថ m  ែចក ច់ n  ។ េ យ n  ជចនំនួេសស ដេូច នះ m  កេ៏សសែដរ។  

 

ម្រទសឹ្តបីទែភម៉ េយើងមន ( )12 1 modp p− ≡ ។ េ យ m  ជចនំនួតចូជងេគែដល  ( )2 1 modm p≡  

េនះ 1m p< − ។ ដេូច នះ 2m p p≤ − < ។ ផ ទយុពសីន មតែិដល p  តចូជងេគ។ 

58. ង ( )2 1 2n m n⎡ ⎤= + ⎣ ⎦ ។ 

េបើ 2 1m n⎡ ⎤≤ −⎣ ⎦  េនះ ( )( )2 2 1 2 1n n n⎡ ⎤ ⎡ ⎤≤ − +⎣ ⎦ ⎣ ⎦
2

2 1 2 1 2n n n⎡ ⎤= − ≤ − <⎣ ⎦  មនិពតិ។  

េបើ 2 1m n⎡ ⎤≥ +⎣ ⎦  េនះ ( )22 2 1 2 1n n n⎡ ⎤≥ + ≥ +⎣ ⎦  មនិពតិ។ 

ដេូច នះ មនែត 2m n⎡ ⎤= ⎣ ⎦ ។ ដេូច នះ ( )1 / 2n m m= +  ែដល 2m n⎡ ⎤= ⎣ ⎦  
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្រចសមកវញិ េបើ ( )1 / 2n m m= +  េនះ  

⇒ ( )2 1n m m= +  

⇒ 2 1m n m< < +  
⇒ 2m n⎡ ⎤= ⎣ ⎦  

⇒ ( )2 2 1 2n n n⎡ ⎤ ⎡ ⎤= +⎣ ⎦ ⎣ ⎦  

⇒ 2n  ែចក ច់នងឹ ( )1 2n⎡ ⎤+ ⎣ ⎦ ។ 

ដេូច នះ ចេំពះ ( )1
,

2
m m

m n
+

∈ =  េនះ 1 2n⎡ ⎤+ ⎣ ⎦  ែចក ច់2n។ 

59. តៃំល k ធបំំផតុ ែដល 7k ែចក ច់1000! េសមើនងឹ 2 3
1000 1000 1000

7 7 7
⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎡ ⎤ + +⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦

142 20 2 164= + + = ។ ដចូគន ែដរ តៃំល k ធបំំផតុ ែដល 7k ែចក ច់500! េសមើនងឹ71 10 1 82+ + = ។ 

េ យ 
( )2

1000 1000!
500 500!

⎛ ⎞
=⎜ ⎟

⎝ ⎠
 ដេូច នះ តៃំល k ធបំំផតុ ែដល 7k ែចក ច់

1000
500

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 េសមើនងឹ164 2.82 0− =  ដេូច នះ 

7 ែចកមនិ ច់
1000
500

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

េទ។ 

60. សន មតថ n ែចក ច់នងឹ្រគប់ចនំនួគត់ n≤ ។ ង 1 22, 3,...p p= = lp ជប ្ត ចនំនួបឋម 

n≤  េហើយ ង jk ជចនំនួគត់មយួែដល 1j jk k
j jp n p +
≤ < ។ ដេូច នះ 1 2 11 1/2

1 2 .... lkk kl
ln p p p ++ +< ។ 

ង ( )1,2,3,..., 1 ,PPCM n n K⎡ ⎤ ⎡ ⎤− =⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ,([ ]x ងេ យែផ នកគត់ៃន x )។ ដេូច នះ 

1 2
1 2 .... lkk k

lK p p p= ។ដេូច នះ 1 2 11 1 2
1 2 .... lkk k

lp p p K++ + ≤ ។ ដេូច នះ /2 2ln K< ។ មសមមតកិម ម n ្រតវូែចក

ច់នងឹK  េហើយដេូច នះ K n≤ ។ ដេូច នះ មននយ័ថ /2 2ln n< ។ មននយ័ថ 4l <  នងិ ដេូច នះ 49n < ។ ម

រយៈករពនិតិយ េយើងេឃើញថ n េផ ទ ងផទ ត់ចេំពះ 2,4,6,8,12,24n = ។ 

61. ង .2kn s= ែដល sជចនំនួេសស។ េបើ 1s = េនះ ( )( )2 1S l m m l= + − +  ែដលមនក ្ត មយួ

ជចនំនួគ ូនងិក ្ត មយួជចនំនួេសស។ ក ្ត គ ូមនតៃំល 2n< ។ ដេូច នះ 2S  មនិ ចែចក ច់នងឹ 12 2kn +=

េទ ។  

ែត េបើ 1s >  េនះ S ែចក ច់នងឹ n  ចេំពះ្រគប់ 0 l m n< < <  េ យយក 

 ( )11 2 1
2

km s += + −  

នងិ  
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1 1

1

1 2 , 2

1 , 2

k k

k

m s
l

m s s

+ +

+

⎧ + − >⎪= ⎨
+ − <⎪⎩

 

62. ម្រទសឹ្តបីទៃនភពែចក ច់នងឹ៩ ចនំនួេនះ ែចក ច់នងឹ ៩ េបើសនិជ  

 219 20 21 ... 92 37 .3+ + + + =   
ែចក ច់នងឹ៩ នងិ ្រចសមកវញិ។ ែតចនំនួេនះ ែចក ច់នងឹ៣ ែតែចកមនិ ច់នងឹ៩េទ។ មននយ័ថ យ៉ងេ្រចើន 

ចនំនួេនះ ែចក ច់នងឹ ៣។ 

63. េយើងមន 

 ( )1 23 1 2 3 3 ... 1n n n− −− = + + +  

េបើ n  ជចនំនួេសស េនះ 1 23 3 ... 1n n− −+ + +  ជផលបកូៃន nចនំនួេសស ដេូច នះផលបកូជចនំនួេសស។ 

ដេូច នះ 3 1n −  មនិ ចជពហុគណុៃន៤បនេទ។ ដេូច នះមនែត 1n = ។ 

េបើ n  ជចនំនួគ ូ ង 2n k= ។ លក ខខណ្ឌ េទជ 22 k  ែចក ច់ ( )( )23 1 3 1 3 1k k k− = − + ។ ចនំនួទងំ២គ ឺ

3 1k −  នងិ 3 1k +  មនផលសងេសមើ២ ដេូច នះ PGCD របស់ចនំនួពរីេនះ ជតែួចករបស់ 2 ។ មយ៉ងវញិេទៀត

ចនំនួទងំេនះជចនំនួគ ូដេូច នះ ( )3 1,3 1 2k kPGCD − + = ។ េយើងទញបនថ េបើមនិ 3 1k −  ក ៏3 1k +  ែដរ 

ែដលែចក ច់នងឹ 2 12 k− ។ ែត ្រតវូែតជ 2 13 1 2k k−+ ≥ ។ វសិមភពេនះមនិពតិេទ េបើ 3k ≥ ។ េយើងេផ ទ ង

ផទ ត់េ យៃដេឃើញថ 0, 1, 2k k k= = = ជចេំលើយ។ 

ដេូច នះចេំលើយគ ឺ 1, 2, 4n n n= = = ។ 

64. ម្រទសឹ្តបីទេទ ្វធ 

 ( )2 2 1 1 2 ...
1 2 1

pp p p p
p

⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
− = + − = + + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟−⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

េ យដងឹថ 1
0
p p

p
⎛ ⎞ ⎛ ⎞

= =⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

។ មវបិកខងេលើ p ែចក ច់្រគប់តទួងំអស់របស់អង គខង ្ត ំៃនសមភព

ខងេលើ។ 

65. ( )( )2 223 1 24 1 1 24n n n n+ = − + = − + +  

យក 24 1, 0,1,2,...n k k= ± =  េនះ េយើងទញបន កេន មែដលេ យែចក ច់នងឹ២៤។ 

66. ចនំនួគត់ទងំអស់ ចមន ងមយួ ក នងុចេំនម ងទងំ ៦ ខងមខុេនះ ៖ 6 ,6 1,6 2,6 3k k k k± ± + ។ 

េបើ 3p >  ជចនំនួបឋម េនះ ្រតវូែតមន ង 6 1k ±  (េ្រពះេផ ងេទៀត ែចក ច់នងឹ ២រនឺងឹ៣)។  
2 1p − ( ) ( )2 26 1 1 36 12 12 3 1k k k k k= ± − = ± = −  
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េបើ k ជចនំនួគ ូេនះ ( )224 | 1p − ។ 

េបើk ជចនំនួេសស េនះ 3 1k − ជចនំនួគ ូនេំ យ ( )224 | 1p − ។ 

67. ( )( )3 3a b ab ab a b a b− = − +  ជចនំនួគ ូជនចិ ច។ 

េបើសនិជមនមយួក នងុចេំនមចនំនួគត់ទងំ៣ មន ង 5k  េនះ សំេន ើពតិ។ 

េបើសនិជចនំនួគត់ទងំ៣សទុ ធែតែចកមនិ ច់នងឹ ៥ េនះ ពកួ សថតិេនក នងុ ចេំនម ្រកមុចនំនួមន ង 5 1k ± រ ឺ

5 2k ± ។ េ យេគមន៣ចនំនួគត់ េនះ េគ្រតវូមន២ចនំនួែដលសថតិេនក នងុ្រកមុែតមយួ (្រកមុ ែដលមន ង 

5 1k ± រ 5ឺ 2k ± )។ ផលបកូរេឺបើមនិអញចងឹេទ ផលសងៃន២ចនំនួេនះ ្រតវូែតែចក ច់នងឹ៥។ ដេូច នះ សំេន ើពតិ។ 

68. សន មតថ  

 3 1,a k= ± នងិ 3 1b m= ±  

  2 2 3 2a b y+ = +  មនិ ចែចក ច់នងឹ៣ េទ។ 

 ( 3 1,a k= ± នងិ 3b m= ) រ ឺ( 3 ,a k= នងិ 3 1b m= ± ) 

  2 2 3 1a b y+ = +  មនិ ចែចក ច់នងឹ៣ េទ។ 

ដេូច នះ មនែត aនងិ b ែចក ច់នងឹ ៣ទងំ២ េទ ើប ( )2 23 | a b+ ។ 

69. េបើ 1n =  េនះ ពតិ។ 

សន មតថ 1n > ។ មរបូមន ្តេទ ្វធត ុ

 ( )1 1nn+ −
1

n
k

k

n
n

k=

⎛ ⎞
= ⎜ ⎟

⎝ ⎠
∑  

េហើយ្រគប់តទួងំអស់របស់ផលបកូេនះ ែចក ច់នងឹ 2n ទងំអស់។ 

70. តេំរៀបផលបកូជ 

( ) ( )
1 1 1 1 11 ...

1 2 2 1 / 2 1 / 2p p p p
⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞

+ + + + + +⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟− − − +⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

េយើងមន 

 11
1 1

p
p p

+ =
− −

 

 
( )

1 1
2 2 2 2

p
p p

+ =
− −

 

 ………………… 
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ដេូច នះ ផលបកូរបស់្របភគេនះ មនភគយកេសមើ p ។ តនួមិយួៗមនភគយក តចូជង p ។ េ យ p ជចនំនួ

បឋម េនះ p  មនិ ចសំរលួបនេទ េនក នងុផលបកូេនះ។ ដេូច នះ p ែចក a ច់។ 

71. េយើងមន  

 2903 803n n−  ែចក ច់នងឹ 2903 803 7.300− =  

 261 464n n−  ែចក ច់នងឹ ( )261 464 7. 29− = −  

មននយ័ថ កេន មខងេលើែចក ច់នងឹ 7 ។ 

ដចូគន  ែដរ 

 2903 464n n−  ែចក ច់នងឹ 2903 464 9.271− =  

 261 803n n−  ែចក ច់នងឹ 261 803 2.271− = −  

មននយ័ថ កេន មខងេលើែចក ច់នងឹ 271។ 

េ យ 7 នងិ 271 មនិមនក ្ត បឋមរមួគន  េនះ កេន មខងេលើែចក ច់នងឹ 7.271 1897= ។ 

72. ជនំសួ y− េទក នងុ y  េនក នងុរបូមន ្ត n nx y− េហើយេ យដងឹថ ( )n ny y− = −  េបើ n េសស។ 

73. េយើងមន 

 ( )( )1993 19931 1000 1 1000 ...+ = + ែចក ច់នងឹ 1001 

 ( )( )1993 19932 999 2 999 ...+ = + ែចក ច់នងឹ 1001 

 …………………………………………………. 

 ( )( )1993 1993500 501 500 501 ...+ = + ែចក ច់នងឹ 1001 

ដេូច នះ ផលបកូ ែចក ច់នងឹ 1001។ 

74. យក 2 1x n= −  េយើងទញបនសំេន ើខងេលើពតិ។ 

75. េយើងមន 

 ( ) ( ) ( ) ( )( )1 2 13 2 3 2 3 3 .2 ... 2k d k d k dkd kd d d − − −− = − + + +  

មសមភពខងេលើ េយើងទញបនថ 

េបើ d  ែចក ច់ n  េនះ 3 2d d−  ែចក ច់ 3 2n n− ។   (១) 

េបើ d  ជចនំនួពហុគណុ េនះ  3 2d d−  កជ៏ចនំនួពហុគណុែដរ។  (២) 
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េយើងនងឹបង្ហ ញថ មន d  េ្រចើន ប់មនិអស់ែដល ែចក ច់ 3 2 1d d− − ។ េយើងយក 2td =  ដេូច នះេយើង

ទញបន d  ែចក ច់ 2d ។ េយើង្រតវូបង្ហ ញថ d  ែចក ច់ 3 1d −  េទៀត។ េយើងនងឹបង្ហ ញ មវចិរេ យ

កេំន ើន។ 

េបើ 1t = េនះ 2d =  ែចក ច់ 23 1 8− =  ពតិ។ សន មតថ ពតិចេំពះចនំនួគត់ t  មយួ។ េយើងមន 

 ( )( )12 2 23 1 3 1 3 1
t t t+
− = − +  

ក ្ត ទ១ីែចក ច់នងឹ 2t  មកេំន ើន ដេូច នះ សំេន ើពតិ។ ដេូច នះ េយើងបនបង្ហ ញថ មន  2td =  េ្រចើន ប់មនិ

អស់ែដល ែចក ច់ 3 2 1d d− − ។  

យក 2 23 2 3 2
t td dn = − = − ។  

េ យ 2td =  ជចនំនួពហុគណុ េនះ 3 2d dn = −  កជ៏ចនំនួពហុគណុែដរ( ម(២))។  

េ យ d  ែចក ច់ 1n−  េនះ 3 2d d−  ែចក ច់ 1 13 2n n− −− ( ម(១))។  

ដេូច នះជសរបុ េយើងបនបង្ហ ញថ មន 2 23 2 3 2
t td dn = − = − ែដល 1t ≥  េ្រចើន ប់មនិអស់ ែដល 

3 2d dn = −  ែចក ច់ 1 13 2n n− −− ។ 

76. េយើងដងឹថ ផលេធៀប 
( )( )( )

1
1 1 1

abcq
a b c

−
=

− − −
 មនិ ចេសមើ 1 បនេទ ដេូច នះ 2q ≥  ។ 

េ យដងឹថ ចេំពះ្រគប់ចនំនួពតិ 5x ≥  េយើងមន 31
2
xx − ≥  ។ ដេូច នះ ចេំពះ 5a ≥  េយើងមន 

  ( )( )( )2 1 1 1 1a b c abc abc− − − ≥ > −   (េ្រពះ 5c b a> > ≥ ) 

ដេូច នះ 1abc −  មនិ ចែចក ច់នងឹ ( )( )( )1 1 1a b c− − −  បនេទ។ ដេូច នះ 2 4a≤ ≤  ។  

សន មតថ 2q =  ។ ដេូច នះ 1abc −  ជចនំនួគ ូមននយ័ថ abc  ជចនំនួេសស ដេូច នះ a  ្រតវូែតេសស ដេូច នះ 

3a = ។ សមកីរេទជ ( )( )4 1 1 3 1b c bc− − = −  សមមលូនងឹ 5 4 4bc b c+ = +  ⇒  

( )( )4 4 11b c− − = ⇒  4 1, 4 11b c− = − =  ⇒  5b =  នងិ 15c = ។   

េពលេនះ សន មតថ 3q ≥ ។ េបើ 2a =  ⇒  ( )1 2 1q bc b c bc− − + = −  ⇒  

( ) ( )2 1q bc q qb qc− + + = +  ⇒  ( ) ( )2 2 2q b q q c q q− − − − = +⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦  

េយើងមន 3b ≥  េហើយេបើ 4c ≥  ⇒  ( )2 2 6q b q q− − ≥ −  នងិ ( )2 3 8q c q q− − ≥ − ។ ដេូច នះផល

គណុ ( ) ( ) ( )( )2 2 2 6 3 8q b q q c q q q− − − − ≥ − −⎡ ⎤ ⎡ ⎤⎣ ⎦ ⎣ ⎦  េហើយេយើងមន ( )( )2 6 3 8 2q q q− − > +  

េពល 4q ≥ ។ ដចូេនះមនែត 3q = ។ ករណីេនះ ( )( )3 3 5b c− − =  ⇒  4b =  នងិ 8c = ។ 

េបើ 3a =  ⇒  ( )2 1 3 1q bc b c bc− − + = − ⇔  ( ) ( )2 3 2 1 2 2q bc q qb qc− + + = + ។ េ យ 4b ≥  

⇒  ( ) ( )2 3 8 12 4 2 2q bc q c qc qc qb− ≥ − ≥ > +  ដេូច នះគម នចេំលើយ។ 
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េបើ 4a =  េយើងសរេសរ ( ) ( )3 4 3 1 3 3q bc q qb qc− + + = + ។ ែត 4b ≥  ⇒  ( )3 4q bc− ≥

( )12 16 6 3 3q c qc qb qc− > > +  ដេូច នះគម នចេំលើយេទៀត។ 

ជសរបុ ចេំលើយមនែត 2, 4, 8a b c= = =  នងិ 3, 5, 15a b c= = =  ។ 

77. េយើងមន 

 2 1n + 2 1 2n= − +  
  ( )( )1 1 2n n= − + +  

ដេូច នះ្រតវូែត 1| 2n +  េហើយមនែត 1 1n+ = រកឺ ៏ 1 2n+ = ។ដេូច នះ 0,1n = ។េ យ n  ជចនំនួគត់

វជិ ជមន ដេូច នះ 1n = ។ 

78. 215 11 14x x− −  ( )( )3 2 5 7x x= + −  

ដេូច នះ មននយ័ថ េបើ 7 | 3 2x +  េនះ 27 |15 11 14x x− −  

79. េយើងមន 

 ( ) ( )1 1 1 13 3 5 3 5 5 3 5n n n n n n− − − −+ < + < +  

ដេូច នះ 1 1
3 53 5

3 5

n n

n n− −
+

< <
+

 មននយ័ថ ផលេធៀប 1 1
3 5

3 5

n n

n n− −
+

+
 មនិ ចជចនំនួគត់េ្រកព៤ីេទ ដេូច នះ  

( )1 13 5 4 3 5n n n n− −+ = +  

⇒ 1 13 5n n− −=  
⇒ 1n =  
80. ជដបំងូ េយើងសន មតថ ប ្ត  nចនំនួគត់បន ្តបនទ ប់គន  1,m + 2,...,m + m n+ ជចនំនួគត់វជិ ជមន។ 

េ យដងឹថ េមគណុេទ ្វធ ជចនំនួគត់ 

 ( ) ( )( ) ( )! 1 ... 1
! ! !

m n m n m n mm n
n n m n

+ + + − ++⎛ ⎞
= =⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

ដេូច នះ មននយ័ថ ផលគណុ ( ) ( )1 ...m m n+ + ែចក ច់នងឹ !n ។ 

េបើមនមយួក នងុចេំនមប ្ត ចនំនួគត់បន ្តបនទ ប់គន ទងំអស់េនះ េសមើ ០ េនះផលគណុេសមើ០ េហើយែចក ច់នងឹ 

!n ។ 

េបើប ្ត  ចនំនួគត់បន ្តបនទ ប់គន ទងំអស់េនះ សទុធែតជចនំនួអវជិ ជមន េនះ ផលគណុេនះដចូគន នងឹករណី 

វជិ ជមន គណុនងឹ ( )1 n− ។ ដេូច នះ កែ៏ចក ច់នងឹ !n ។ 

81. ( )( )3 1 1n n n n n− = − +  
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មននយ័ថ 3n n− ជផលគណុៃន៣ចនំនួគត់តេរៀងគន ។ ក នងុចេំនមចនំនួទងំេនះ ចបំច់្រតវូែតមនមយួជព

ហុគណុៃន២ នងិមយួេទៀតជពហុគណុៃន៣ េ្រពះ៣ចនំនួតេរៀងគនមន ង (3 ;k 3 1;k + 3 2;...k + )។ េបើ k គ ូ

េនះ េយើងមន3k ជពហុគណុៃន៦។ េបើ k េសស េនះ 2 1k m= +  េនះ 3 1 6 4k m+ = + ជពហុគណុៃន 2

។  

82. ( ) ( )5 2 8 2 3 11 2x x x+ = + − +   

រកឺ ៏ ( ) ( )2 3 7 5 2 11 3 11x x x+ = + − +  

83. ( )( )2 1 1 1p p p− = − +  

េ យ p ជចនំនួបឋម ខសុព២ី េនះ p ជចនំនួេសស។ ដេូច នះ 1p − នងិ 1p + គទូងំ២ ដេូច នះផលគណុរបស់

ជពហុគណុៃន៤។ 

េ យ 3p >  ដេូច នះ p មនិ ចជពហុគណុៃន៣េទ។ ដេូច នះ មនមយួក នងុចេំ ម 1p − រ ឺ 1p + ជពហុគណុៃន

៣ ដេូច នះ 2 1p − ជពហុគណុៃន៣។ 

ដេូច នះ 2 1p − ជពហុគណុៃន៣ផងនងិ ៃន៤ផង េហើយ ៣បឋមនងឹ៤ េនះ 2 1p − ជពហុគណុៃន១២។ 

84. a  ែចក ច់ 1bc −  េនះ មន 1m ≥  ែដល 1ma bc= − ។ ដេូច នះ 1bc ma− = ។ េបើ a  នងិ b  

មនតែួចករមួ េសមើ 1k >  េនះ ,a pk b qk= =  ដេូច នះ 1qkc mpk− =  រ ឺ 1qc mp
k

− = ។ អង គខងេឆ ្វងៃន

សមភពេនះ ជចនំនួគត់ ដេូច នះមនែត 1k = ។  ដេូច នះ a  នងិ b  មនតែួចករមួធមំនិេលើសព១ី ជចនំនួបឋមនងឹ

គន ។ មរេបៀបដចូគន េយើងទញបន , ,a b c  បឋមនងឹគន ២ៗ។  

េបើ a  ែចក ច់ 1bc −  េនះ ែចក ច់ 1bc ac ab+ + − ។ ដចូគន  b  នងិ c  ្រតវូែតែចក ច់ 

1bc ac ab+ + − ។ េ យ , ,a b c  បឋមនងឹគន ២ៗ េនះេយើងទញបន abc  ែចក ច់ 1ab bc ca+ + − ។ 

ផលេធៀប 

 1 1 1 1 1ab bc ca
abc a b c abc

+ + −
= + + −  

មនតៃំលតចូជងរេឺសមើ 3
2
។ ដេូច នះ ្រតវូែតេសមើ ១។ 

ដេូច នះ េយើងទញបនសមកីរ 

 1 1 1 1 1
a b c abc
+ + − =  

ជដបំងូេយើងសន មតថ a b c≤ ≤ ។ េយើងទញបន  

 1 1 1 1 1 1 1 1 3 11
a b c abc a a a abc a abc

= + + − ≤ + + − = −  
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  1 31 1
abc a

< + ≤  

  ដេូច នះ 3a < ។ េ យ 1a >  េនះ 2a = ។ 

សមកីរេទជ 

 1 1 1 1
;

2 2b c bc
+ − =  1 1 1 1 1 1 1 2 1

;
2 2 2 2b c bc b b bc b bc
= + − ≤ + − = −  4.b <  

 េ យ 2 4a b= ≤ <  េនះ 2;3b = ។ 

 ករណី 2b =  សមកីរគម នចេំលើយ។  

ករណី 3b =  ⇒ 5c = ។ េយើងេផ ទ ងផទ ត់េឃើញថ ( )2, 3,5 ជចេំលើយរបស់សមកីរ។ 

ដេូច នះជសរបុសមកីរមនចេំលើយ ( )2, 3,5  នងិ ចំ ស់របស់  ( ) ( ) ( ) ( )2,5, 3 ; 3,2,5 ; 3,5,2 ; 5,2, 3 ;នងិ 

( )5, 3,2 ។ 

85. ជដបំងូេយើងបង្ហ ញថ េបើ 2 1a −  ែចក ច់នងឹ 3  េនះ a ែចកមនិ ច់នងឹ 3។ ឧបមថ 3  ែចក

ច់ ( )( )2 1 1 1a a a− = − +  

េ យ 3  ជចនំនួបឋម េនះ 1a −  រ ឺ 1a +  ្រតវូែតែចក ច់នងឹ៣។ ក នងុករណីទងំពរី a  ្រតវូែតែចកមនិ ច់

នងឹ3។ ដេូច នះ េបើ 2 1a −  ែចក ច់នងឹ 3  េនះ a ែចកមនិ ច់នងឹ 3។ 

 

្រចសមកវញិ េយើងបង្ហ ញថ េបើ a  ែចកមនិ ច់នងឹ៣ េនះ 2 1a − ែចក ច់នងឹ៣។ េ យ a ែចកមនិ ច់នងឹ 

៣ េនះ េយើង ច ង  

 3a q r= +  ែដល 1r = រ ឺ 2  

េបើ 1r =  េនះ ( )( ) ( )( )1 1 3 3 2a a q q− + = +  ែចក ច់នងឹ ៣ 

េបើ 2r =  េនះ ( )( ) ( )( )1 1 3 1 3 3a a q q− + = + +  ែចក ច់នងឹ ៣។ 

ដេូច នះ េបើ a  ែចកមនិ ច់នងឹ៣ េនះ 2 1a − ែចក ច់នងឹ៣។ 

86. ករណី 1n =  េយើងមន 63 26 27 169.4− − =  ជពហុគណុ ៃន 169  ពតិ។ 

សន មតថ ពតិ រហូតដល់ 1, 1n n− >  មននយ័ថ 

  33 26 1 169n n N− − =   ចេំពះចនំនួគត់ N មយួ។ 

េយើងមន 

 3 3 33 26 27 27.3 26 27n nn n+ − − = − −  
   ( )327 3 26 1 676n n n= − − +  
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   27.169 169.4.N n= +   ពតិ។ 

ដេូច នះ 3 33 26 27n n+ − −  ជពហុគណុ ៃន 169ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់ធមមជត ិn ។  

87. ករណី 1n =  ( )( )2 1 1 1k k k− = − +  ែចក ច់នងឹ 8  ចេំពះ្រគប់ចនំនួធមមជតេិសស k  

េ្រពះ ( )1k −  នងិ ( )1k +  ែចក ច់នងឹ 2ទងំ២ េហើយមនមយួែចក ច់នងឹ៤។ េ្រពះ េបើ 

2 1k m= + េនះ 1 2k m− = ; 1 2 2k m+ = + ។ េបើ m គ ូេនះ 1k − ែចក ច់នងឹ៤ េហើយ 

1k + ែចក ច់នងឹ២។ េបើ m េសស 1k − ែចក ច់នងឹ២ េហើយ 1k + ែចក ច់នងឹ៤។ 

ឧបមថ សំេណើ ពតិដល់ , 1n n >  មននយ័ថ 22n+  ែចក ច់ 2 1
n
k − ។ េយើងមន 

 ( )( )12 2 21 1 1
n n n
k k k

+
− = − +  

ដេូច នះ េយើង្រតវូបង្ហ ញថ ( )2 1
n
k + ែចក ច់នងឹ ២។ ពតិេ្រពះ k េសស េហើយនេំ យ ( )2 1

n
k + គ។ូ 

88. ដបំងូេយើងពនិតិយករណី 1 S∈ ។ ដេូច នះ មនចនំនួគត់ n  ែដល 2 1p n= + ។ ដេូច នះ 2n >  

េហើយ n  គ។ូ ង ( )21a p n= − − 2n=  នងិ 21b p n= − =  ។ ដេូច នះេយើងមន a  នងិ b  ជ

ធតរុបស់ S  េហើយេផ ទ ងផទ ត់ 1 a b< <  េហើយ a  ែចក ច់ b  េ្រពះ n  គ។ូ 

ម្តងេនះេយើងសន មតថ 1 S∈/ ។ ដេូច នះ មន 2n >  ែដល 

 ( ) ( )22 1 1 1 2n p n n n+ < < + − = +  

វសិមភពខង ្ត ំជវសិមភព ច់ខត េ្រពះ p  ជចនំនួបឋម។ ង 2a p n S= − ∈ ។ េយើងមន 

( )1a n p n n− = − +  ជចនំនួខសុពសីនូយ េ្រពះ p  ជចនំនួបឋមេហើយតចូជង n ច់ខត។ ង 

( )2b p a n S= − − ∈ ។ េយើងមន ( )1 2b a n a= + − ។ េយើងមន 2a n<  នងិ 

1 2 1n a+ − >  េ្រពះ a b< ។ ដេូច នះ គ ូ( ),a b  េនះេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ េនះ។ 

89. សន មត ( ),m n ជគចូេំលើយែដល្រតវូរក។ េនះ 
3 1

1
n
mn

+
−

 ជចនំនួគត់។ ដចូគន  

 
3

3 1
1

nm
mn

+
−

 ( )3 31 1
1

mn m
mn
− + +

=
−

 

   ( )
3

2 11
1

mmn mn
mn

+
= + + +

−
 

មននយ័ថ 
3 1

1
m
mn

+
−

 កជ៏ចនំនួគត់ែដរ។ មននយ័ថ េបើ ( ),m n ជចេំលើយ េនះ ( ),n m កជ៏ចេំលើយែដរ។ 

ដេូច នះជដបំងូេយើងតេំរៀប m n≥ សនិ។ 
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ង 
3 1 1

1
nK
mn

+
= ≥

−
។ េយើងទញបន  

( )3 1 1n K mn+ = −  

( )3 1 0n Kmn K+ + + =  

⇒ n  ែចក 1K + ច់។ 

⇒ 1K nx= −  ចេំពះចនំនួគត់ 1x ≥ មយួ។ 

ចេំពះ 1n >  

 
3 3

2
1 1 11 1
1 11

n nnx K n n
mn nn

+ +
− = = ≤ = + ≤ +

− −−
   

 េបើ 3n ≥  េនះ  

  11 1
1

nx n n
n

− ≤ + < +
−

 

 ⇒ ( )1 2n x − <  

 ⇒ ( )1 0;1n x − =  

 ⇒ ( )1 0n x − =  េ្រពះ 3n ≥  

 ⇒ 1 0x− = ⇒ 1x = ។ 

 ⇒ 
3 11

1
nn
mn

+
− =

−
 

 ⇒ 21
1

m n
n

= + +
−

 

 ⇒ 1n−  ែចក២ ច់។ េ យ 3n ≥  ដេូច នះ មនែត 1 2n− =   

 ⇒ 3;n = 5m = ។ 

 ករណី 3n <   

េបើ 2n = , 9
2 1

K
m

=
−

, 2 1 1;3;9m − =  មននយ័ថ 1;2;5m = ។ េយើងយក 

( ) ( ) ( ), 2,2 ; 5,2m n = (េ្រពះេយើងសន មតថ m n≥ )។ 

េប ើ 1n = , 
2

1
K

m
=

−
, 1 1;2;m − =  មននយ័ថ 2;3m = ។ េយើងទញបន ( ) ( ) ( ), 2,1 ; 3,1m n = ។ 

 

ដេូច នះជសរបុចេំលើយគ ឺ ( ) ( ) ( ), 2,1 ; 3,1m n = ( ) ( )2,2 ; 5,2 ; ( )5,3  

នងិចំ ស់របស់  ( ) ( ) ( ) ( )1,2 ; 1,3 ; 2,5 ; 3,5 ។ 
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90. ្រគប់ចនំនួគត់ក នងុចេំនម៥១ចនំនួគត់េនះ សទុធែត ចសរេសរជ ង 2amបនទងំអស់ ែដល mជ

ចនំនួេសស ( 03 2 .3= , 24 2 .1= ,…)។ េ យេយើងមន ចនំនួេសសែត៥០ ចេន្ល ះ១នងិ១០០ េនះ េគមនm

ចនំនួែត៥០ប៉េុ ្ណ ះ។ ដេូច នះ ក នងុចេំ ម៥១ចនំនួគត់ ្រតវូែតមន២ែដលមនmមនតៃំលដចូគន ។ ដេូច នះ ករណី

េនះេលខតចូែចក ច់េលខធ។ំ 

សំនល់. ភពសមមូល 

91. ១) េយើងមន ( )( ) ( ) ( )( ) ( )1 2 ... 1 2 ...p p p n n− − − ≡ − − − ( ) ( )1 ! modn n p≡ − ។ សំេន ើពតិ។ 

២) េយើងមន ( ) ( ) ( )1 1 ... 2p p p p n+ − − + ( )( )( ) ( )1 0 1 ... 2n≡ − − + ( )0 mod p≡ ។ សំេន ើព ិ

ត។ 

92. េយើងមន 4240 2 .3.5= ។ ម្រទសឹ្តបីទែភម៉ េយើងមន ( )2 1 mod3p ≡ នងិ ( )4 1 mod5p ≡ ។  

្រគប់ចនំនួគត់វជិ ជមនេសសសទុ ធែតបឋមនងឹ 42  ។ ដេូច នះ ( )4 32 2 8φ = = ។ ម្រទសឹ្តបីទអឺែល េយើងទញ

បន ( )8 1 mod16p ≡ ។ ដេូច នះ ( )8 1 modp m≡  ចេំពះ 3,5m =  នងិ 16។ នេំ យ ( )8 1 mod 240p ≡

។ 

93. មវធិែីចកែបបអគឺ ្លដី  

 11059 q d r= +  

 21417 q d r= +  

 32312 q d r= +  

ែដល 1 2 3, ,q q q ជចនំនួគត់។ 

េយើងទញបន 

 ( )2 12.179 358 1417 1059 d q q= = − = −  

 ( )3 17.179 1253 2312 1059 d q q= = − = −  

 ( )3 25.179 895 2312 1417 d q q= = − = −  

ដេូច នះ មននយ័ថ | 2.179,d | 7.179,d នងិ | 5.179q ។ េ យ 1d >  ដេូច នះ 179d = ។  េ យ 

1059 5.179 164= +  ដេូច នះ 164r = ។ ដេូច នះ 179 164 15d r− = − = ។ 
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ចំនួនកេរ 

94. សន មតថ 
2 2

1
a b

k
ab

+
=

+
 ែដល k ជចនំនួគត់។ េយើង្រតវូបង្ហ ញថ k  ជចនំនួកេរ។ េយើងសន មតថ 

មនគ (ូ ),a b ែដលេផ ទ ងផទ ត់ k ជចនំនួគត់ េ្រជ ើសេរ ើសយក ,a bជគែូដលតចូជងេគ។  

េយើង ចសន មតថ a b≤  េ្រពះ កេន មខងេលើ មនលក ខណៈ សុេីម្រទ ីេធៀបនងឹ ,a b ។  

េបើ a b=  េនះ  
2

2

2
0 2

1

a
k

a
< = <

+
  

⇒ េបើ k ជចនំនួគត់  េនះ 21 1k = =  ជចនំនួកេរ។ 

េបើ a b<  េនះ 

  ( )2 2 1 0a b k ab+ − + =  

  2 2. 0b ka b a k− + − =    
  សមកីរដេឺ្រកទ២ី េធៀបនងឹ b  ែដលមនផលបកូរសឺេសមើ ka នងិ ផលគណុរសឺេសមើ 2a k−

( ម្រទសឹ្តបីទែវយត)។ 

ង 1 2,b b b=  ជរសឺរបស់  ដេូច នះ 1b b ka+ =  នងិ 2
1b b a k= − ។ េ យ ,b ka  ជ

ចនំនួគត់ េនះ 1b កជ៏ចនំនួគត់ែដរ។ េយើងមន ,a k ជចនំនួគត់វជិ ជមន េហើយនងិ 0b a> ≥ ។ 1b  

មនិ ចធជំងសនូយបនេទ េ្រពះ េបើមនិអញចងឹេទ  
2 2

1
a k b k

b b
b b
− −

= < <   មននយ័ថ មន 1b ជចនំនួគត់វជិ ជមន(តចូជងរធឺជំង a  

កប៏ន) ែដល 1b b<  ⇒b  មនិែមនជចនំនួគត់ែដលតចូជងេគេទ ែដលផ ទយុពសីន មត។ិ ដេូច នះ 

1 0b ≤ ។  ែត  

  ( )2 2
1 1 1 0a b k ab+ = + ≥ ; 1 1 0ab + ≥ ; 1

1
b

a
≥ −  

ដេូច នះ 1 0b ≤  នងិ 1
1

b
a

≥ −  ែដល 0a > ជចនំនួគត់។ ដេូច នះ 1 0b = ។ នេំ យ 2k a=  ជចនំនួក

េរ។ 

95. ចនំនួគត់ទងំអស់ ចមន ងមយួ ក នងុចេំ ម ងទងំ ២ ខងមខុេនះ ៖ 2 ,2 1k k + ។ េ យេលើក

ជកេរ េយើងទញបន 

 ( )2 22 4k k=  

  ( ) ( )2 22 1 4 1k k k+ = + +  
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96. កេរៃនចនំនួគត់មយួមន ង 4k រ ឺ 4 1k + ។ ្រគប់ចនំនួទងំអស់េនក នងុស្វុតីេនះ មន ង 4 1k −  ដេូច នះ 

មនិ ចជ ជកេរៃនចនំនួគត់មយួេទ។ 

97. េយើងមន d a c b− > −  េ យេលើកជកេរ េយើងទញបន 2 2 2 22 2a ad d c bc b− + > − + ។ 

បកូ 4 4ad bc=  ចលូអង គទងំ២ េយើងទញបន ( ) ( )2 2a d b c+ > +   ដេូច នះ 1a d b c+ ≥ + + ។ 

េបើ 1d a− <  េនះ េយើងទញបន 

 1 2 1 2 1a d ad bc b c a d+ < + = + ≤ + + ≤ +  មនិ ច 

ដេូច នះ 1d a− = ។ ដេូច នះ 1 2 1 2 1a d ad bc b c a d+ = + = + ≤ + + ≤ +  ដេូច នះសមភព ច

េក ើតមន េពល b c=  ដេូច នះ 2ad b= ។ ង p  ជតែួចកបឋមរមួរបស់ a  នងិ d ។ ដេូច នះ p  ្រតវូែតែចក

ច់ b  េហើយ p  ែចក ច់ 2 1a d b+ = +  មនិ ចេទ េបើ 1p ≠ ។ ដេូច នះ a  បឋមនងឹ d ។ េ យផល

គណុរបស់ ជចនំនួកេរ េនះ a  ក្៏រតវូែតជចនំនួកេរែដរ។ 

98. ពនិតិយចនំនួគត់ ( ) ( ) ( )21 1 1n n n n n− + = − ។ េ យ nនងិ 2 1n − បឋមរ ងគន  េនះ េដ ើមបីេ យ

ផលគណុចនំនួទងំ២ជចនំនួស្វ័យគណុទ ី 2k ≥  េនះ ្រតវូែត 2 1n −  ជចនំនួស្វ័យគណុទ ី k  នងិ n  ជចនំនួ

ស្វ័យគណុទ ី k ែដរ។  ដេូច នះ 2
11 kn p− =  នងិ 2 1kn p= >  ែដល 1p  បឋមនងឹ 2p ។ េយើងទញបន 

2
2 11k kp p− =  ⇒  2

2 1 1k kp p− =  ⇒  ( ) ( ) ( )1 22 2 2 1
2 1 2 2 1 1... 1

k k kp p p p p p
− − −⎛ ⎞

− + + + =⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ ចេំពះ 

2k ≥  នងិ ចេំពះ 1 1,p ≥ នងិ 2 2p ≥  េយើងមនក ្ត ទ២ីៃនអង គខងេឆ ្វងធជំង ១ ដេូច នះ អង គខងេឆ ្វងនងិ ្ត ំ

មនិ ចេសមើគន បនេទ។ 

99. េបើ 2 8 11 22 2 2 2304 2 48 2n n nk = + + = + = +  េនះ ( )( )2 248 48 48 2nk k k− = − + = ។ 

េយើងទញបន 48 2 , 48 2 ,s tk k s t n− = + = + = ។ ែត 52 2 96 3.2t s− = =  រកឺ ៏

( ) 52 2 1 2 .3s t s− − = ។ េយើងទញបន 5, 2, 7s t s t= − = = ។ ដេូច នះ 12n t s= + = ។ 

100. ង nT ជចនំនួមនិកេរទ ីn។ េគមនចនំនួគត់ធមមជត ិm ែដល ( )22 1nm T m< < + ។ មនចនំនួ

កេរចនំនួm ែដលតចូជង nT  នងិ ចនំនួមនិកេរចនំនួnមក្រតមឹ nT  ដេូច នះេយើងេឃើញថ nT n m= + ។ ដេូច នះ  

⇒ ( )22 1m n m m< + < +  

⇒ 2 2 1m m n m m− < < + +  
េ យ 2 2; ; 1m m n m m− + + សទុធែតជចនំនួគត់ េនះវសិមភពខងេលើេទជ 

 2 21 1
4 4

m m n m m− + < < + +  
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⇒ 
2 21 1

2 2
m n m⎛ ⎞ ⎛ ⎞− < < +⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

⇒ 1 1
2

m n m< + < +  

⇒ 1
2

m n⎡ ⎤= +⎢ ⎥⎣ ⎦
 

⇒ 1
2nT n n⎡ ⎤= + +⎢ ⎥⎣ ⎦

 

101. ង  2 ,0 2m k j j k= + ≤ ≤   

េយើងែចក សំន ុៃំនmជ២សំន ុរំង ែដលក នងុេនះ { }2 ,0A m k j j k= = + ≤ ≤ ជសំន ុៃំនm ែដលធជំងចនំនួ

កេរចនំនួ j ែដល0 j k≤ ≤ ។ { }2 , 2B k j k j k= + < ≤  ជសំន ុៃំនm ែដលធជំងចនំនួកេរចនំនួ j ែដល

2k j k< ≤ ។ 

េយើងសេង កតេឃើញថ ( )22 21 2 1k m k k k≤ < + = + + ។ េបើសនិជ 0j =  មននយ័ថសំេន ើខងេលើពតិ។ 

សន មតថ m B∈ ។ េ យ m k⎡ ⎤ =⎣ ⎦  េនះ 

( ) ( )22 1 1f m k j k k j k= + + = + + − −   

ែដល 0 1 1j k k k≤ − − ≤ − < ។ ដេូច នះ ( )f m  មនិែមនជធតរុបស់ B  េទ។ ដេូច នះ មននយ័ថ ( )f m  

ចជចនំនួកេរ រកឺ ៏ ( )f m A∈ ។ ដេូច នះ េយើងពនិតិយែតករណី m A∈ គ្ឺរគប់្រគនេ់ហើយ។ ករណីេនះ 
2 2 2 2 2 1k m k k k j k k k k k< + = + + ≤ + + < + +  ⇒ ( )22 1k m k k< + < + ⇒  

1k m k k< + < + ⇒  m k k⎡ ⎤+ =⎣ ⎦ ។ ដេូច នះ 

( )( ) ( ) ( )22 1 1f f m f m k m k k j= + = + = + + −  

មននយ័ថ ( )( )f f m ចជចនំនួកេររកឺេ៏បើមនិអញចងឹេទក ៏ ( )( )f f m A∈  េ យេលើសចនំនួកេរចនំនួ 

1j −  ែដលតចិជងm  ែដលេលើសចនំនួកេរចនំនួ j ។ ដេូច នះ ជំ នបន ្តបនទ ប់មកេទៀត តៃំលែដលេលើសេនះ

នងឹថយចះុកនែ់តតចូេទៗ រហូតដល់េពលមយួតៃំលេសមើសនូយ។ េនេពលេនះ េយើងនងឹទញបនចនំនួកេរ។ 

102. 4.41េនក នងុេគល r កនំត់េ យ 

2

2
4 1 14.41 4 2
r rr

⎛ ⎞= + + = +⎜ ⎟
⎝ ⎠
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103. ក) សន មតថ ( )1n n + ជចនំនួកេរ។ េ យ nនងិ 1n+ បឋមនងឹគន  េនះ ្រតវូែតជចនំនួកេរទងំ

២។ ែតមនិែដលមនចនំនួកេរ២ខសុគន មយួឯក េទ េលើកែលងែត១នងិ០ ( 2 2 2 21 ,2 ,3 ,4 ,......

( )( )2 2 1b a b a b a− = − + > )។ 

ខ) សន មតថ ( ) ( )1 1n n n− + ជចនំនួកេរ។ េ យ nនងិ ( )( ) 21 1 1n n n− + = −  បឋមនងឹគន  េនះ ្រតវូែត

ជចនំនួកេរទងំ២។ ែតេដ ើមបីេ យ 2 1n − ជកេរៃនចនំនួគត់ ទល់ែត 1n = ±  (េ្រពះ 2 21 ;n b− =  

( )( )1 1n b n b= − + ≥ )ែតេពលេនះ ផលគណុ ( ) ( )1 1n n n− + េសមើសនូយ។ 

គ)  ( ) ( )( ) ( )221 1 2 1 1n n n n n n− + + = + − −  ចជចនំនួកេរ មនែត 2 1 1n n+ − = ±  រ ឺផលគណុ

េនះេសមើសនូយ។ 

104. េបើ 0x <  េនះ 2 22 2x x x− + > +  នងិ 2 22 2 2x x x x− + < − +  

 ដេូច នះ ( )22 2 2 1 1x x x x< − + < − +  

 ដេូច នះ ( )22 2 2 1x x x x< − + ≤ −  

 ង 0u x= − >  េនះ ( )22 2 2 1u u u u< + + ≤ +  

 2 2u u+ +  ជកេរៃនចនំនួគត់សថតិេនចេន្ល ះកេរៃនចនំនួគត់២តគន  ដេូច នះ មនែត 

( )22 2 1u u u+ + = +  រកឺ ៏ 1u = ។ ដេូច នះ 1x = −  ដេូច នះ 2 22 1 1 2 4 2x x− + = + + = = ។ 

េបើ 1x =  េនះ 2 2 2x x− + =  មនិែមនជចនំនួកេរ។ 

េបើ 2x =  េនះ 2 22 4 2x x− + = =  ជចនំនួកេរ។ 

េបើ 2x >  េនះ ( )2 2 22 2x x x x x− + = − − >  

  នងិ 2 22 2x x x− + < +  

ដេូច នះ 2 2 22 2x x x x< − + < +  រកឺ ៏ 2 2 21 2 1x x x x+ ≤ − + ≤ +  

ដេូច នះ 2 21 2x x x+ = − +  ដេូច នះ 1 2x = < ។ 

ដេូច នះ 1;x = − 2x =  ែដល 2 2x x− +  ជចនំនួកេរ។ 

សំគល់៖សំនរួេនះ ចសរេសរជ េ ះ្រ យសមកីរ 2 22x x y− + = ។ 

105. ចេំពះ 0x ≠  េយើងមន 
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2 2

2 2 3 4 21 1
2 2
x xx x x x x x⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ < + + + + < + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

េបើ xជចនំនួគ ូេនះ តកួ ្ត លសថតិេនចេន្ល ះចនំនួកេរពរីតគន  ដេូច នះ មនិ ចជចនំនួកេរបនេទ។ េបើ xជ

ចនំនួេសស េនះចេន្ល ះ 2
2
xx + នងិ 2 1

2
xx + + មនែតចនំនួគត់ 2 1

2 2
xx + + មយួគត់ ដេូច នះ្រតវូែត 

 
2

2 2 3 41 1
2 2
xx x x x x⎛ ⎞+ + = + + + +⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

ដេូច នះ 2 2 3 0x x− − =  មនចេំលើយ 1x =  នងិ 3x = − ។ 

ដេូច នះ ចេំលើយគ ឺ 0, 1, 3x x x= = = − ។ 

106. ង ( ) ( ), , 0,0,0a b c ≠ ជចេំលើយតចូជងេគបង ្អស់របស់សមកីរ 

 ( )44 4 2a a b b c+ + + =  

េបើ aនងិ b  សទុធែតគ ូេនះ 42 ែចក ច់អង គខងេឆ ្វង ដេូច នះ ែចក ច់ 2c  ដេូច នះ cជពហុគណុៃន 4 ។ ដេូច នះ 

( )/ 2, / 2, / 4a b c កជ៏ចេំលើយរបស់សមកីរែដរ។ ករណីេនះផ ទយុព ីករសន មត។ ដេូច នះ a រ ឺbជចនំនួេសស។ 

ឧបមថ aគ ូេហើយ b េសស េនះ 

 ( ) ( )44 4 0 1 1 2 mod 4a a b b+ + + ≡ + + ≡  មនិ ចជចនំនួកេរបនេទ។ ដេូច នះ aនងិ b ្រតវូែត

េសសទងំ២។ ករណីេនះ 

 ( ) ( )44 4 1 0 1 2 mod 4a a b b+ + + ≡ + + ≡  មនិ ចជចនំនួកេរបនេទ។ 

ដេូច នះ គ ូ ( ),a b ែដល ( )44 4a a b b+ + + ជចនំនួកេរ មនែត ( )0,0 មយួប៉េុ ្ណ ះ។ 

107. ចនំនួែដលជធតរុបស់សំន ុេំនះ មន ង 

 5 7 11 13 23a b c d f  

ដេូច នះ ធតនុមិយួៗ មន ( ), , , ,a b c d f មយួែបប។ េបើគតិពលីក ខណៈគេូសស ៃន , , , ,a b c d f  េយើងមនបន ំ 

( ), , , ,a b c d f ចនំនួ៣២ែបប។ ឧទហរណ៍ (គ,ូេសស,េសស,គ,ូេសស) ជករណី១ក នងុចេំ មករណីទងំ៣២

េនះ។ េ យេយើងមន៣៣ចនំនួគត់ េនះ្រតវូែតមនចនំនួគត់២ ែដលមន ( ), , , ,a b c d f តេំរៀប មលក ខណៈគ ូ

េសសដចូគន ។ ដេូច នះផលគណុៃន២ចនំនួេនះជចនំនួកេរ។ 

108. ចនំនួនមិយួៗសថតិេនក នងុសំន ុ ំ M មន ង 

 2 3 5 7 11 13 17 19 23a b c d f g h j k  
េបើគតិ មលក ខណៈគេូសស េយើងមន ( ), , , , , , , ,a b c d f g h j k  ចនំនួ 92 512=  ែបប។ 
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ដេូច នះេបើេយើងចប់យក៥១៣ធត ុេនះ េយើងនងឹទទលួបនធត២ុខសុគន ែដលមន ( ), , , , , , , ,a b c d f g h j k  

មនលក ខណៈគេូសសដចូគន  ដេូច នះធត២ុេនះមនផលគណុជចនំនួកេរ។ 

េ យេយើងមន1985 513>  េនះេយើង ចរកបនចនំនួខសុគន មយួគ ូ 1 1,a b ែដល 2
1 1 1a b c= ។ េយើងដកមយួ

គេូនះេចញ។ ពកី នងុចេំ ម 1983 513> េនសល់ េយើង ចរកបនចនំនួខសុគន មយួគ ូ 2 2,a b ែដល 
2

2 2 2a b c= ។ េយើងដកមយួគេូនះេចញ។ ពកី នងុចេំ ម 1981 513> េនសល់ េយើង ចរកបនចនំនួខសុគន

មយួគ ូ 3 3,a b ែដល 2
3 3 3a b c= ។ េយើងបន ្តដកយក រហូតបន n  គ ូែដល 1985 2 513n− ≥  មននយ័ថ 

736n = ។ ដេូច នះ េយើង ច្របមលូបន៧៣៧គចូនំនួគត់ខសុគន ែដល 2
k k ka b c= ។ បនទ ប់មកេទៀតប ្ត

៧៣៧ចនំនួគត់ kc មនតែួចកបឋមរបស់ តចូជងរេឺសមើ២៦ េហើយេ យ 737 513>  េនះ េយើង ចរកបន

ចនំនួគត់ kc ២ខសុគន  ងេ យ ic នងិ ,jc i j≠  ែដល 2
i jc c a= ។ ដេូច នះ 4

i i j ja b a b a= ជចនំនួស្វ័យគណុ

ទ៤ី។ ដេូច នះមននយ័ថ េយើង ចរកបន៤ចនំនួគត់ែដលមនផលគណុរបស់ជចនំនួស្វ័យគណុទ៤ី។ 

 

ចំនួនែដលមន ង មយួ 

109. េបើnជចនំនួេសស េនះេយើងយក 2, 2a b n= = − ។  

េបើ nគ ូេនះ n ចជ 4k រ ឺ 4 2k + ។ 

េបើ 4n k=  េនះ េយើងយក 2 1, 2 1a k b k= + = − ។ចនំនួ២េនះបឋមរ ងគន  េ្រពះេបើ ( )2 1,2 1d k k= + −  

េនះ ( )( )| 2 1 2 1 2d k k+ − − =  េ យ d េសស េនះ 1d = ។ 

េបើ 4 2, 1n k k= + >  េនះ េយើងយក 2 3, 2 1a k b k= + = − ។ 

110. េយើងមន ( )10 10 10 10 1j i i j i−− = −  នងិ 1001 បឋមនងឹ 10i។ ដេូច នះ េយើង្រតវូរក i  

នងិ j  ែដល 10 1j i− −  ែចក ច់នងឹ 1001។ េយើងមន ( )310 1 mod1001≡ −  ដចូេនះ 

( )610 1 mod1001≡ ។ េយើង ចេផ ទ ងផទ ត់ថ 6  ជចនំនួតចូជងេគែដល ( )610 1 mod1001≡ ។ ដេូច នះ 

( )10 1 mod1001j i− ≡  ទល់ែត 6j i n− =  ចេំពះចនំនួគត់វជិ ជមន n  មយួ។ ដេូច នះ េយើង្រតវូ ប់ចនំនួចំ

េលើយជចនំនួគត់វជិ ជមន របស់សមកីរ 

 6n j i= −  

ែដល 99, 0j i≤ ≥  េហើយ 0n > ។ ដេូច នះ 16n ≤ ។ 

ចេំពះ 1n =  សមកីរេទ ជ 6j i− =  ដេូច នះ ( ) ( ) ( ) ( ) ( ), 6,0 , 7,1 , 8,2 ,...., 99,93j i =  មន 94  ចេំលើយ 
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ចេំពះ 2n =  សមកីរេទ ជ 12j i− =  ដេូច នះ ( ) ( ) ( ) ( ) ( ), 12,0 , 13,1 , 14,2 ,...., 99,87j i =  មន 88  ចំ

េលើយ។ 

...... 

ចេំពះ 16n =  សមកីរេទ ជ 96j i− =  ដេូច នះ ( ) ( ) ( ) ( ) ( ), 96,0 , 97,1 , 98,2 ,...., 99,3j i =  មន 4  ចំ

េលើយ។  

ដេូច នះជសរបុ មន 94 88 82 ... 4 784+ + + + =  ចេំលើយ។ 

 

111. តៃួនស្វុតីេនះ ចសរេសរជ 

 1,3, 4,9,10,12,13,...   េគល១០   (១) 

 1,10,11,100,101,110,111,...  េគល៣    (២) 

1,10,11,100,101,110,111,...  ក នងុេគល២ ្រតវូនងឹ  (៣) 

 1, 2,3, 4,5,6,7,...   េគល១០   (៤) 

ដេូច នះតទួ១ី០០ៃនស្វុតីេនះ ជេលខ១០០ក នងុ(៤)។ េយើងទញរក តៃំល្រតវូគន ៃន១០០េនះ ក នងុទនំក់ទនំងទ(ី៣)។ 

េយើងសរេសរ១០០ េនក នងុេគល២គ ឺ 2100 1100100=  េហើយបំែលង េទជេគល៣ គ ឺ
6 5 2

31100100 3 3 3 981= + + = ។ ដេូច នះតទួ១ី០០របស់ស្វុតីេសមើនងឹ 981 ។ 

 

112. ង ( )P n  ជសំេន ើែដលថ «ប ្ត ចនំនួគត់ , 1,...,2 7n n n+ + សទុធែតជេលខពេិសស»។ 

េយើងមន ( )33P ពតិ។ េយើងនងឹបង្ហ ញថ ( )1P n + កព៏តិែដរ មននយ័ថ «ប ្ត ចនំនួគត់ 

1, 2,...,2 9n n n+ + + សទុធែតជេលខពេិសស»។ ដេូច នះ េយើង្រគនែ់តបង្ហ ញថ 2 8n +  នងិ 2 9n +  

ជេលខពេិសស ជបែន ថមេទៀតបនេហើយ។  

េយើងនងឹបង្ហ ញថ េបើ n ជេលខពេិសស េនះ 2 8n +  នងិ 2 9n +  កជ៏េលខពេិសសែដរ។ េយើងមន 

 1 2 ... kn a a a= + + +  នងិ  
1 2

1 1 1
... 1

ka a a
+ + + =  

េនះ 1 22 8 2 2 ... 2 4 4kn a a a+ = + + + + +  នងិ  

 
1 2

1 1 1 1 1 1 1 1
...

2 2 2 4 4 2 4 4ka a a
+ + + + + = + +  

ដចូគន ែដរ 1 22 9 2 2 ... 2 3 6kn a a a+ = + + + + +  នងិ  

 
1 2

1 1 1 1 1 1 1 1
... 1

2 2 2 3 6 2 3 6ka a a
+ + + + + = + + =  
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ដេូច នះ េបើ n ជេលខពេិសស េនះ 2 8n +  នងិ 2 9n +  កជ៏េលខពេិសសែដរ។ 

113. ជដបំងូេយើងបង្ហ ញថ 2abc ab bc ca− − −  មនិ ចសរេសរជ ង xbc yca zab+ +  បនេទ។ 

េដ ើមបី្រ យបញជ ក់នវូអំនអំនងេនះ ជដបំងូេយើងសន មតថ ចសរេសរបនសនិ មននយ័ថ 

 2abc ab bc ca− − − xbc yca zab= + +  
⇒ ( )1 2x bc abc ab ca yca zab+ = − − − −  

េ យ ,a b នងិ c  បឋមនងឹគន ២ៗ េនះ a  ្រតវូែចក ច់ 1x +  ។ 1x +  មនិ ចេសមើសនូយបនេទ េ្រពះ 0x ≥

។ ដេូច នះ 1x a≥ −  ។ ដចូគន  េយើងទញបនថ 1y b≥ −  នងិ 1z c≥ −  ។ ែតេបើដេូច នះ េនះ 

 ( ) ( ) ( )1 1 1xbc yca zab a bc b ac c ab+ + ≥ − + − + −  

    3 2abc bc ac ab abc bc ac ab= − − − > − − −  
ផ ទយុពកីរសន មត។ ដេូច នះ 2abc ab bc ca− − −  មនិ ចសរេសរជ ង xbc yca zab+ +  បនេទ។ 

 

បនទ ប់មកេទៀត េយើងបង្ហ ញថ ្រគប់ចនំនួទងំអស់ែដលធជំង 2abc ab bc ca− − −  សទុធែត ចសរេសរជ

ងខងេលើបនទងំអស់។ 

េយើងនងឹបង្ហ ញថ ្រគប់ចនំនួទងំអស់ែដល ធជំង ab a b− −  សទុធែត ចសរេសរជ ង xb ya+  បនទងំ

អស់។ េ យ a  បឋមនងឹ b  េនះ្រគប់ចនំនួគត់ទងំអស់េពលែចកនងឹ a  មនសំនល់មយួក នងុចេំ ម 

( ){ }0, ,2 ,..., 1b b b a− ។ េបើ ( )1r a b a> − −  េនះ r  ែចកនងឹ a  សល់ xb  ែដល ( )0 1x a≤ ≤ − ។ 

េ យ r xb a> −  េនះ r xb ya= +  ែដល 0y ≥ ។ ដេូច នះមននយ័ថ ្រគប់ចនំនួគត់ធជំង ab a b− −  

សទុធែត ចសរេសរជ ង xb ya+  បនទងំអស់។ 

 

េ យដងឹថ c  នងិ ab  បឋមនងឹគន  េនះ្រគប់ចនំនួទងំអស់ែដលធជំង abc ab c− −  សទុធែត ចសរេសរជ

ង tc zab+  បនទងំអស់ ែដល t  នងិ z  ជចនំនួគត់វជិ ជមន។ ង d tc zab= + ។ េយើងមន 

1ab a b t− − + +  ធជំង ab a b− −  ដេូច នះេយើង ចសរេសរជ ងខងេ្រកមបន 

 1ab a b t xb ya− − + + = +   ចេំពះចនំនួគត់វជិ ជមន x  នងិ y  ខ ្លះ។ 

េយើងទញបន 

 ( ) ( )xbc yac zab abc ac bc c tc zab abc ac bc c d+ + = − − + + + = − − + +  

េយើងមន d abc ab c> − −  េនះ  

abc ac bc c d abc ac bc c abc ab c− − + + > − − + + − − 2abc ab bc ca= − − −  
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េយើងបនបង្ហ ញថ ្រគប់ចនំនួទងំអស់ែដលមន ង 2abc ac bc c d abc ab bc ca− − + + > − − −  សទុធែត

ចសរេសរជ ង ែដលេ យបន។  

114. ង r  ជចនំនួសនទិន ែដល 1 2
2

r< < ។ ង mr
n

= ។ េយើងយក 

2 , , 2a m n b m n c n m= − = + = −  នងិ d m n= +  េនះ 
3 3

3 3
a b m r

nc d
+

= =
+

 ជចនំនួសនទិន។ 

ក នងុករណីទេូទ េយើងសន មតថ 1r ≥ ។ ដេូច នះ េគមន 0n ≥  ែដល 

 
3 3 31 3 1 3

2 2 2 2

n n
r

+
⎛ ⎞ ⎛ ⎞< ≤⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

⇒  
3 31 2 1 3 27 2

2 3 2 2 16

n
r ⎛ ⎞ ⎛ ⎞< ≤ = <⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

ដេូច នះ 
32

3

n
r ⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 ជចនំនួសនទិនេនចេន្ល ះ 1
2

 នងិ 2 ។ មលទធផលខងេលើ េយើងទញបន 

 
3 3 3

3 3
2
3

n a br
c d

+⎛ ⎞ =⎜ ⎟
⎝ ⎠ +

 

ចេំពះចនំនួគត់វជិ ជមន , ,a b c  នងិ d មយួ។ េយើងទញបន 

 
( ) ( )
( ) ( )

3 3

3 3

3 3

2 2

n n

n n

a b
r

c d

+
=

+
 

េយើងទញបនថ សំេន ើពតិ។ 
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ពហុគុណរមួតូចបំផុត.តួែចករមួធំបំផុត 

ចំនួនបឋម 

115.  សន មតថ n  ជចនំនួពហុគណុ េហើយ ថ d  ជតែួចករបស់ nខសុព១ី។ េយើងមន n dd′=  នងិ  

 ( ) ( ) ( )( )1 22 1 2 1 2 2 ... 1d d d dn d ′ ′− −− = − + + +  

េ យ 2 1d −  ខសុព១ី េនះ 2 1n − ជចនំនួពហុគណុ។ ដេូច នះ េបើ nមនិែមនជចនំនួបឋម ⇒ 2 1n −  មនិែមន

ជចនំនួបឋមេទ។ 

សំគល់ 

េបើ n  ជចនំនួបឋម ⇒ 2 1n −  ចជចនំនួបឋម រ ឺមនិបឋម។ 

េបើ 2 1n −  ជចនំនួបឋម ⇒ n  កជ៏ចនំនួបឋមែដរ។ 

116.  យក 2 1,km = − ( )22 1 , 2,3,...kn k= − =  

េយើងេឃើញថ ,m nមនក ្ត បឋមរមួគន  េហើយ 

 ( )11 2 2 1km −− = −  

 ( )1 11 2 2 1k kn + −− = −  

117.  ( )( )3 21 1 1n n n n− = − + +  ជចនំនួបឋម។  

េ យ 2 1n n+ +  ធជំង១ ជនចិ ចេនះ េដ ើមបីេ យ 3 1n −  ជចនំនួបឋម មនែត 1 1,n − = 2n = ។ 

ករណី 2n =  េយើងមន 3 1 7n − = ជចនំនួបឋម។ 

 

118.   1n =  េនះ 4 4n + 5=  ជចនំនួបឋម។ 

ពនិតិយ 

 4 4n +  4 2 24 4 4n n n= + + −  

   ( ) ( )
2 22 2 2n n= + −  

   ( )( )2 22 2 2 2n n n n= + − + +  
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   ( )( ) ( )( )2 21 1 1 1n n= − + + +  

ក ្ត នមិយួៗ ធជំង ១ ចេំពះ 1n >  ដេូច នះ 4 4n +  មនិ ចជចនំនួបឋមបនេទ។ 

 

119.  េបើ កេន មខងេលើ ជចនំនួបឋម េនះ ្រតវូែតជចនំនួេសស េហើយនេំ យ n េសស។ 

ចេំពះ 1 េយើងមន 4 5 ជចនំនួបឋម 

ករណី 3n ≥  

4 4nn + 4 2 2 22 2 2 2 2n n nn n n= + + −  

 ( ) ( )( )22 1 /22 2 .2 nnn n += + −  

 ( )( ) ( )( )1 /2 1 /22 22 .2 2 .2n nn nn n n n+ += + + + −  

េយើងេឃើញថ ករណី 3n ≥ ជចនំនួេសស  េនះ 4 4nn + ចបំែបកជផលគណុៃនចនំនួគត់២ ែដលធជំង១ 

ដេូច នះ មនិ ចជចនំនួបឋមេទ។ 

120.  ង 310 , 2a b= = 5 4 3 2 2 3 4 51002004008016032 a a b a b a b ab b= + + + + +  

   
6 6a b
a b
−

=
−

 

   ( )( )( )2 2 2 2a b a ab b a ab b= + + + − +  

   1002.1002004.998004=  

   4.4.1002.250501.k=  
ែដល 250000k < ។ ដចូេនះ 250501p = ។ 

121.  េយើងេឃើញថ 100 10= ។ ម្រទសឹ្តបីទ២១ ្រគប់ចនំនួពហុគណុទងំអស់ែដល 10 100n≤ ≤  

មនក ្ត បឋមមយួ ក នងុចេំនម 2,3,5 រ 7ឺ ។ ង mA ជចនំនួពហុគណុៃនm ែដល 100≤ ។ ដេូច នះ 2 50,A =

3 33,A = 5 20,A = 7 14,A = 6 16,A = 10 10,A = 14 7,A = 15 6,A = 21 4,A = 35 2,A =  

30 3,A = 42 2,A = 70 1,A = 105 0,A = 210 0,A = ។ 

ដេូច នះ ចនំនួចនំនួបឋមែដល 100≤ គ ឺ

  100= − (ចនំនួចនំនួពហុគណុ 100≤ ) 1−  

  4 100= + − (ចនំនួចនំនួពហុគណុៃន២,៣,៥រ៧ឺ 100≤ ) 1−  
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  ( )4 100 50 33 20 14= + − + + + ( )16 10 7 6 4 2+ + + + + +    

  ( )3 2 1 0 0 1− + + + − −  

  25=  
ក នងុេនះ ដក១ េ្រពះ ១ មនិែមនជចនំនួបឋម េហើយកម៏និែមនជចនំនួពហុគណុែដរ។ 

122.  ង 4 4 4
1 2 31...s n n n= + + + ។ េយើងថ 1 2n = ។ េ្រពះេបើមនិអញចងឹ ្រគប់ ,1 31in i≤ ≤  ជ

ចនំនួេសសទងំអស់ នេំ យ s  ជចនំនួេសស ដេូច នះ 30  មនិ ចែចក ច់ s  េទ ដេូច នះផ ទយុពសីម មតកិម ម។ 

បនទ ប់មកេទៀតេយើងសន និ ្ឋ នថ 2 3n = ។ េ្រពះេបើ 2 3n ≠  េនះ េ យ in ជចនំនួបឋម េហើយ 3in ≠  េនះ 

in  ្រតវូែតមន ង 3 1k ±  ដេូច នះ ( )4 1 mod 3in ≡  ចេំពះ្រគប់ 1 31i≤ ≤ ។ នេំ យ ( )31 1 mod3s ≡ ≡  

ផ ទយុពសីម មតកិម ម។ 

ជចងុេ្រកយេយើងនងឹបង្ហ ញថ 3 5n = ។ ពតិ េ្រពះ េបើមនិអញចងឹ ( )2 1 mod 5in ≡ ±  ដេូច នះ ( )4 1 mod 5in ≡  

ចេំពះ្រគប់ 1 31i≤ ≤ ។ ដេូច នះ ( )31 1 mod5s ≡ ≡  ផ ទយុពសីម មតកិម ម។ 

ដេូច នះេយើងសន និ ្ឋ នបនថ ចនំនួបឋម៣តេរៀងគន  គ ឺ 2,3,5  សថតិេនក នងុចេំនមចនំនួែដលេ យ។ 

ចំនួនពហុគុណ 

123.  ពនិតិយ ( )1 ! 1n k= + + ។ ករណីេនះ ប ្ត ចនំនួ 1,...,n n k+ + សទុធែតជចនំនួមនិបឋម។ 

ពហុគុណរមួតូចបំផុត. តួែចករមួធំបផុំត 

124.  ង ( )2 2,d a b a ab b= + − + ។ ដេូច នះ d ែចក ច់ ( )2 2 2 3a b a ab b ab+ − + − =  

ដេូច នះ d  ែចក ច់ ( ) 23 3 3b a b ab b+ − = ។ ដចូគន  2| 3d a ។ ដេូច នះ ( ) ( )2 2 2 2| 3 ,3 3 ,d a b a b= ។ េ យ 

( ), 1a b =  េនះ ( ) ( )22 2, , 1a b a b= = ។ ដេូច នះ | 3d  មននយ័ថ 1d = រ 3ឺ។ 

125.  ង ( ), , ,d m n sd m td n= = = ។ ដេូច នះ  

 ( )1 1
sm da a− = −  ែចក ច់នងឹ 1da − ។ ដចូគន  

 1na −  ែចក ច់នងឹ 1da − ។ 

ដេូច នះ ( ) ( )1 | 1, 1d m na a a− − − ។  
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ម្រទសឹ្តបីទបេឆ−បឺស៊តូ េគ ចរកបនចនំនួគត់ ,x y  ែដល mx ny d+ = ។ គរួកត់សំគល់ថ ,x y

្រតវូែតមនសញញ ផ ទយុគន ។ មនិ ចមនសញញ ដកទងំ២េទ េ្រពះ 0d ≥ ។ មនិ ចសញញ បកូទងំ២េទ េ្រពះ

នេំ យ d m n≥ +  ែដល មពតិ ,d m d n≤ ≤ ។ ដេូច នះ េយើងសន មតថ 0, 0x y> ≤ ។ ង 

( )1, 1m nt a a= − − ។ ដេូច នះ ( )| 1mxt a −  នងិ ( )| 1nyt a− − ។ ដេូច នះ 

 ( ) ( )( )| 1 1 1mx d ny dt a a a a−− − − = −  

126.  េយើងមន ( )( )22100 ,100 1nd n n= + + +  

 ( )2 2100 ,100 2 1n n n= + + + +  

 ( )2100 ,2 1n n= + +  

ដេូច នះ ( ) ( )( )2| 2 100 2 1 200nd n n n n+ − + = − ។ 

ដេូច នះ ( ) ( )( )| 2 200 2 1 401nd n n− + + = ។ ដេូច នះ មននយ័ថ | 401nd  ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់ n។ ដេូច នះ 

nd មនិ ចធេំលើសព៤ី០១េទ។ េត ើ nd ចមនតៃំលេសមើ៤០១រេឺទ?។ េ យ 200n =  េនះ  

 ( )2
200 100 200 100 401a = + =  នងិ ( )2

201 100 201 101 401a = + =  

ដេូច នះ nd ចមនតៃំលរហូតដល់៤០១។ មននយ័ថ 
1

max 401n
n

d
≥

= ។ 

127.  ង ( )2 1,2 1m nd = − + ។ ដេូច នះ d ្រតវូែតជចនំនួេសស នងិ 2 1m kd− =  នងិ 2 1n ld+ =  

ចេំពះចនំនួគត់ធមមជត ិ ,k l ។ ដេូច នះ ( )2 1 1nmn kd td= + = +  ែដល 
1

1

0

n
n j n j

j

n
t k d

j

−
− − −

=

⎛ ⎞
= ⎜ ⎟

⎝ ⎠
∑ ។ ដចូគន   

( )2 1 1mmn ld ud= − = −  េបើសនិជmជចនំនួេសស។ េ យ 1 1td ud+ = −  េនះ | 2d  េហើយេ យ d

ជចនំនួេសស េនះ 1d = ។ 

128. ប ្ត ចនំនួែដលមន ង . ! 1, 1,2,....,k m k m+ =  បេង កើតបនជស្វុតីនព ្វន ្ត ែដលមនតចួនំនួm  នងិ 

មនផលសងរមួ !m ។ សន មតថ ( )| . ! 1 ,d l m + ( )| . ! 1 ,1d s m l s m+ ≤ < ≤ ។ េនះ 

 ( ) ( )( )| . ! 1 . ! 1 ,d s l m l s m s l m+ − + = − <  

ដេូច នះ 1 d m≤ <  ដេូច នះ | !d m ។ ដេូច នះ ( )| . ! 1 . ! 1d s m s m+ − = ។ មននយ័ថ ត២ួៗៃនស្វុតីេនះ បឋមរ ង

គន ។ 
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129. េយើងមន 2 21260 2 .3 .5.7=  ។ ដេូច នះ េយើង្រតវូរកចនំនួចនំនួវជិ ជមនែដល 1260≤  េហើយ

ែដលែចកមនិ ច់នងឹ 2,3,5 នងិនងឹ7 ។ ង Aជសំន ុៃំនចនំនួគត់ 1260≤  ែដលជពហុគណុៃន២, ង B

ជសំន ុៃំនចនំនួគត់ 1260≤  ែដលជពហុគណុៃន៣,។ល។  
េយើងដងឹថ 
card

card card card card card card
card card card card card
card card card card  

630 420 252 180 210 126 90 84 60 36 42 30
18 12 6 

972 

ដេូច នះចនំនួចនំនួគត់ែដលរកគ ឺ1260 972 288− = ។ 

130. ង d  ជតែួចករបស់រមួរបស់ ab  នងិ a b+ ។ ដេូច នះ d ែចក ( ) 2a a b ab a+ − = ច់។ ដចូគន  

d ែចក 2b ច់។ េ យ aនងិ bបឋមនងឹគន  េនះ 2a នងិ 2b កប៏ឋមនងឹគន ែដរ។ ដេូច នះ 1d = ± ។ 

131. េយើងដងឹថ 

 
12

1 2 2 1
n

nF
+

+ − = −  ( )( )2 22 1 2 1
n n

= − +  

    ( )( )( )1 12 2 22 1 2 1 2 1
n n n− −

= − + +  

    0 1... nF F F=  

ង d ជតែួចករមួរ ង nF នងិ mF ។ សន មតថ n m< ។ មទនំក់ទនំងខងេលើ េ យ រ d ែចក nF

ច់ េនះ d កែ៏ចក 2mF − ច់ែដរ។ េ យ រ d ែចក mF ច់ េនះ d ែចក 2 ច់។ េ យ រ nF នងិ 

mF ជចនំនួេសស េនះ d ជតែួចកកេ៏សសែដរ េហើយែចក២ ច់ មននយ័ថ 1d = ។ 

132. េយើងមន 2p =  នងិ 3p =  ែចក ច់នងឹ 2 2 2
2 2 3 6 1 48a = + + − = ។  

សន មតថ 5p ≥ ។ ម្រទសឹ្តបីទែភម៉ េយើងមន ( )1 1 12 3 6 1 modp p p p− − −≡ ≡ ≡ ។ ដេូច នះ  

 ( )1 1 13.2 2.3 6 3 2 1 6 modp p p p− − −+ + ≡ + + ≡  

⇒  ( ) ( )2 2 26 2 3 6 1 0 modp p p p− − −+ + − ≡  

មននយ័ថ 26 pa −  ែចក ច់នងឹ p ។ េ យ p  បឋមនងឹ 6  េនះ 2pa −  ែចក ច់នងឹ p ។ 

ដេូច នះ ្រគប់ចនំនួបឋមទងំអស់ែចក ច់យង៉តចិតមួយួរបស់ស្វុតីេនះ។ មននយ័ថ មនិ ចមនចនំនួ មយួ

េ្រកព១ី ែដលបឋមនងឹ្រគប់តទួងំអស់ៃនស្វុតីេនះេទ។ 
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133. a  នងិ b  ជតែួចករបស់ 3 7 132 5 11  ដេូច នះ 2 5 11x y za =  នងិ 2 5 11s t ub =  ចេំពះ ចនំនួគត់មនិ

អវជិ ជមន , , , , ,x y z s t u  ខ ្លះ។ េ យ 3 7 132 5 11  ជ PPCM  ៃន ,a b  ដេូច នះ ( )max , 3x s = , 

( )max , 7y t =  នងិ ( )max , 13z u = ។ ដេូច នះ ( ),x s  ចជ 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )0,3 , 1,3 , 2,3 , 3,3 , 3,2 , 3,1 , 3,0  ដេូច នះេយើងមនជេំរ ើស ៧ែបបៃន ( ),x s ។ ដចូគន េយើងមន 

ជេំរ ើស 15  នងិ 27  ែបបចេំពះ ( ),y t  នងិ ( ),z u ។ ដេូច នះេយើងមន 7 15 27 2835× × =  តេំរៀបៃនចនំនួគត់

វជិ ជមន ( ),a b  ែដលមន 3 7 132 5 11PPCM = ។ 

134. េយើងមន 

( ) ( )1 1 1 mn ln lml m n l m n
l m n lmn

+ +⎛ ⎞+ + + + = + +⎜ ⎟
⎝ ⎠

  

ជចនំនួគត់ េបើ lmn  ែចក ច់ ( )l m n+ + ( ) ( ) ( )( )mn ln lm l mn ln lm m n mn ln lm+ + = + + + + + +

។ ដចូេនះ lmn  ែចក ច់ ( )( ) ( ) ( )2m n mn ln lm m n mn l m n+ + + = + + + ។ សមមលូនងឹ lmn  

ែចក ច់ ( )m n mn+ ។  េ យ l  បឋមនងឹ ,m n  ដេូច នះ l  ែចក ច់ m n+  ។ ដចូគន េយើងទញបន m  

ែចក ច់ l n+  នងិ n  ែចក ច់ l m+ ។ េ យអេថរទងំអស់េនះមនលក ខណៈសុេីម្រទ ីេនះេយើង ចសន មត

ថ n  ធជំងេគ។ ដេូច នះ េយើងទញបន 2l m n+ ≤ ។ េ យ n  ែចក ច់ l m+  ដេូច នះ l m n+ =  រកឺ ៏

2l m n+ = ។ ករណី 2l m n+ =  ចមនែតេពល l m n= =  (េ្រពះ ,l m n≤ )។ េ យ , ,l m n  បឋមនងឹ

គន ពរីៗ េនះ 1l m n= = = ។ ដេូច នះ ( ) ( ), , 1,1,1l m n =  ជចេំលើយមយួរបស់សមកីរ។ 

ពនិតិយករណី l m n+ =  ។ ដេូច នះ លក ខខណ្ឌ េទជ 

 ( ) ( )21 1 12 2
l m lm

l m
l m l m lm

+ +⎛ ⎞+ + + =⎜ ⎟+⎝ ⎠
( )22 2
l m

lm
+

= +  ជចនំនួគត់ 

សមមលូនងឹ ( )22
l m

lm
+  ជចនំនួគត់។ 

េ យ l  បឋមនងឹ m  េនះេយើង ចសន មតថ l  េសស។ ដេូច នះ l  ែចក ច់ ( )2 2 22l m l lm m+ = + +  សម

មលូនងឹ l  ែចក ច់ 2m  ។ ករណីេនះ ចែតេពល 1l =  ប៉េុ ្ណ ះ (េ្រពះ lបឋមនងឹ m )។ រចួេហើយ m  

ែចក២ ច់។ ដេូច នះ 1m =  រ ឺ 2m = ។ ករណី 1m =  េយើងទញបន 2n = ។ ( )1,1,2 ជចេំលើយ។ េបើ 

2m =  េយើងទញបន 3n = ។ ( )1,2,3  កជ៍ចេំលើយែដរ។ 

ដេូច នះជសរបុចេំលើយមន ( ) ( ) ( )1,1,1 ; 1,1,2 ; 1,2,3  នងិ ចំ ស់ទងំអស់របស់ ជចេំលើយរបស់សមកីរ។ 

135. េយើងនយិយថ ពហុគណុរមួតចូបំផតុៃនប ្ត ផលគណុក នងុសំនរួ ( 1 2... kx x x )កនំត់េ យ 
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,  prime

n
p

p p
p
⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎣ ⎦∏  

េយើងពនិតិយផលគណុ 1 2... kx x x មយួ នងិចនំនួបឋម p មយួ។ សន មតថ 1| , |j j
j jp x p xα α +

/ ។ េយើង

ដងឹថ 1 2 ... kp p p nαα α+ + + ≤  នងិេ យ p pα α≥  េនះេយើងមន 

 ( )1 2 ... kp nα α α+ + + ≤  រកឺ ៏ 1 2 ... k
n
p

α α α
⎡ ⎤

+ + + ≤ ⎢ ⎥
⎣ ⎦

 

ដេូច នះមននយ័ថ ស្វ័យគណុα ៃនចនំនួបឋម p មយួែដល 1 2| .. kp x x xα ធមំនិេលើសព ី n
p

⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎣ ⎦

េទ( n
p

α
⎡ ⎤

≤ ⎢ ⎥
⎣ ⎦

)

។ ែតេ យយក 1 2 ... ,k
nx x x p k
p

⎡ ⎤
= = = = = ⎢ ⎥

⎣ ⎦
 េយើងេឃើញថ មនយង៉េ ច ស់ផលគណុ

1 2... kx x x មយួ ែដលវសិមភពេទជសមភពមននយ័ថ n
p

α
⎡ ⎤

= ⎢ ⎥
⎣ ⎦

។មននយ័ថអំនអំនងខងេលើពតិ។ 

មរបូមន ្តឌប៉ីលូញី៉ក់ ស្វ័យគណុធបំំផតុα ៃន p  ែដល pα ែចក ច់ !n កនំត់េ យ  

 2 ...n n
p p

⎡ ⎤⎡ ⎤
+ +⎢ ⎥⎢ ⎥
⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦

 

មននយ័ថ 
2 ...

,  prime
!

n n
p p

p p
p n

⎡ ⎤⎡ ⎤
+ +⎢ ⎥⎢ ⎥

⎣ ⎦ ⎣ ⎦ =∏ ។ ដេូច នះ  

2 ...

,  prime ,  prime
!

n nn
pp p

p p p p
p p n

⎡ ⎤⎡ ⎤⎡ ⎤ + +⎢ ⎥⎢ ⎥⎢ ⎥ ⎣ ⎦⎣ ⎦ ⎣ ⎦≤ =∏ ∏
 

136.  េយើងមន 

 ( ) ( )2 21 4 3 14 3 1n n+ − + = −  

ដេូច នះ ភគយកនងិភគែបង របស់្របភគេនះ មនិ ចមនក ្ត រមួធជំង១េទ។ មននយ័ថ មនិ ចសំរលួ

បនេឡ ើយ។ 

137. ង 

 , ,k k k
k k ka p b p c pα β γ= = =∏ ∏ ∏  

ែដល kp ជចនំនួបឋម។ សំេន ើខងេលើសមមលូនងឹ 

( ) ( ) ( ) ( )2max , , max , max , max ,k k k k k k k k kα β γ α β α γ β γ− − −  

( ) ( ) ( ) ( )2min , , min , min , min ,k k k k k k k k kα β γ α β α γ β γ= − − −  
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េយើងសន មតថ k k kα β γ≥ ≥ ។ សមភពខងេលើេទជ 

  2 2k k k k k k kα α β γ β γ γ− − = − − −  ពតិ។ 

138. ម្រទសឹ្តបីទ្រគះឹៃនចនំនួនព ្វន ្ត េយើងទញបន , , ,a b c d ្រតវូែតមន ង 

3 7 ,0 ,0m n m r n s≤ ≤ ≤ ≤ ។ ជងេនះេទេទៀត ្រតវូមនយ៉ងេ ច ស់ធត២ុក នងុចេំនមធតទុងំ៤ 

ែដល m ្រតវូេសមើនងឹ r  េហើយនងិ ្រតវូមនយ៉ងេ ច ស់ធត២ុក នងុចេំនមធតទុងំ៤ ែដល n  ្រតវូេសមើនងឹ 

s ។ េយើងពនិតិយករណី m  សនិ។ េយើងមន ករណី (១) , , ,a b c d ទងំ៤មន m r=  ដចូគន  (េយើងមន ១

ករណី)។ (២) មន៣ក នងុចេំនម , , ,a b c d  មន m r=  េហើយមយួេទៀត មន 0 m r≤ <  (េយើងមន 3r

ករណី េ្រពះ ក នងុករេ្រជ ើសេរ ើសចនំនួទ៤ីនមិយួៗែដល 0 m r≤ <  េយើងមន r  ករណី េហើយ ក នងុករេ្រជ ើស

េរ ើស យក៣ក នងុចេំនម៤ ែដល m r=  េយើងមន 
4

3
3
⎛ ⎞

=⎜ ⎟
⎝ ⎠

ករណី ដេូច នះសរបុមន 3r ករណី។)។ (៣) មន២

ក នងុចេំនម , , ,a b c d  មន m r=  េហើយ២េទៀត មន 0 m r≤ < (ដេូច នះមន 26r ករណី េ្រពះ ក នងុករ

េ្រជ ើសេរ ើសចនំនួទ៣ី នងិ ៤នមិយួៗែដល 0 m r≤ <  េយើងមន 2r  ករណី េហើយ ក នងុករេ្រជ ើសេរ ើស យក២ក នងុ

ចេំនម៤ ែដល m r=  េយើងមន 
4

6
2
⎛ ⎞

=⎜ ⎟
⎝ ⎠

ករណី ដេូច នះសរបុមន 26r ករណី។)។ ដេូច នះ មនទងំអស់ 

21 4 6r r+ +  ែបបក នងុករេ្រជ ើសេរ ើសេ យបនយ៉ងេ ច ស់ ២ក នងុចេំ ម៤ េដ ើមបីេ យបនស្វ័

យគណុ r ។  ដចូគន  មនទងំអស់ 21 4 6s s+ +  ែបបក នងុករេ្រជ ើសេរ ើសេ យបនយង៉េ ច ស់២ក នងុ

ចេំ ម៤ េដ ើមបីេ យបនស្វ័យគណុ s ។ 

ដេូច នះជសរបុេគមនចតធុតទុងំអស់ចនំនួ 

 ( )( )2 21 4 6 1 4 6r r s s+ + + +  

បំែបកជក ្ត បឋម 

139. េយើងមន ( )422 .3.5.7n = ។ ដេូច នះ d  ជតែួចករបស់ n  លុះ្រ ែត d  ចសរេសរជ ង 

2 .3 .5 .7a b c d  បន ែដល 0 8,0 4,0 4a b c≤ ≤ ≤ ≤ ≤ ≤  នងិ 0 4d≤ ≤ ។ ដេូច នះ េយើងមន 9,5,5  នងិ 5  

តៃំលេផ ងគន ៃន , ,a b c  នងិ d ។ ដេូច នះ n  មនតែួចកវជិ ជមនចនំនួ 9.5.5.5 1125= ។ េបើ 2420d ≠  េនះ 
4420

d
 កជ៏តែួចករបស់ n  ែដរ េហើយផលគណុៃនតែួចកទងំ២េសមើ 4420 ។ ដេូច នះ េយើង ចែចកតែួចកទងំ 
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1125 របស់ n  េលើកែលងែត 2420  េចញ ជ 562គតូែួចក ែដលមន ង , nd
d

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 េហើយផលគណុៃនតែួចក

២េនះ េសមើ 4420 ។ ដេូច នះចេំលើយគ ឺ 4.562 2 2250420 .420 420=  ។ 

140. តែួចកគរូបស់ 10000  មន ង 2 5a b  ែដល a  នងិ b  ជចនំនួគត់ ែដល 1 5a≤ ≤  នងិ 

0 5b≤ ≤ ។ ផលបកូតែួចកេសសវជិ ជមនរបស់ 10000  េសមើនងឹ  

 ( )( )2 3 4 5 2 3 4 52 2 2 2 2 1 5 5 5 5 5+ + + + + + + + +  
65 162. 242172
5 1
−

= =
−

 

141. េយើងមន 99 99 9910 2 .5= ។ ដេូច នះតែួចករបស់ 9910  មន ង 2 .5a b  ែដល a  នងិ b  ជចនំនួគត់

ែដល 0 , 99a b≤ ≤ ។ ចេំពះ ,a b  នមិយួៗ េយើងមនជេំរ ើសចនំនួ១០០យ៉ង ដេូច នះ 9910  មនតែួចកគត់

វជិ ជមនចនំនួ 100.100។ ក នងុចេំនមចនំនួទងំេនះ ប ្ត ពហុគណុៃន 88 88 8810 2 .5= ្រតវូេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ  

88 , 99a b≤ ≤ ។ ដេូច នះេយើងមនជេំរ ើស ,a b  ចនំនួ១២ែបប ដេូច នះ មន 12.12  ក នងុចេំនមតែួចកចនំនួ

100.100 ៃន 9910  ែដលជពហុគណុៃន 8810 ។ ដេូច នះ្របបូប៊លីេីតែដលចង់បនគ ឺ 12.12 9
100.100 625

= ។ 

142. សន មតថ ,2 1pp − ជចនំនួបឋម។ េនះ ( )2 1 1 2 1p pσ − = + − ។ េ យ ( )12 ,2 1 1p p− − =  

េនះ ( )( ) ( ) ( )1 12 2 1 2 2 1p p p pσ σ σ− −− = −

( )( ) ( ) ( )2 1 11 2 2 ... 2 1 2 1 2 1 2 2p p p p− −= + + + + + − = −  ។ ដេូច នះ ផលបកូតែួចករបស់ 

( )12 2 1p p− −  េ្រកពខី ្លនួ  េសមើនងឹ ( )( ) ( )1 12 2 1 2 2 1p p p pσ − −− − − ( )12 2 1p p−= − ។  ដេូច នះ 

( )12 2 1p p− − ជចនំនួឥតេខច ះ។ 

្រចសមកវញិ ង nជចនំនួគត់គ។ូ ង 2 ,sn m m= េសស។ េនះ 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )12 2 1s sn m mσ σ σ σ+= = − ។ េ យnជចនំនួឥតេខច ះ េនះ ( ) 12 2sn n mσ += = ។ ដេូច នះ 

( ) ( )1 12 1 2s sm mσ+ +− = ។ េគទញបន ( )12 |s mσ+  នងិដេូច នះ ( ) 12sm bσ += ចេំពះចនំនួគត់ធមមជត bិ

មយួ។ ដេូច នះ ( )12 1s b m+ − =  នងិ ដេូច នះ | ,b m b m≠ ។ 

េយើងចង់បង្ហ ញថ 1b = ។ េយើងសេង កតេឃើញថ ( )12 1sb m b b++ = − + ( )12s b mσ+= = ។ េបើ 1b ≠  

េនះ មនយ៉ងតចិតែួចករបស់mចនំនួ៣ ងេ យ 1,b នងិm  ែដល ( ) 1m b mσ ≥ + +  ផ ទយុពកីរណ៍ពតិ។ 

ដេូច នះ 1b =  ដេូច នះ ( )1 12 1 2 1s sm b+ += − = − ្រតវូែតជចនំនួបឋម។ េបើ 1s +  មនិែមនជចនំនួបឋម េនះ 

1s kl+ = ។ េនះ ( ) ( ) ( )( )112 1 2 1 2 1 1 2 ... 2
l k ls k k k −+ − = − = − + + + ( )11 2 ... 2k−= + + +
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( )( )11 2 ... 2k lk −+ + +  ដេូច នះមនិ ចជចនំនួបឋមេទ។ ដេូច នះ 1s p+ =  ្រតវូែតជចនំនួបឋម។ ដេូច នះ p  

នងិ 2 1p −  ជចនំនួបឋម េហើយ ( )12 2 1p pn −= −  ។ 
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ែផនកគត ់

143.  េយើងដងឹថ  1 4 2n n n+ + < +  ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់ 0n ≥ ។ េ្រពះ 

 1 4 2n n n+ + < + ⇔ 

 22 1 2 4 2n n n n+ + + < +  

 22 2 1n n n+ < +  

 ( )2 24 4 4 1n n n n+ < + +  ពតិ 

បនទ ប់មកេទៀតេយើងនងឹបង្ហ ញថ គម នចនំនួគត់ k ែដល 1 4 2n n k n+ + < ≤ +  េទ។ 

េលើកវសិមភពជកេរ 2 22 1 2 4 2n n n k n+ + + < ≤ +  

េយើងដងឹថ 24 1 2 1 2n n n n+ < + + +  ដេូច នះ 24 1 4 2n k n+ < ≤ +  

េ យ រ k ជចនំនួគត់ ដេូច នះ 2 4 2k n= + ។ ែតេយើងដងឹថ 4 2n+ មនិ ចជកេរៃនចនំនួគត់បនេទ 

។េ្រពះ េបើ 2k m=  េនះ ( )2 0 mod 4k ≡ ។ ែតេបើ 2 1k m= +  េនះ ( )2 1 mod 4k ≡ ។ ែត 

( )2 4 2 2 mod 4k n= + ≡  មននយ័ថ 2k មនិ ចេសមើ 4 2n+ េទ។ ដេូច នះ k មនិ ចជចនំនួគត់បនេទ។ 

ដេូច នះ 1 4 2n n n⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ + = +⎣ ⎦ ⎣ ⎦  ពតិ។ 

144.  អនគុមន ៍ ( ) 1f x
x

= ជអនគុមនច៍ះុ។ ដេូច នះ ចេំពះចនំនួគត់វជិ ជមន k  
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dx
k x k

−

= =
< <∑ ∑∫  

េយើងមន 
610

1
1998dx

x
=∫  

⇒ 
610

3
1

1 11998 1999
10 k k=

+ < <∑  

ដេូច នះ 
610

1

1 1998
k k=

⎡ ⎤
⎢ ⎥ =
⎢ ⎥⎣ ⎦
∑  

145.  េយើងមន 
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( ) ( )
0 /2

1 2 1 2 2 2 2
2

n n k

k n

n
N

k≤ ≤

⎛ ⎞
+ + − = =⎜ ⎟

⎝ ⎠
∑  

ជចនំនួគត់គ។ូ 

េ យ 1 1 2 0− < − <  េនះ  

ករណី n  ជចនំនួេសស េនះ  

  ( ) ( ) ( ) ( )1 2 1 1 2 1 2 1 2
n n n n

+ − < + + − < +  

⇒ ( ) ( ) ( )1 2 1 2 1 2
n n n⎡ ⎤+ + − = +⎢ ⎥⎣ ⎦

 

⇒ ( )1 2 2
n

N⎡ ⎤+ =⎢ ⎥⎣ ⎦
 ជចនំនួគត់គ ូ

ករណី n  ជចនំនួគ ូ េនះ 

  ( ) ( ) ( )1 2 1 2 1 2 1
n n n⎡ ⎤+ + − = + +⎢ ⎥⎣ ⎦

 

⇒ ( )1 2 2 1
n

N⎡ ⎤+ = −⎢ ⎥⎣ ⎦
 ជចនំនួេសស។ 

ដេូច នះមននយ័ថ ចេំពះ 1,2,....n = េនះ ( )1 2
n⎡ ⎤+⎢ ⎥⎣ ⎦

 មនតៃំលេសស,គ,ូេសស,គ,ូ…ឆ្ល ស់គន រហូត។ 

146.  វសិមភពសមមលូនងឹ 

 6 7
7 8

n k n< <  

េដ ើមបីេ យមន k  ែតមយួគត់ទល់ែត 7 6 2
8 7

n n− ≤  ⇒  112n = ។ ចេំពះ 112n =  េយើងទញបន 

96 98k< <  ដេូច នះ មនែត 97k =  មយួគត់។ 

147.  េ យ 1a >  េនះ 10 1a−< <  ⇒  { }1 1a a− −= ។ េ យ 22 3a< <  េនះ 2 2a⎡ ⎤ =⎣ ⎦ ។ 

ដេូច នះ { }2 2 2a a a⎡ ⎤= − ⎣ ⎦
2 2a= − ។ ដេូច នះ { } { }1 2a a− =  ⇒  1 2 2a a− = −  ⇒ 3 2 1 0a a− − = ។ 

ដេូច នះ  

 ( )( )21 1 0a a a+ − − =  

ែដល មនរសឺវជិ ជមនែតមយួគត់គ ឺ 1 5
2

a +
= ។ ដេូច នះ ចេំពះតៃំល a  េនះ េយើងមន 2 1a a= +  នងិ 

3 2 1a a= +  េយើងទញបន 

 6 8 5,a a= +  12 144 89a a= +  នងិ 13 233 144a a= +  
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⇒  
13

12 1 144144 233aa a
a

− −
− = =  

148.  េយើងមន  

211111.11 123456765.4321 123456789= < 2123456789.87654321 11111.1111< =  

ដេូច នះ 123456789 11111⎡ ⎤ =⎣ ⎦  ⇒  { }1 10.11 123456789 0.1111
10 9

< < < < ។ ក ្ត លៃន 1/10  

នងិ 1/ 9  គ ឺ 1 1 / 2 0.105 0.11
10 9
⎛ ⎞+ = <⎜ ⎟
⎝ ⎠

។ ដេូច នះ 1
9

 េនជតិ  { }123456789  ជង។ ដេូច នះ 9n = ។ 

149.  ង 

( ) [ ] [ ]3 2 2 3f t t t= −  

( ) [ ] [ ]1 3 2 2 2 3 3f t t t+ = + − +  [ ] [ ]( )3 2 6 2 3 6t t= + − + ( )f t=  

ដេូច នះេយើងនងឹគណនតៃំលរបស់ ( )f t ែតក នងុករណី [ )0,1t∈ ។  

េយើងមន 

 [ ) [ ) [ ) [ ) [ )0,1 0,1/ 3 1/ 3,1/ 2 1/ 2,2 / 3 2 / 3,1= ∪ ∪ ∪  

េបើ [ )0,1/ 3t∈  េនះ [ ] [ ]2 3 0t t= =  ដេូច នះ ( ) 0f t =  

េបើ [ )1/ 3,1/ 2t∈  េនះ [ ] [ ]2 0; 3 1t t= =  ដេូច នះ ( ) 2f t = −  

េបើ [ )1/ 2,2 / 3t∈  េនះ[ ] [ ]2 1; 3 1t t= =  ដេូច នះ ( ) 1f t =  

េបើ [ )2 / 3,1t∈  េនះ [ ] [ ]2 1; 3 2t t= =  ដេូច នះ ( ) 1f t = −  

ដេូច នះ 

( ) ( )( )( )( ) ( ), 3 2 3 2 1 3 2 1 3 2 2 ,P x y x y x y x y x y K x y= − − − − + − +  

150.  េយើងេឃើញថ េនក នងុផលបកូខងេលើ ចនំនួតែួដលខសុព០ី មនចនំនួកនំត់ គថឺ 1
2

2

k

k
n

+

⎡ ⎤+
⎢ ⎥
⎢ ⎥⎣ ⎦

េសមើសនូយ

េពលែដល 12 2k kn+ > +  ⇒ 2k n> ។ 

សំេន ើ៖ ចេំពះ្រគប់ចនំនួពតិ x  េគមន [ ] [ ] 12
2

x x x⎡ ⎤= + +⎢ ⎥⎣ ⎦
។ 

សំ យបញជ ក់៖ េបើ 1/ 2n x n≤ < +  េនះ [ ] [ ]1/ 2x n x= = + នងិ [ ]2 2x n= ។ េបើ 1/ 2 1n x n+ ≤ < +  

េនះ [ ] ;x n= [ ]1/ 2x + 1n= +  នងិ [ ]2 1x n= + ។  

ដេូច នះ 

1 1 1
2 1

22 2 2 2

k

k k k k
n n n n

+ + +

⎡ ⎤+ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤= + = −⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦⎢ ⎥⎣ ⎦
 



124 ែផនកគត់ |លឹម សុវណ្ណវចិិ្រត 

 

ដេូច នះផលបកូខងេលើេទជ 

[ ] ....
2 2 4 4 8
n n n n nn⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤− + − + − +⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

[ ]n n= =  េបើ nជចនំនួគត់។ 

151.  េបើ x  ជចនំនួគត់េនះ េយើងេឃើញថ សមភពពតិ។ េយើងសន មតថ x  មនិែមនជចនំនួគត់ មននយ័

ថ { }0 1x< < ។ យក { }i n n x= −⎡ ⎤⎣ ⎦  ដេូច នះ  

1 1i n≤ ≤ − ; { } 1 1ix
n
−

+ <  នងិ { } 1ix
n

+ ≥   (*) 

⇒  { } 1n i n ix
n n
− − +

≤ <  ⇒  ( ) { } 1n i n x n i− ≤ < − +    

⇒  [ ] [ ] { } [ ] 1n x n i n x n x nx n x n i+ − ≤ + = < + − +  

⇒  [ ] [ ]nx n x n i= + −       (**) 

ម (*) េយើងទញបន 

 [ ] [ ]x x= ; [ ] { } [ ]1 1x x x x
n n

⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ = + + =⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦
; ....; [ ]1ix x

n
−⎡ ⎤+ =⎢ ⎥⎣ ⎦

 

នងិ [ ]1... 1i nx x x
n n

−⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ = = + = +⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦
 

ដេូច នះ  [ ] [ ] ( ) [ ]( )1 2 1... 1nx x x x i x n i x
n n n

−⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ + + + + + + = + − +⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦
 

[ ]n x n i= + − [ ]nx=  ម (**) 

152.  ង ( ) [ ] [ ] [ ] [ ]2 4 6 8f x x x x x= + + +  ។ េយើងេឃើញថ េបើ n  ជចនំនួគត់វជិ ជមន េនះ 

( ) ( ) 20f x n f x n+ = + ។ ជពេិសស េនះមននយ័ថ េបើ ចនំនួគត់ k  មយួ ចសរេសរជ ង ( )0f x  

បនចេំពះចនំនួគត់ 0x  េនះចេំពះ 1, 2,3,...n = េគ ចសរេសរចនំនួ 20k n+  បនដចូគន  មននយ័ថ 

( ) ( )0 020 20k n f x n f x n+ = + = + ។ េ យេហតេុនះេហើយ ជដបំងូេយើង្រគនែ់តកនំត់ថេត ើក នងុចេំនម

២០ចនំនួគត់ដបំងូមយួ ែដល ចជតៃំលរបស់ ( )f x ចេំពះ ( ]0,1x∈ ។ 

េយើងសេង កតេឃើញថ េពល x  េក ើន តៃំលរបស់ ( )f x  ប្តរូជតៃំលថ មែីតេពល  ែដល 2 , 4 ,6x x x  រ ឺ8x  

មនតៃំលគត់ប៉េុ ្ណ ះ េហើយេពលេនះ តៃំលរបស់ ( )f x  េក ើនធជំងមនុ។ េពល x  ែ្រប្របលួចេន្ល ះ ( ]0,1  កំ

េន ើន ( )f x  ែបបេនះ េក ើតមនែតេពល  ែដល x  មន ង /m n  ែដល 1 m n≤ ≤  នងិ 2, 4,6n =  រ ឺ8

។ ្របភគែបបេនះមនចនំនួ១២យ៉ងគ ឺ
1 1 1 1 3 1 5 2 3 5 7, , , , , , , , , ,
8 6 4 3 8 2 8 3 4 6 8

 នងិ 1 



លឹម សុវណ្ណវចិិ្រត| ែផនកគត់ 125 

 

្រតវូនងឹ ( )f x  មនតៃំល 

1, 2, 4,5,6,13,...., 20  

ដេូច នះក នងុចេំនម ២០ចនំនួគត់វជិ ជមនដបំងូមនែតចនំនួ១២ប៉េុ ្ណ ះែដល ចសរេសរ ម ងចង់បន។ េ យ 

1000 50.20=  ដេូច នះ មនចនំនួ 50.12 600=  ចនំនួគត់វជិ ជមនែដល ចសរេសរជ ងចង់បន។ 

153.  ផលបកូែដលេ យមន 91 19 1 73− + =  ត ួែដលតនួមិយួៗ េសមើនងឹ [ ]r  រកឺ ៏[ ] 1r + ។ ែត 

73.7 546 73.8< <   ដេូច នះមននយ័ថ [ ] 7r = ។  

ង k  ជចនំនួតែួដលេសមើ [ ]r  ដេូច នះចនំនួតែួដលេសមើ [ ] 1r +  មន 73 k− ។ ដេូច នះ 

[ ] ( ) [ ]( )73 1 546k r k r+ − + =  ⇒ [ ] [ ] [ ]73 73 546k r r k r k+ + − − =  

⇒  [ ]73 473r k− =  

⇒  ( )473 mod 73k ≡ −  

⇒  ( )38 mod 73k ≡  

េ យ 73k ≤  ដេូច នះ 38k =  ⇒  [ ] 7r = ។ ដេូច នះ 38  តដួបំងូេសមើ 7  នងិ 73 38 35− =  តបួនទ ប់េសមើ 

8។ តទួ ី38  គ ឺ 56 7
100

r⎡ ⎤+ =⎢ ⎥⎣ ⎦
 នងិ តទួ ី39  គ ឺ 57 8

100
r⎡ ⎤+ =⎢ ⎥⎣ ⎦

។ េយើងទញបន  

56 561 7
100 100

r r+ − < ≤ +   នងិ 57 571 8
100 100

r r+ − < ≤ +  

⇒  7.43 7.44r≤ <  ⇒  743 100 744r≤ <  ⇒  [ ]100 743r =  

154. ចេំពះ 1 2005i≤ ≤  ង 
2

2005i
ia

⎡ ⎤
= ⎢ ⎥
⎢ ⎥⎣ ⎦

 

េ យ 2 244 1936 2005 2025 45 ,= < < =  េនះ 1 2 44... 0a a a= = = =  ។ 
ចេំពះចនំនួគត់ m  ែដល 1002m ≥  េ យ 

 ( )2 21 2 1 1
2005 2005 2005

m m m+ +
− = ≥  

េនះ 1m ma a +< ។ ដេូច នះ 1002 1003 2005, ,...,a a a  មនតៃំលខសុៗគន ។  

ចេំពះចនំនួគត់ m  ែដល 1002m <  េ យ 

 ( )2 21 2 1 1
2005 2005 2005

m m m+ +
− = <  

េនះ 1 1m ma a+ ≤ + ។ េ យដងឹថ ស្វុតីេនះមនិែមនជស្វុតីថយ េនះមននយ័ថ 1 1m m ma a a+≤ ≤ + ។

ដេូច នះ្រគប់ចនំនួគត់វជិ ជមនទងំអស់ែដលមនតៃំលតចូជង 1001a  ជតៃួនស្វុតីេនះ។ 
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េយើងមន 1001 499a =  នងិ 1002 500a = ។ ដេូច នះចនំនួតែួដលមនតៃំលខសុគន គ ឺ500 1004 1504+ =  (តំ

ៃលទងំេនះគ ឺ 1002 1003 20050,1,..., 499, , ,...,a a a ) ។ 

155.  េយើងេឃើញថ គម នចនំនួ មយួែដលែចក ច់មយួេទៀតេទ េបើមនិអញចងឹ េយើងនងឹមន 

2PPCM n≤ ។ ដេូច នះ 2 kt
k ka A=  ែដល kA ជចនំនួេសស។ េយើងេឃើញថ kA  ខសុគន ទងំអស់។ េ យ

េយើងមន kA ទងំអស់ចនំនួn  ដេូច នះ សំណំុរបស់ kA ដចូគន នងឹសំណំុចនំនួគត់េសសវជិ ជមន ែដលតចូជង2n។  

ឥលូវេយើង េយើងពនិតិយ 11 12ta A= ។ េបើ 1
2
3
na ⎡ ⎤≤ ⎢ ⎥⎣ ⎦

 េនះ 11 13 2 3 2ta A n= ≤  នងិ 13 2A n< ។ ដេូច នះ 13A

ជចនំនួេសសែដល 2n<  ដេូច នះ 12 jA A=  ចេំពះតៃំល j មយួ នងិ 12 3jt
ja A= ។ ដេូច នះ 

11 1 1, 2 3 3 2t
ja a A a n⎡ ⎤ = = ≤⎣ ⎦  រកឺ ៏ 11 1, 2 3 2t

j ja a A a n⎡ ⎤ = = ≤⎣ ⎦ ។ ដេូច នះ ផ ទយុពសីម មតកិម ម។ 
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សមកីរឌីយ៉ូផងទ់ីន 

156. 3; 3  សមកីរសមមលូនងឹ 

 ( ) ( )2 1 1n x x= + −  

ដេូច នះ ( )1x +  នងិ ( )1x −  ្រតវូែតជស្វ័យគណុៃន២ទងំ២។ េយើងដងឹថចនំនួស្វ័យគណុៃន២ែដលខសុគន ចនំនួ

២ឯក  មនែត២នងិ៤ប៉េុ ្ណ ះ។ ដេូច នះ 3x = ជចេំលើយែតមយួគត់ េហើយ 3n = ។ 

157. 3; 1 សមកីរេនះ ចសរេសរេទជ 

 ( )22 2 3 7x y= + −  

 ( )
( )

2 2
22

73 1 3
3

x y y
y

= + − < +
+

 

ជមយួគន េនះែដរ េយើងមន 

 ( )22 2 22 2 2x y y= + + −  

ដេូច នះ េបើ 22 2 0y − >  េនះ េយើងទញបន 2 2x y> + ។ ដេូច នះ 2 22 3y x y+ < < + ។ សមកីរគម នរសឺ។ 

ដេូច នះទល់ែត 22 2 0y − ≤  មននយ័ថ 1,0,1y = − ។ ករណី 1y = ±  េយើងទញបន 3x = ± ។ ករណី 

0y =  xមនិែមនជចនំនួគត់។ 

158. េ យ , ,x y zមនលក ខណៈសុេីម្រទនីងឹគន  េនះេយើង ចសន មតថ 0 x y z< ≤ ≤ ។ មលក ខខណ្ឌ

េនះ េយើងមន 

 1 1 1 31
x y z x

= + + ≤  

ដេូច នះ 3x ≤ ។ ដេូច នះ 1;2;3x = ។  

េបើ 1x =  េនះ 1 1 0y z+ =  មនិ ចេ្រពះ , 0y z > ។  

េបើ 2x =  េនះ 1 1 1
2y z+ = ។ េ យ y z≤  េនះ  

1 1 1 1 1
2 y z y y
= + ≤ +  ⇒ 4y ≤  
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េ យ 2x =  ដេូច នះ 2 4x y= ≤ ≤ ។ ដេូច នះ 2;3;4y = ។ 2y = មនិ ចមន z ។ េបើ 3y =  េនះ 6z = ។ 

េបើ 4y =  េនះ 4z = ។ 

េបើ 3x =  េនះ  

 1 1 2
3y z

+ =   ⇒ 2 1 1 2
3 y z y
= + ≤  

⇒ 3y ≤  ⇒ 3 3x y= ≤ ≤  ដេូច នះ មនែត 3y = ។ ដេូច នះ 3z = ។  

ដេូច នះជសរបុចេំលើយរបស់សមកីរមន ( ) ( ) ( )2,3,6 ; 2,4, 4 ; 3,3,3  នងិ្រគប់តេំរៀបទងំអស់ែដល ចមន

ៃន្រតធីតទុងំអស់េនះ( ( ) ( )2,6,3 , 3,2,6 ,....)។ 

159. ង ( ) ( ) ( ) ( )3 3 33 1 2 ... 7P x x x x x= + + + + + + +  3 28 84 420 784x x x= + + + ។  

េបើ 0x ≥  េនះ  

 ( )32 7x +  3 28 84 294 343x x x= + + +  

   ( ) ( )33 28 120 600 1000 2 10P x x x x x< < + + + = +  

ដេូច នះ 2 7 2 10x y x+ < < +  ដេូច នះ 2 8y x= +  រ ឺ 2 9x + ។សមកីរ 

 ( ) ( )3 22 8 12 36 272 0P x x x x− + = − + + =  

( ) ( )3 22 9 24 66 55 0P x x x x− + = − − + =  

គម នចេំលើយជចនំនួគត់ទងំ២។ ដេូច នះ 0x ≥  សមកីរគម នចេំលើយ។ 

េយើងមន ( ) ( )7P x P x− − = −  ដេូច នះ ( ),x y  ជចេំលើយ លុះ្រ ែត ( )7,x y− − −  ជចេំលើយែដរ។ ែតស

មកីរគម នចេំលើយចេំពះ 7 0x− − ≥  រ ឺ 7x ≤ −  េទ។ ដេូច នះ ប ្ត ចេំលើយ ( ),x y  ្រតវូែត 6 1x− ≤ ≤ − ។ 

េយើងមន ( )1 440P − = មនិែមនជចនំនួគបូ។ ( ) 32 216 6P − = =  នងិ ( ) 33 64 4P − = = ។ ដេូច នះ េយើង

ទញបនចេំលើ ( )2, 6x y= − =  នងិ ( )3, 4x y= − = ។ េហើយគចូេំលើយេផ ងេទៀតគ ឺ

( )2 7 5, 6x y= − = − = −  នងិ ( )3 7 4, 4x y= − = − = − ។ 
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160. េយើងមន ( )5 0,1, 1 mod11y ≡ −  ចេំពះ្រគប់ y ។ ដេូច នះ ( )5 7,8,6 mod11y ≡  ចេំពះ្រគប់ y

។  

ែត េយើងមន ( )2 0,1,4,9,5,3 mod11x ≡  ចេំពះ្រគប់ x។ ដេូច នះសមកីរេនះគម នរសឺ។ 

161. ក) 25n a= ⇒ a  ្រតវូែតជចនំនួស្វ័យគណុៃន៥ ដេូច នះ 5ka = ។ សមកីរេទជ 2k n=  ដេូច នះ n

ជចនំនួគ។ូ ដេូច នះ nជចនំនួគ ូេហើយ /22na = ។ 

ខ) ( )( )5 1 1n a a= − + ។ េ យ 1a − បឋមនងឹ 1a + េបើ 2a ≠ េនះ 1a − នងិ 1a +  ្រតវូែតជស្វ័យគណុៃន

៥ទងំ២។ ែតមនិែដលមនស្វ័យគណុៃន៥ែដលខសុគន ចនំនួ២េទ។ ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយ។ 

គ) េ យពនិតិយេលើភពសមមលូ ម៤ េយើងទញបន ( )2 3 mod 4a ≡  េ្រពះ ( )5 1 mod 4≡ ។ ែតេយើងដងឹ

ថចនំនួកេរ សមមលូនងឹ០រ១ឺ ( )mod 4 ។ ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយ។ 

162. សន មតថសមកីរមនចេំលើយ។ សន មតថ ( ), ,x y z ជចេំលើយវជិ ជមនរសឺនូយ ែដលតចូជងេគ ក នងុចំ

េនមចេំលើយែដល ចមនៃនសមកីរ។សមកីរេនះនេំ យេយើងទញបនថ 3x ជពហុគណុៃន៣ ដេូច នះ x

ជពហុគណុៃន៣។ ដេូច នះ 13x x= ។ េយើងទញបន 

 3 3 3
127 9 3x y z+ =  

 3 3 3
19 3x y z+ =  

 ⇒ 13z z=  

⇒ 3 3 3
1 19 3 27x y z+ =  

⇒ 3 3 3
1 13 9x y z+ =  

⇒ 13y y=  

⇒ 3 3 3
1 1 19 3x y z+ =  

ដេូច នះ ( )1 1 1, ,x y z  ែដល 1 1 1; ;x x y y z z< < <  កជ៏រសឺរបស់សមកីរ 3 3 39 3x y z+ =  ែដរ។ ែតេយើងបន

សន មតថ ( ), ,x y z ជចេំលើយែដលតចូជងេគ ដេូច នះ មនែត ( ) ( ), , 0,0,0x y z = ។ 

163. សមកីរមនរសឺងយ 0
3 ,
5

x = 0
4 ,
5

y = នងិ 0
6
5

z = ។ 
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េ យភគែបងរមួរបស់ 3 3 3
0 0 0, ,x y z េសមើនងឹ 125  េនះ េបើេយើងគណុ 3 3 3

0 0 0, ,x y z  នងឹចនំនួមយួែដល សមមលូ

នងឹ ១ ម ១២៥ េនះ ែផ នកទសភគរបស់ 3 3 3
0 0 0, ,x y z  មនិែ្រប្របលួេទ។ េយើងមន ( )3125 1k +  សមមលូនងឹ 

១ ម ១២៥។ ដេូច នះ ប ្ត ចនំនួ 

 ( ) ( ) ( )0 0 0125 1 ; 125 1 ; 125 1x x k y y k z z k= + = + = +  

សទុធែតជចេំលើយរបស់សមកីរ។ ដេូច នះសមកីរមនរសឺេ្រចើន ប់មនិអស់។ 

164. េយើងមន ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 21 ... 99 99 99 2 1 2 ... 99x x x x+ + + + = + + + + +  

នងិ ( ) ( )( ) ( )2 2 2 99 99 1 2.99 1
1 2 ... 99 328350 36483 9 3

6
+ +

+ + + = = = +  

ដេូច នះ  ( ) ( ) ( )2 21 ... 99 3 mod9x x+ + + + ≡ ។ ដេូច នះ ( )23 mod3zy ≡ ។ មយ៉ងវញិេទៀត 

( )0 mod3zy ≡ ។ ដេូច នះ .3zy p=  ែដល p  ជចនំនួគត់ែដលែចកមនិ ច់នងឹ 3។ េ យ 2z ≥  េនះសម ី

ករ .3zy p= មនិ ចមនចេំលើយេទ។ ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយ។  

165. សមកីរ ចសរេសរេទជ 

log logy x x y=  

រកឺ ៏ log logx y
x y

=  

េ យសកិ េទេលើអនគុមន ៍ ( ) log tf t
t

=  េយើងទញបនថ អនគុមនេ៍នះជអនគុមនេ៍ក ើនេលើ [ ]1,e  េហើយជ

អនគុមនច៍ះុេលើ [ ],e +∞ ។  

 
ដេូច នះ េយើងទញបនថ េបើ x  នងិ y ជចនំនួគត់ពរីខសុគន (សន មតថ x y< ) ែដល y xx y=  េនះ ្រតវូែត 

x e<  នងិ y e>  ដេូច នះ 2x =  នេំ យ 4y = ។ 

ជបញចប់ចេំលើយរបស់សមកីរគ ឺគ ូ( ),x y  ែដល x y=  នងិ គ ូ ( )2,4  នងិ ( )4,2 ។ 
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166. េយើងមន  

 ( )2
8 46233 0 mod3a = ≡  

 ( )3
8 46233 9 mod3a = ≡  

ចេំពះ 9n ≥  េយើងមន ( )3
8 89! 10! ... ! 9 mod3na a n a= + + + + ≡ ≡  

ដេូច នះមននយ័ថ ចេំពះ 8n ≥  េគមន na  ែចក ច់នងឹ 23 9=  ែតែចកមនិ ច់នងឹ 33 ។ ដេូច នះ 23na q=  

ែដល q  ជចនំនួគត់ែចកមនិ ច់នងឹ 23 ។ េ យ k
na m=  េនះ ្រតវូែត 2k = ។ ្រគប់ចនំនួកេរសមមលូនងឹ 

0,1  រ ឺ 4  ម 5។ ចេំពះ 8n ≥  េយើងមន ( )1 2 2.3 2.3.4 33 3 mod5na ≡ + + + = ≡ ។ ដេូច នះអង គទងំ២

ៃនសមកីរមនិ ចេសមើគន បនេទ។ េយើងទញបន ថ សមកីរគម នចេំលើយេទ េពល 8n ≥ ។ 

េយើងពនិតិយករណីនមិយួៗខងេ្រកម 

 1 1 1 ,ka k= = ∀  ⇒ ចេំលើយសមកីរ ( ) ( ), , 1,1,m n k k=  

 2 3a =  មនិ ចជចនំនួស្វ័យគណុេទ 

 2
3 9 3a = = ⇒ ចេំលើយសមកីរ ( ) ( ), , 3,3, 2m n k =  

 4 33a =  មនិ ចជចនំនួស្វ័យគណុេទ 

 5 153 9.17a = =  មនិ ចជចនំនួស្វ័យគណុេទ 

6 873 9.97a = =  មនិ ចជចនំនួស្វ័យគណុេទ 

7 5913 81.73a = =  មនិ ចជចនំនួស្វ័យគណុេទ 

167. ង ( ),x y ជចេំលើយរបស់សមកីរ េបើសនិជមន។ េយើងមន 

( )( ) 34 4y y x− + =  

េបើ y ជចនំនួេសស េនះ 4y − នងិ 4y + បឋមនងឹគន  េហើយជគបូ២ែដលខសុគន ៨ឯក ។ ករណីេនះមនិ

ចមន។ ដេូច នះ 2 'y y= ជចនំនួគ ូ⇒ 2 'x x= ជចនំនួគែូដរ។ សមកីរេទជ 

 ( )( ) ( )32 2 2y y x′ ′ ′+ − =  

⇒ ( ) ( ) ( )2 32 4 2 2y y x′ ′ ′+ − + =  

⇒ ( )22 0y′ + ≡ រ ឺ ( )2 mod 4  ដេូច នះ ( )22y′ + ្រតវូែតែចក ច់នងឹ៤ ដេូច នះ y′ជចនំនួគ។ូ ដេូច នះេយើង

ទញបន 2 , 2y s x t′ ′= =  នេំ យ 

 ( )( ) 31 1 4s s t+ − =  
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ដេូច នះ 1s + នងិ 1s − ្រតវូែតជចនំនួគ ូនេំ យ 2 1s u= + ជចនំនួេសស។ ដេូច នះ 

 ( ) 31u u t+ =  

េ យ u នងិ 1u + បឋមនងឹគន  េនះ ្រតវូែតគបូទងំ២ ដេូច នះ 1u = − រ ឺ0  េហើយ 0t = ។ 

ដេូច នះ សមកីរមនចេំលើយ២គត់ គ ឺ ( ) ( ), 0, 4x y = ± ។ 

168. េបើ 1z =  េនះ េយើងទញបន 1x y= = ។ សន មតថ 2z ≥ ។ េបើេគមនិមន x y z= =  េនះ 

មនមយួក នងុចេំនម x  នងិ y  ែដល្រតវូែតធជំង z ច់ខត ដេូច នះ ធជំងរេឺសមើ 1z + ។ 

េបើសនិជមយួេនះជ x  េយើងទញបន 

 ( ) 1 12 2 1 2 4zx z zx z z z+ +≥ + > ≥  ផ ទយុពសីម មតកិម ម។ 

េបើសនិជមយួេនះជ y  េនះ េយើងទញបន 

 ( ) ( ) ( )1 11 1 2 1 5zy z z z zy z z z z z z z+ +≥ + > + + = + ≥  

កផ៏ ទយុពសីម មតកិម មែដរ។ 

169. េយើងដងឹថ 1,x y a= = − ជចេំលើយរបស់សមកីរជនចិ ច។ 

មយ៉ងវញិេទៀត េបើ ( ),x y  ជចេំលើយមយួៃនសមកីរ េនះ xជរសឺរបស់ពហុធ 

 ( )2 2 1 0X ayX y+ + − =  

េហើយ រសឺមយួេទៀតរបស់ពហុធេនះ គ ឺ ay x− − ។ ដេូច នះេយើងទញបន គរូសឺមយួេទៀតរបស់សមកីរគ ឺ

( ),ay x y− − ។ ដចូគន  សមកីរមនរសឺ ( ),x ax y− − ។  

 

មយ៉ងវញិេទៀត េបើ 2a >  េហើយេបើ x នងិ y មនិសនូយ េយើងមន 

 េបើ x y≤  

 ay x ay x ay x a y x− − = + ≥ − = −  

  ( )1a y y x≥ − > ≥  

  មននយ័ថ េបើ ( ),x y  ជចេំលើយ េនះ េយើង ចរកបន ចេំលើយេផ ងមយួេទៀត កនំត់

េ យ 

 ( ),ay x y− −  ែដល ay x y x− − > ≥ ។ 

 េបើ y x≤  េនះ ax y x y− − > ≥  
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  មននយ័ថ េបើ ( ),x y  ជចេំលើយ េនះ េយើង ចរកបន ចេំលើយេផ ងមយួេទៀត កនំត់

េ យ 

  ( ),x ax y− −  ែដល ax y x y− − > ≥ ។ 

 

ង 0 1x = នងិ 0y a= − ។ មលក ខណៈ ដចូែដលេយើងបនេរៀប ប់ពខីងេដ ើម េយើងទញរកស្វុតីៃនចេំលើយ 

( ),n nx y ែដល 

 ( )0 0, ;x y  0 0y x>  ⇒  ( )1 1 0,x y y=  េ យ 1 1 0x y x> ≥  

 ( )1 1 1 1, ;x y x y>  ⇒  ( )2 1 2,x x y=  េ យ 2 2 1y x y> ≥   

 ( )2 2 2 2, ;x y y x>  ⇒  ( )3 3 2,x y y=  េ យ 3 3 2x y x> ≥  

 ..................... 

 0 1 2 3........x x x x< = <  

លក ខខណ្ឌ ចងុេ្រកយេនះ ធនថ ចេំលើយទងំអស់របស់សមកីរខសុគន ពរីៗ។ ក នងុករណីេនះសមកីរមនរសឺេ្រចើន

ប់មនិអស់។ 

េបើ 2a =  សមកីរសរេសរេទជ ( )2 1x y− =  មនចេំលើយេ្រចើន ប់មនិអស់។ 

ដចូគន ករណី 2a = − ។ 

េបើ 1a =  េនះសមកីរ េទជ 2 2 1x y xy+ = −  នងិ ( )2x y+ 1 xy= + ។ ប ្ត ចនំនួ 1 xy− នងិ 1 xy+  

្រតវូែតជចនំនួវជិ ជមន ដេូច នះ មនិ ចេធ ្វ ើេ យសមកីរមនរសឺ ( ),x y ប់មនិអស់េទ។ ដចូគន  េពល 1a = − ។ 

ជចងុេ្រកយ េបើ 0a =  េនះសមកីរមនចេំលើយចនំនួកនំត់។ 

ដេូច នះ េដ ើមបីេ យសមកីរមនចេំលើយេ្រចើន ប់មនិអស់ សំណំុចនំនួគត់ a  ្រតវូែត 2a ≥ ។ 

170. េយើងេឃើញថ សមកីរមន រសឺ ( )0,0,0 ។សន មតថ សមកីរមនចេំលើយេផ ងេទៀត។ ង 

( ), ,x y z  ជចេំលើយតចូបំផតុរបស់សមកីរែដលខសុពសីនូយ។ េបើ 7 ែចក ច់ x  រ ឺ y  េនះ 7 ្រតវូែតែចក ច់ 

x នងិ y  ដេូច នះ 2 2x y+ ែចក ច់នងឹ 27 ។ ដេូច នះ 7 ែចក ច់ z ។ ង 17 ;x x= 17 ;y y= 17z z= ។ ដេូច នះ 
2 2 2

1 1 17x y z+ = ។ ដេូច នះ ( )1 1 1, ,x y z តចូជង ( ), ,x y z  កជ៏ចេំលើយសមកីរែដរ។ ករណីេនះផ ទយុពកីរសន មត

ែដល ( ), ,x y z  ជចេំលើយតចូបំផតុ។ ដេូច នះ x នងិ y  ្រតវូែតបឋមនងឹ 7 ។ ដេូច នះ 

 ( )2 2 0 mod 7x y+ ≡   

⇒ ( )2 2 mod 7x y≡ −  
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េ យ y  បឋមនងឹ 7  េនះេគ ចរកបន y′ នងិ β  ែដល 7 1yy β′ + = ។ ដេូច នះ ( )1 mod 7yy′ ≡ ។ 

ដេូច នះ ( ) ( )2 1 mod 7xy′ ≡ − ។ ែតចនំនួកេរ មនិ ចសមមលូនងឹ 1− ម៧ េទ។ 

ដេូច នះសមកីរមនចេំលើយែតមយួគត់គ ឺ ( )0,0,0 ។ 

171. ក) េយើង ចសន មតថ a b c≤ ≤ ។ េយើងទញបន 2
1 3
4 a
≤  ដេូច នះ 2 12a ≤ ។ ដេូច នះ 

1, 2a a= = រ ឺ 3a = ។ aមនិ ចេសមើ ១រ ឺ២ េទ។ េបើ 3a =  សមកីរេទជ 

 2 2
1 1 1 1 5

4 9 36b c
+ = − =  

ដចូគន  េយើង ចបង្ហ ញថ 2 72
5

b ≤  ដេូច នះ 3b = ។ នេំ យ 6c = ។  

ដេូច នះ ចេំលើយរបស់សមកីរ គ ឺ ( ) ( )3,3,6 , 3,6,3 នងិ ( )6,3,3 ។ 

ខ) ដចូខងេលើែដរ េយើង ចបង្ហ ញថ 2n = នងិ 3n = មនិេផ ទ ងផទ ត់េទ។ ចេំពះ 4n =  េយើងយក 

1 2 3 4 2x x x x= = = = ។ 

េយើងនងឹបង្ហ ញថ 5n = មនិេផ ទ ងផទ ត់េទ។ េ្រពះេបើ ( ), , , ,a b c d e េផ ទ ងផទ ត់ េ យ a ≤ b c d e≤ ≤ ≤  េនះ 

េយើងទញបន 21 5a< ≤  ដេូច នះ 2a = ។ ដចូគន  េយើងទញបន 2, 2, 2b c d= = =  រចួេហើយ 2
1 0
e

= មនិ

ច។ 

េ យដងឹថ 2 2 2
1 1 1 1

43 3 6
+ + =  េនះ 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
4 4 4 42 2 2 3 3 6

+ + + + + = + + + =  

ដេូច នះ ( )2,2,2,3,3,6 ជចេំលើយមយួរបស់សមកីរករណី 6n = ។ 

េយើងមន 2 2 2 2
1 1 1 1
6 9 9 18

= + +  ដេូច នះ ( )2,2,2,3,3,9,9,18 ជចេំលើយមយួរបស់សមកីរករណី 8n = ។  

េយើងដងឹថ េបើ ( )1,..., nx x េផ ទ ងផទ ត់សមកីរ េនះ ( 1 1 1 1 2 32 ,2 ,2 ,2 , , ,...,x x x x x x )nx កេ៏ផ ទ ងផទ ត់សមកីរ

ែដរ មននយ័ថ េបើ n េផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ  េនះ 3n+ កេ៏ផ ទ ងផទ ត់ែដរ។ 

ដេូច នះ ្រគប់ចនំនួគត់ nខសុព ី២, ៣ នងិ ៥ សទុធែតេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ។ 

172. ង ( ), , ,a b c d ជចនំនួគត់មនិសនូយ េផ ទ ងផទ ត់ 

 
2

2 2 2 2 255 2 2 3 2
2 2
da b c cd d c d⎛ ⎞+ = + + = + +⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

សន មតថ ( ), , ,a b c d ជសំន ុចំេំលើយែដលតចូជងេគ។ 
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េ យគណុអង គទងំ២នងឹ៤  

 ( )22 2 24 20 2 2 10a b c d d+ = + +  

គណនសមមលូ ម ៥ សមកីរេនះេទជ 

 ( ) ( )224 2 2 mod5a c d≡ +  

េ យចនំនួកេរ ម៥ សមមលូនងឹ ០,១ នងិ 1−  េនះ  

( )24 0,1,4 mod5a ≡  នងិ ( ) ( )22 2 0,2,3 mod5c d+ ≡  

ដេូច នះ ( )24 0 mod5a ≡  នងិ ( ) ( )22 2 0 mod5c d+ ≡ ។ ដេូច នះ aនងិ 2c d+ ្រតវូែតែចក ច់នងឹ5។ ែត

ថ  

 ( )22 2 24 2 2 10 20a c d d b− + = −  

អង គខងេឆ ្វងែចក ច់នងឹ២៥ ដេូច នះ ( )2 22 mod 5d b≡ ។ េយើងមន ( )2 0,1,4 mod5d ≡  នងិ 

( )22 0,2,8 mod5b ≡ ។ ដេូច នះ ( )2 0 mod5d ≡  នងិ ( )22 0 mod 5b ≡ ។ ដេូច នះ ៥្រតវូែតែចក ច់ b នងិ 

d ។ ដេូច នះ 5 ែចក ច់ , , ,a b c d  ដេូច នះ ( )/ 5, / 5, / 5, / 5a b c d ជចេំលើយមយួេទៀតរបស់សមកីរែដលតចូ

ជងមនុ។ ករណីេនះផ ទយុពសីន មត។ិ ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយេផ ងពសីនូយេទ។ 

173. េយើងមន  2002 20012002 2002 .2002=  ( ) ( )3667 3 3 3 32002 . 10 10 1 1= + + +  

ដេូច នះ 20022002 ចសរេសរជផលបកូៃន ៤ចនំនួគបូ។ េយើងមន 

 ( )2002 2002 6.333 4 42002 4 4 4 4 mod 9+≡ ≡ ≡ ≡  

េ្រពះ ( )9 6φ = ។ ែតថប ្ត ចនំនួគបូ ម៩ សមមលូនងឹ 0,1, 1−  ដេូច នះេយើងទញបនថ ផលបកូៃន៣

ចនំនួគបូរតឺចិជងេនះ មនិ ចសមមលូនងឹ៤ ម ៩ េទ។ 

ដេូច នះ 4t = ។ 

174. សមកីរ 

2 2 2 2 2 65x y z u v xyzuv+ + + + = −  

មនរសឺងយ ( )1,2,3,4,5 េ្រពះ 

2 2 2 2 21 2 3 4 5 55 1.2.3.4.5 65+ + + + = = −  
សន មតថសមកីរមនចេំលើយេផ ងេទៀត ( ), , , ,x y z u v ។ សន មតថ x  តចូជងេគ។ 
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េយើងសរេសរសមកីរែដលេ យជសមកីរដេឺ្រកទ២ីេធៀបនងឹ x។ េយើងទញបនថ េបើ xជរសឺមយួ េនះ 

( ), , , ,yzuv x y z u v− ជចេំលើយមយួេទៀត។ េយើងមន 8 8yzuv y x≥ ≥ ដេូច នះ 7yzuv x x x− ≥ > ជចេំលើ

យមយួេទៀតែដលធជំងមនុ។ បនទ ប់មកេទៀត ចេំពះចេំលើយថ មេីនះ េយើងេ្រជ ើសេរ ើសយកធតតុចូជងេគ រចួទញ

រកចេំលើយថ មមីយួ េទៀតែដលធជំងមនុ។ ដេូច នះជបន ្តបនទ ប់ េយើងទញបនធតតុចូជងេគេចះែតេក ើនេទៗ។ 

ដេូច នះជចងុេ្រកយ េនបនទ ប់ពប៉ីនុម នជំ នេ្រកយមកេយើងនងឹទញបនចេំលើយែដលមន , , , ,x y z u v  ែដល

នមិយួៗធជំង 1998ទងំអស់។  

175. 11n nx y ++ =  

⇒ ( )( )1 1 ...n nx y y y= − + + +   (*) 

េបើ p ជតែួចកបឋមរបស់ 1y −  េនះ p  ែចក ច់ x  េហើយែចកមនិ ច់ 1n+ េទ េ្រពះ បឋមនងឹ x។ 

ែតេយើងមន 

 ( )( )1 ... 1 mod 1ny y n y+ + + ≡ + −  

ដេូច នះ p កែ៏ចកមនិ ច់ 1 ... ny y+ + + ែដរ។ ដេូច នះ 1y − បឋមនងឹ 1 y+ + ... ny+ ។ ដេូច នះ មទនំក់ទនំង 

(*) េយើងទញបន 1 ... ny y+ + +  ជចនំនួស្វ័យគណុទ ីn។ ែត មនិ ចមនេទ េ្រពះ ជចនំនួគត់សថតិេន

ចេន្ល ះចនំនួស្វ័យគណុទ ីn២តេរៀងគន  ny នងិ ( )1 ny +  ច់ខត ។ ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយ។ 

176. េបើ a b≥ េនះ 
2b a aa b a= ≤  ដេូច នះ 2a b≥ ។ ដេូច នះ 

22 2b a aa b a= ≤  ដេូច នះ 22a b≥ ។ 

ង 2
ax
b

=  េហើយេយើងនងឹបង្ហ ញថ x  ជចនំនួគត់។ បនទ ប់មកេទៀត 

 
2

2 2

2
2

2

b
b a b

b

ax b
b

−= =  

ជចនំនួគត់។ ដេូច នះេយើងទញបន ថ xជចនំនួគត់ (េ្រពះ ជចនំនួសនទិន)។  

េយើងមន 2a b x=  ⇒  
2a b xb b= ⇒

2 2b b xa b= ⇒  xa b= ⇒  2xx b −=  

េបើ 1b =  េយើងទញបន 1x = ។ េបើ 2b ≥ េនះសមភពមនិមនេទ េពល 4x > ។ ចេំពះ 3x =  

េយើងទញបន 3b =  េហើយចេំពះ 4x =  េយើងទញបន 2b = ។ ចេំលើយរបស់សមកីរគ ឺ ( )1,1 ,

( )16,2 , ( )27,3 ។ 
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េបើ a b≤  េនះេយើងមន 
2b a ba b b= ≤  ដេូច នះ ba b≤  វសិមភពេនះមនិ ចពតិេទ េបើ 2a ≥ ។ ដេូច នះ 

េយើងទញបនចេំលើយសមកីរ ( )1,1 ។ 

ជសរបុសមកីរមនចេំលើយ ( )1,1 , ( )16,2 , ( )27,3 ។ 

177. ក) ្រគប់ចនំនួគត់ 1n ≥  សទុធែតេផ ទ ងផទ ត់ទងំអស់ េលើកែលងែតករណី 2n = េចញ។ េ្រពះ េបើ 

1n =  េយើងយក 2a b= ≥ ។ េបើ 3n ≥  េយើងយក ( ) 11 na n −= − នងិ ( )1 nb n= − ។ េយើងនងឹបង្ហ ញថ 

2n = មនិេផ ទ ងផទ ត់េទ។ មវធិ ី ្រស្ត្រ យបញជ ក់ផ ទយុពកីរពតិ េយើងសន មតថ មនចនំនួគត់ , 2a b ≥  ែដល 

 ( )2a ba b=     ( )**  

ទនំក់ទនំងេនះបង្ហ ញថ ្រគប់ចនំនួបឋមែដលែចក a  ច់ សទុធែតែចក b ច់ទងំអស់។ េយើងេឃើញថ េបើ 

b a≤  េនះ ( )2b a ab a a≤ <  េហើយ េបើ 2b a≥  េនះ ( ) ( ) ( )2 22 22 2ab a a ab a a a≥ = > ។ ដេូច នះ

្រតវូែត 2a b a< < ។ 

ង p  ជចនំនួបឋម ែដល ែចក ច់ a  ដេូច នះែចក ច់ b  ែដរ។ ង α (នងិ β េរៀងគន ) ជនទិស ន ្តរបស់ 

p ក នងុផលគណុក ្ត បឋមរបស់ a (នងិ b េរៀងគន ) មននយ័ថ ,a p k b p lα β= = ។  

( )2a ba b=  ⇒  2a ba b= ⇒  2 2a a b bp k p lα β=  ⇒ 2a bα β=  មននយ័ថ / / 2 1b aα β = <  

ដេូច នះ α β< ។ 

បនទ ប់មកេទៀត េ យដងឹថ ្រគប់ចនំនួបឋម ែដលែចក ច់ aកែ៏ចក b ច់ែដរ េហើយ α β< េនះេយើង

ទញបនថ bជពហុគណុៃន a ែត មនិ ចេ្រពះ 2a b a< < ។ ដេូច នះ 2n = មនិេផ ទ ងផទ ត់។ 

ខ) សមកីរមនរសឺងយ ( )1,1 ។ សន មតថ , 2a b ≥  ជចនំនួគត់ ែដល 

 ( )5a ba b=      

មរេបៀប្រ យបញជ ក់ដចូក នងុសំនរួក) េយើងទញបនថ 5a b a< < េហើយថ a ែចក ច់ b ។ ដេូច នះ 

b ka=  ែដល { }2,3,4k∈ ។ សមកីរេទជ ( )5 kaaa ka=  ⇒ 5 k ka k− = ។ ចេំពះ 2k =  េយើងមន 
3 4a =  មនិ ច។ ចេំពះ 3k =  េយើងទញបន 2 27a =  មនិ ច។ ចេំពះ 4k =  េយើងទញបន 44a =  

បនទ ប់មក 54b = ។ េយើង ចេផ ទ ងផទ ត់ថ ជចេំលើយរបស់សមកីរ។ 

ដេូច នះសមកីរមនចេំលើយ ( )1,1  នងិ ( )4 54 ,4 ។ 
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178. ង x zc=  នងិ y zb=  ែដល b នងិ c  ជចនំនួគត់បឋមនងឹគន ។ សមកីរេទជ 

 2 2 2c zb z z cb+ + =  
េយើងទញបនថ z ែចក ច់ c  ដេូច នះ c za=  ចេំពះចនំនួគត់ a។ សមកីរបំែលងេទជ 

2 2a b z z ab+ + =  ដេូច នះ 

 
2

2 1
b za
z b

+
=

−
 

⇒ 
3

2
2 1

b zz a b
z b
+

= +
−

 

⇒ ត ួ
3

2 1
b z
z b
+

−
្រតវូែតជចនំនួគត់ េហើយេ យ ជចនំនួវជិ ជមន (ធជំងរេឺសមើ១) េហើយ ដចូេនះ 

2 1
1

z zb
z
− +

≤
−

។ តៃំលរបស់ 
2 1

1
z z

z
− +
−

តចូជង 1z +  ច់ខត េពល 3z ≥ ។ ដេូច នះ េបើ 3z ≥  េនះ 

b z≤  េហើយ ដេូច នះ 
2

2 2
1

z za
z
+

≤ <
−

។ នេំ យ 1a =  េហើយសមកីរេទជ 

2 21 b z z b+ + =  
ជសមកីរដេឺ្រកទ២ីេធៀបនងឹ b  ែដលមនឌសី្រគមីណីង់ េសមើ 4 4 4z z− − ។ មនិ ចជចនំនួកេរបនេទ 

េ្រពះ សថតិក នងុចេន្ល ះ ( )22 1z − នងិ 4z ច់ខត។ ដេូច នះេយើងគម នចេំលើយេទ។ 

ដេូច នះេនសល់ករណី 1z = នងិ 2z = េទៀត។ ចេំពះ 1z =  េយើងមន 

 
2 1 21

1 1
ba b
b b
+

= = + +
− −

 

ដេូច នះ 2b =  រ ឺ 3b = ។ ដេូច នះ េយើងទទលួបនចេំលើយ២គ ឺ ( ) ( ), 5,2x y =  រ ឺ ( ) ( ), 5,3x y = ។  

េបើ 2z =  េយើងសរេសរ 

 
216 32 3316 4 1

4 1 4 1
ba b
b b
+

= = + +
− −

 

ដេូច នះ 1b =  រ ឺ 3b =  ។ េយើងទទលួបនចេំលើយ ២េទៀត គ ឺ ( ) ( ), 4,2x y =  រ ឺ ( ) ( ), 4,6x y = ។ 

ចេំលើយគ ឺ ( ) ( ) ( ) ( )5,2 , 5,3 , 4,2 , 4,6 ។ 

179. ក) ង , ,x y zជចនំនួគត់វជិ ជមន ច់ខត ែដល 2 2 2x y z+ =  នងិ 
2
xy ជចនំនួកេរ។ សន មតថ 

, ,x y zជចេំលើយតចូបំផតុ ដេូច នះ ពកួបឋមរ ងគន ពរីៗ។ ង  
2 2;x u v= − 2 ;y uv= េនះ 2 2z u v= +   
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ែដល u នងិ vជចនំនួវជិ ជមន ច់ខត នងិ បឋមនងឹគន  េហើយមនលក ខណៈគេូសសផ ទយុគន ។ ដេូច នះ្រក ៃផ ទ្រត ី

េកណេទជ ( )( )uv u v u v− + ។ េ យ u នងិ v  មនលក ខណៈគេូសសផ ទយុគន  េនះ u v+  នងិ u v− េសស

ទងំ២ ដេូច នះបឋមនងឹគន ែដរ។ ដេូច នះ ក ្ត ទងំ៤សទុ ធែតបឋមនងឹគន ២ៗ េហើយនមិយួៗជចនំនួកេរ។ មនចនំនួ

គត់ ,a b នងិ ចនំនួគត់េសស ,c d  ែដល 
2 2 2 2; ; ;u a v b u v c u v d= = + = − =  

េយើងមន ( )2 2 22 0 mod 4b c d= − ≡  ដេូច នះ b  ជចនំនួគ។ូ ង 2b b′=  េនះ 

22
2 2

c d c d b+ −⎛ ⎞⎛ ⎞ ′=⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

 

ដេូច នះ្រតវូែតមនយ៉ងេ ចមយួក នងុចេំនម 
2

c d+⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 នងិ 
2

c d−⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 ជចនំនួគ។ូ េ យ c  នងិ d  េសសទងំ

២ េនះ មនែតមយួប៉េុ ្ណ ះក នងុចេំនម 
2

c d+⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 នងិ 
2

c d−⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

ែដលជចនំនួគ។ូ 

េបើ ចនំនួេនះ ជ 
2

c d+  េនះ 

  2
4 2

c d c d b+ −⎛ ⎞⎛ ⎞ ′=⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

 

េ យ 
4

c d+⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 នងិ 
2

c d−⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

បឋមនងឹគន  េនះ មន ,r s ែដល 

 2 24 ; 2c d s c d r+ = − =  

េយើងេឃើញថ 2 4 44a r s= +  ដេូច នះ ្រតធីត ុ ( )2 2,2 ,r s a ជចេំលើយមយួេទៀត ែដល a z< ។ ផ ទយុពសីន មត។ិ 

ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយ។ 
 

ខ) ង , ,x y zជចនំនួគត់វជិ ជមន ច់ខត ែដល 

 4 4 2x y z− =  

ង 4 4 2 2, 2X x y Y x y= − =  នងិ 4 4Z x y= + ។ ដេូច នះ ,X Y នងិ Z ជរង្វ ស់្រជងុរបស់្រតេីកណែកង

មយួែដលមន្រក ៃផ ទជចនំនួកេរ។ មសំនរួក) ករណីេនះ ចេទរចួលុះ្រ ែត 0X =  នេំ យ x y=  

នងិ 0z = ។ ែតេនះមនិែមនជចេំលើយែដល ចយកបនេទ។ ដេូច នះចេំនទគម នចេំលើយ។ 

180. េបើ d  ជតែួចករមួរបស់ x  នងិ y  េនះ 2d  ែចក ច់ 2 2x y+  ដេូច នះ ែចក ច់ 2z ។ ដេូច នះ d  

ែចក ច់ z  េហើយ d ជតែួចករមួរបស់ , ,x y z ។ មសមមតកិម ម 1d = ។ ដេូច នះ ,x yបឋមនងឹគន ។ ដចូគន

េយើងទញបន , ,x y zបឋមនងឹគន ២ៗ។ 
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េបើ x នងិ y េសសទងំ២ េនះ េយើងមន ( )2 2 1 mod 4x y≡ ≡  ដេូច នះ ( )2 2 2 2 mod 4z x y= + ≡  មនិ

ច។ ដេូច នះ្រតវូែតមនមយួជចនំនួគ។ូ សន មតថ xជចនំនួគ។ូ េយើងសរេសរជ 2 'x x= ។ 

សមកីរេទជ 

  ( )( )24 'x z y z y= − +  

ក ្ត ទងំ២ z y−  នងិ z y+ មនលក ខណៈគេូសសដចូគន  ដេូច នះគទូងំ២ដចូគន ។ មយ៉ងវញិេទៀត េបើ d ជតែួចក

រមួរបស់ z y−  នងិ z y+  េនះ d  ែចក ច់ផលបកូនងិផលសងៃនចនំនួទងំ២ មននយ័ថ ែចក ច់ 2z នងិ 

2y ។ ដេូច នះ d ែចក ច់២ េ្រពះ ,y z បឋមនងឹគន ។ មននយ័ថ 1d =  រ ឺ 2  ដេូច នះ ចនំនួគត់
2

z y− នងិ
2

z y+

ជចនំនួបឋមនងឹគន ។ េ យផលគណុរបស់ ជចនំនួកេរ េនះ ្រតវូែតជចនំនួកេរទងំ២ 

 2
2

z y m−
=  នងិ 2

2
z y n+

=  

ចេំពះចនំនួគត់វជិ ជមនបឋមរ ងគន  ,m n ។ េ យជនំសួចលូក នងុសមកីរ េយើងទញបន 2 2 24x m n=  នេំ

យ 2x mn=  (េ្រពះសន មតថ x វជិ ជមន) ។ 

ជបញចប់ m នងិ n  មនលក ខណៈគេូសសខសុគន  េ្រពះេបើសនិជដចូគន  េនះ ,y z  នងឹជចនំនួគទូងំ២។ 

181. សន មតថ ្រតធីតែុបបេនះមន។ ក នងុចេំនមចេំលើយទងំេនះ េយើងយក ( ), ,x y z ែដល 

( ), , 1d PGCD x y z= =  រកឺជ៏ចេំលើយែដលតចូជងេគបង ្អស់។ េនក នងុលក ខខណ្ឌ អស់េនះ ម្រទសឹ្តបីទ្រតី
ធតុពី ករ េនះេគមនចនំនួគត់ ,m n  ែដលបឋមនងឹគន  ែដល 

 2 2 2 2 2 22 ; ;x mn y m n z m n= = − = +  

ដេូច នះ 2 2 2m n y= +  នងិ ចនំនួគត់ , ,m n yមនតែួចករមួេសមើ១។ មយ៉ងវញិេទៀត y ជចនំនួេសស (េ្រពះ xជ

ចនំនួគ)ូ េហើយដេូច នះ ម្រទសឹ្តបីទដែដល េគមន២ចនំនួបឋមនងឹគន  ,u v  ែដល 

 2 2 2 2 2' ; ' ; 'u x v y u v z= = + =  

េយើងទញបនថ 4 4 2' ' 'x y z+ =  ែដល ' ; ' ; 'x x y y z z< < < ។ ដេូច នះ ផ ទយុពសីម មតកិម មែដលថ , ,x y zជ

ចេំលើយវជិ ជមនែដលតចូជងេគ។ ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយគត់វជិ ជមនេទ។ 
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182. ចេំនទេនះសមមលូនងឹ ករកនំត់្រគប់ចនំចុែដលមនកអូរេ េនជចនំនួសនទិន េនេលើរង ្វង់មយួ

ែដលមនកឯំក ។ េនេលើរង ្វង់េនះ េយើងយកចនំចុ ( )1,0A  ែដលមនកអូរេ េនជចនំនួសនទិន។ េយើងគសូ

បនទ ត់Δ  មយួ(មនិឈរ)កត់ ម A  បនទ ត់េនះកត់រង ្វង់្រតង់ចនំចុ B មយួេទៀត។ 

មពតិេទចនំចុ B មនកអូរេ េនជចនំនួសនទិន លុះ្រ ែត េមគណុ្របប់ទសិរបស់បនទ ត់េនះជចនំនួសនទិ

ន។ េ្រពះ េបើ Δមនិែមនជបនទ ត់ឈរេទ សមកីរបនទ ត់Δ  មន ង ( )1y t x= − ។ ចនំចុ្របសព ្វរ ង Δជ

មយួរង ្វង់េផ ទ ងផទ ត់ 

  2 2 1x y+ =  

  ( )1y t x= −  

ដេូច នះ 

  ( )22 2 1 1x t x+ − =  

  ( ) ( )2 2 2 21 2 1 0t x xt t+ − + − =  

សមកីរេនះមនរសឺមយួេសមើ 1x = ។ ផលបកូរសឺទងំ២របស់សមកីរ េសមើ 
2

2
2

1
t
t+
។ រសឺមយួេទៀតមនតៃំល 

  
2

2
1
1

tx
t
−

=
+

 

អរេ េន y  កនំត់េ យ ( ) 2
21

1
ty t x

t
−

= − =
+

។ ចនំនួពរីេនះជចនំនួសនទិនេបើ tជចនំនួសនទិនែដរ។ 

្រចសមកវញិ េយើងេឃើញថ េបើចនំចុ A នងិ B មនកអូរេ េនជចនំនួសនទិន េនះបនទ ត់ ( )AB ជេមគណុ

្របប់ទសិជចនំនួសនទិន។ ដេូច នះ េយើងបនបង្ហ ញថ ្រគប់ចេំលើយសនទិន េ្រកព ី 1, 0x y= =  កនំត់េ យ 

 
2

2
1;
1

tx
t
−

=
+

 2
2

1
ty

t
−

=
+
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183. េយើងេឃើញថ 1x = នងិ 0y = ជចេំលើយមយួ។ ង t  ជចនំនួសនទិន ែដល ( )1y t x= − ។ 

សមកីរេទជ 

 ( )22 23 1 1x t x+ − =  

ចេំលើយរបស់សមកីរេនះគ ឺ 1x =  នងិ 
2

2
3 1
3 1
tx
t
−

=
+

។ តៃំល y ្រតវូគន  2
2

3 1
ty

t
= −

+
។ ជបញចប់ចេំលើយ

របស់សមកីរគ ឺ

 
2

2 2
3 1 2,
3 1 3 1
t t
t t

⎛ ⎞−
−⎜ ⎟⎜ ⎟+ +⎝ ⎠

 នងិ ( )1,0  

ចេំពះ្រគប់ tជចនំនួសនទិន។ 

184. េយើងនងឹបង្ហ ញថ សមកីរេនះគម នរសឺេទ។ េយើងដងឹថ [ ]1x x x− < ≤ ។ ដេូច នះ 

 [ ] [ ]1 2 1 4 1 ... 32 1 2x x x x x x− + − + − + + − < + +  

[ ] [ ] [ ] [ ]4 8 16 32 2 4 ... 32x x x x x x x x+ + + ≤ + + + +  

េយើងទញបន 63 6 12345 63x x− < ≤ ។ ដេូច នះ 195 196x< < ។ 

េយើងសរេសរ x េនក នងុេគល២  

 31 2
2 3195 ...

2 2 2
aa ax = + + + + េ យ 0ka = រ ឺ1។ ដេូច នះ 

 [ ] 12 2.195x a= +  

 [ ] 1 24 4.195 2x a a= + +  
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 [ ] 1 2 38 8.195 4 2x a a a= + + +  

 [ ] 1 2 3 416 16.195 8 4 2x a a a a= + + + +  

 [ ] 1 2 3 4 532 32.195 16 8 4 2x a a a a a= + + + + +  

បកូសមភពទងំអស់េនះបញចលូគន  េយើងទញបន 

 [ ] [ ] [ ] [ ] [ ] [ ]2 4 8 16 32 63.195x x x x x x+ + + + + = + 1 2 3 4 531 15 7 3 12345a a a a a+ + + + =  

ដេូច នះ 1 2 3 4 531 15 7 3 60a a a a a+ + + + = ។ សមកីរេនះមនិ ចមនចេំលើយេទេ្រពះ 

1 2 3 4 531 15 7 3 31 15 7a a a a a+ + + + ≤ + + + 3 1 57 60+ = < ។ 

185. ជដបំងូេយើងបង្ហ ញថ 20022002  មនិែមនជផលបកូៃន គបូ៣េទ។ េយើងមន 

( )2002 4 mod9≡  ដេូច នះ ( )3 32002 4 1 mod 9≡ ≡  ដេូច នះ  

( ) ( )
6672002 32002 2002 .2004 4 mod 9≡ ≡  

មយ៉ងវញិេទៀត េយើងមន ( )3 0, 1 mod 9x ≡ ±  ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់ x។ ដេូច នះ ( )3 3 3
1 2 3 4 mod 9x x x+ + ≡ ។ 

ដេូច នះ 20022002  មនិែមនជផលបកូៃន គបូ៣េទ។ 

បនទ ប់មកេទៀត េយើងនងឹបង្ហ ញថ 20022002  ចជផលបកូៃនគបូ៤។ េយើងមន 

 3 3 3 32002 10 10 1 1= + + +  
នងិ 2002 667.3 1= +  

ដេូច នះ 

 ( )32002 6672002 2002. 2002=  

  ( ) ( ) ( ) ( )3 3 3 3667 667 667 66710.2002 10.2002 2002 2002= + + +  

ដេូច នះ 4k = ។ 

186. [ ] [ ]a b=  លុះ្រ ែត k∃ ∈  ែដល [ ), , 1a b k k∈ + នងិ្រចសមកវញិ េហើយករណីេនះេក ើតមន

ែតចេំពះ 1a b− <  ប៉េុ ្ណ ះ។ ដេូច នះ សមកីរែដលេ យមនរសឺ លុះ្រ ែត 2 2 2 1x x− − < ។ វសិមភព

េនះមនចេំលើយ 

 ( ) ( ) ( )1 1 11, 1 5 1 17 , 1 21
2 2 2

x ⎛ ⎤ ⎡ ⎞∈ − − ∪ + +⎜ ⎟⎥ ⎢⎝ ⎦ ⎣ ⎠
  

187. េយើងមន ( )( ) [ ]2 22 3 2 17 4 40 51 4 40 51 0x x x x x x− − = − + ≤ − + =  
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⇒  3 17
2 2

x≤ ≤  នងិ [ ]1 8x≤ ≤ ។ ដេូច នះ 

  
[ ]40 51
2
x

x
−

=  

ដេូច នះ ្រតវូែត [ ]
[ ]40 51
2
x

x
−

=  

ក [ ] { }1,2,3,..,8x ∈  ម្តងមយួៗ េយើងេឃើញថ មនែត [ ] 2,6,7,8x =  ប៉េុ ្ណ ះ។ ដេូច នះ ចេំលើយរបស់ 

x  គ ឺ 29 189 229 269; ; ;
2 2 2 2

។ ្រចសមកវញិ េយើងយកចេំលើយទងំេនះ េទេផ ទ ងផទ ត់ រេឡ ើងវញិក នងុ

សមកីរ េយើងនងឹេឃើញថ រសឺទងំេនះជចេំលើយពតិ្របកដ។ 

188. េយើងមន [ ] { }x x x= +  ចេំពះ្រគប់ចនំនួពតិ x។ បកូអង គនងិអង គៃនសមកីរ 

 2 2 2 568.9x y z+ + =  រ ឺ 284.45x y z+ + =  

ជនំសួសមកីរេ្រកយេនះចលូក នងុសមកីរទងំ៣ែដលេ យ 

 { } [ ] 84.45y z+ =  

 [ ] { } 94.35x z+ =  

 { } [ ] 105.65x y+ =  

⇒  [ ] { } [ ] [ ]84 84.45 y z z⎡ ⎤= = + =⎣ ⎦  ដេូច នះ [ ] 84z =  នងិ { } 0.45y = ។ ដចូគន េយើងទញបន 

[ ] 105y =  ⇒  105.45y = ។ ដចូគន  94.65x =  នងិ 84.35z = ។ 

189. សមកីរែដលចេំលើយរបស់ ជចនំនួគត់េ ថសមកីរដយផូង់។ េយើងេឃើញថ សមកីរដយូ

ផង់ 

 ax by c+ =  

មនចេំលើយជចនំនួគត់ ែតក នងុករណី ( ), |a b c ប៉េុ ្ណ ះ។ ្របមណវធិរីបស់អគឺ ្លដីជមេធយបយដម៏ន្របសទិ ធិ

ភពមយួ ក នងុករែស្វងរកចេំលើយរបស់សមកីរេនះ។ 

េយើងមន 

 1 6 1.5= −  

 5 23 3.6= −  

 6 29.1 23= −  
ដេូច នះ 
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 1 6 1.5= −  
 ( )1 6 1. 23 3.6= − −  

 1 4.6 1.23= −  
 ( )1 4. 29.1 23 1.23= − −  

 1 4.29 5.23= −  
ដេូច នះចេំលើយរបស់សមកីរេនះ គ ឺ 0 05, 4x y= − = ។ េយើងេឃើញថ  

 5 29 , 4 23 ,x t y t t= − + = − ∈  

កជ៏ចេំលើយរបស់សមកីរេនះែដរ។ 

190. េយើងមន 

 ( ) ( )23 5 29 4 1− + =  

គណុអង គសងខ ងៃនសមកីរនងឹ 7  េយើងទញបន 

 ( ) ( )23 35 29 28 7− + =  

ដេូច នះ 35 29 , 28 23 ,x t y t t= − + = − ∈ ។ 

191. េ យ ( )3456,246 2=  មននយ័ថ អង គខងេឆ ្វងែចក ច់នងឹ 2 ែតអង គខង ្ត ំែចកមនិ ច់នងឹ២ 

ដេូច នះសមកីរគម នចេំលើយជចនំនួគត់។ 

192. េយើងមន ( ) ( )3456 1 246 15 234− + = ។ 

េយើងទញបន 1 123 , 15 1728 ,x t y t t= − + = − ∈ ។ 

193. 5 4 3 2 2 3 4 53 5 15 4 12m m n m n m n mn n+ − − + +  

 ( )( )( )( )( )2 2 3m n m n m n m n m n= − − + + +  

េបើ 0n ≠  េនះ ក ្ត ផលគណុខងេលើខសុគន ទងំអស់។ ដេូច នះេយើងមនទងំអស់៥ក ្ត ។  

េយើងមន ( )( )( )( )33 11 3 1 1= − −  មននយ័ថ 33 ចបំែបកបនជផលគណុៃនយ៉ងេ្រចើន៤ចនំនួគត់េផ ង

គន ។ មនិ ចេសមើគន េទ។ 

េបើ 0n =  កេន មខងេលើេទជ 5m  េហើយ កម៏និ ចេសមើ៣៣ែដរ។  
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194. ចនំនួគត់វជិ ជមន ia ,1 i k≤ ≤  មនចនំនួ k ។ ចនំនួគត់វជិ ជមន 1,2i ix a a i k= − ≤ ≤ សទុធែត

ខសុគន ទងំអស់ េហើយមនចនំនួសរបុ 1k − ។ សំន ុ ំ{ },i ia x មនធតសុរបុចនំនួ 2 1k n− >  េបើ 

1
2

nk +⎡ ⎤≥ ⎢ ⎥⎣ ⎦
។ ធតនុមិយួៗៃនសំន ុេំនះ មនតៃំលធមំនិេលើសព ីn  េទ ដេូច នះ ្រតវូមនយ៉ងេ ច ស់ធត២ុ

ែដលមនតៃំលេសមើគន ។ េ យ ix  សទុធែតខសុគន ទងំអស់ នងិ ia  សទុធែតខសុគន ទងំអស់ែដរ េនះ ធត២ុែដល

េសមើគន េនះ ្រតវូែតជ ja មយួ នងិ rx  មយួ។ ដេូច នះ 1r r jx a a a= − = 1 j ra a⇒ + = ។ 

ស្វុតី [ ] [ ]1 2/ 2 1, / 2 2,..., ka n a n a n= + = + = ែដល 1
2

nk +⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦
។ េយើងមន 12 2 2

2
na ⎡ ⎤= +⎢ ⎥⎣ ⎦

។ េបើ 

2n m=  េនះ 12 2 2 2a m n m= + > =  មនិ ចមនត ួ ែដល 1 j ra a+ = ។ េបើ 2 1n m= +  េនះ 

12 2 2 2 1a m m= + > +  ⇒  មនិ ចមនត ួ ែដល 1 j ra a+ = ។ ដេូច នះករណី 1
2

nk +⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦
 សមកីរ

គម នចេំលើយ។ ដេូច នះេហើយ ្រតវូែត 1
2

nk +⎡ ⎤> ⎢ ⎥⎣ ⎦
។ 

195. េបើ 2 22 5x y= +  េនះ 2 2x ≡ ( )mod5 ។ ២ មនិ ចជកេរៃនចនំនួគត់េទ ដេូច នះ មនិ ច

សមមលូនងឹចនំនួកេរមយួ ( )mod5  េទ។ 

196. ចនំនួគបូសមមលូនងឹ 0,1,6 ( )mod 7 ។ ចនំនួស្វ័យគណុៃន២ សមមលូនងឹ 1, 2, 4 ( )mod 7 ។ 

ដេូច នះ 2 15 2,3,5mod 7y + ≡ ។ 

ដេូច នះអង គទងំ២មនិ ចេសមើគន េទ។ 

197. ្រគប់ចនំនួស្វ័យគណុ៤ទងំអស់ សមមលូនងឹ ០រ១ឺ េពលែចកនងឹ១៦។ មននយ័ថ

 4 4 4
1 2 14...n n n+ + + យ៉ងេ្រចើនសមមលូនងឹ១៤ ម១៦។ ែត 1599 15mod16≡ ។ ដេូច នះ សមកីរ

មនិ ចមនចេំលើយេទ។ 

198. េយើងមន  

 ( )( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 2m kb a b a b a b bc a ad b a− + = − = + − + = −  

មយ៉ងវញិេទៀត េយើងមន k m>  េ្រពះ a d b c+ > +  ពេី្រពះ ( ) ( )( )a a d b c a b a c+ − − = − − 0> ។ 

ដេូច នះ ( )( )b a b a− +  ជពហុគណុ ៃន 2m។ េ យ b  េសស េនះ ( ) ( ) 2b a b a b− + + =  មនិែមនជពហុ
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គណុៃន ៤េទ ដេូច នះ b a−  នងិ b a+ មនិ ចជពហុគណុៃន ៤ទងំ២បនេទ។ េយើងទញបនថ មនមយួក នងុ

ចេំនមចនំនួពរីេនះ ែចក ច់នងឹ 12m− ។ ែត 

 10 2
2

mb cb a b −+
< − < < =  

ដេូច នះ មនែត ( )a b+  ជពហុគណុ ៃន 12m− ។ េយើងមនវសិមភពមយួេផ ងេទៀត 

 2mb a b c+ < + =  
ដេូច នះ 12mb a −+ = ។ 

េបើ d  ជតែួចករមួរបស់ a  នងិ របស់ b  េនះ d  ្រតវូែតែចក ច់ a b+  ដេូច នះ ្រតវូែតជចនំនួស្វ័យគណុ

េគល២។ េ យaនងិ b  សទុធែតជចនំនួេសសទងំ២ េនះ 1d =  មននយ័ថ a  នងិ b  បឋមនងឹគន ។ ម

រេបៀបដចូគន  េយើងបង្ហ ញថ a  នងិ c  បឋមនងឹគន  េ យដងឹថ 

( ) ( ) 1 12 2 2m m mc a c b b a − −− = + − + = − = ។ 

ជបញចប់ a  ែចក ច់ bc  េហើយបឋមនងឹ b នងិ នងឹ c។ ដេូច នះ 1a = ។ 

199. េបើ 2p =  េនះ 2 2 12 3 13+ =  សំេន ើពតិ។ 

េបើ 2p > េនះ p ជចនំនួបឋមេសស។ ចេំពះចនំនួេសស p  េយើងមន 

 ( )1 2 12 3 5 2 3.2 ... 3p p p p p− − −+ = − + +  

⇒5 ែចក ច់ 2 3p p na+ =   

េបើ 2n ≥  េនះ 25កែ៏ចក ច់ 2 3p p na+ = ែដរ។ ដេូច នះ ( )1 2 12 3.2 ... 3p p p− − −− + +  ែចក ច់

នងឹ 5។ េ យ ( )3 2 mod5≡ −  ដេូច នះ ( ) ( )1 2 1 12 3.2 ... 3 2 mod5p p p pp− − − −− + + ≡  

⇒ 5  ែចក ច់ p  មននយ័ថ 5p = ។ ែត 5 52 3 275+ = 25 .11= មនិែមនជចនំនួស្វ័យគណុេទ។ 

ដេូច នះ សំេន ើពតិ។  

200. េយើង ង ( ),m n ជគតូៃំល ែដលេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ។ េបើ 1m =  េនះមនែត ( )1,1  នងិ ( )1,2  

ប៉េុ ្ណ ះ ែដលេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ។ 

ឥលូវេយើងសន មតថ ( )1,m n>  ជគតូៃំលែដលេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ។ 

េ យ ( ) 2 1 0n n m m− = ± >  េនះ្រតវូែត n m> ។ 

ង k m n= + ។ ដេូច នះ k n m> >  េហើយ 

  ( )22 21 n nm m= − −  ( ) ( )( )222n n k n k n= − − − −  
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     ( )22 2 2 22n kn n k kn n= − + − + −  

     ( )22 2n k kn= − +  

     ( )22 2k kn n= − −  

ដេូច នះ ( ),n k  កជ៏គតូៃំលែដលេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ែដរ។ ដេូច នះ េយើងមនគតូៃំល  

(m,n)=(1,2);(2,3);(3,5);(5,8);(8,13);(13,21);(21,34);(34,55);(55,89); 

(89,144);(144,233);(233,377);(377,610);(610,987);(987,1597); 

(គបូនទ ប់មកេទៀត គ ឺ(1597,2584) មនិយកេ្រពះមនតៃំលធជំង ១៩៨១)។ េហើយតៃំលធបំំផតុរបស់
2 2m n+  គ ឺ 2 21597 987+ ។ 

 

េត ើេយើងេធ ្វ ើដចូេម ្តច េទ ើបដងឹថគម នគតូៃំល ( ),m n េផ ងេទៀត េ្រកពគីតូៃំលខងេលើេនះ។ សន មតថមនគតូៃំល 

( )1, 1m n> > េផ ងេទៀត ែដលេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ែដរ។ ដេូច នះ n m> ។ េយើង ង k n m= −  េយើង ច

បង្ហ ញថ ( ),k m  កជ៏គតូៃំលែដលេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ ែដរ។ មននយ័ថ េបើមន ( ),m n  េផ ទ ងផទ ត់ េនះ 

( ),n m m−  ក ៏េផ ទ ងផទ ត់ែដរ ដេូច នះមនប ្ត គតូៃំល ( ),m n  ែដលេផ ទ ងផទ ត់លក ខខណ្ឌ  នងិមនតៃំលកនែ់ត

តចូេទៗ េហើយ្រតវូចប់េន្រតមឹ គ ូ ( )1,n ។ ែតគតូៃំល ( )1,n  មនែត ( )1,1 រ ឺ ( )1,2 ។ ដេូច នះ មននយ័ថ មនិ

ចមនគចូេំលើយ េ្រកអំព ីគចូេំលើយ ( ),m n ែដលបនេរៀប ប់ខងេលើេទ។ 

201. ង 12 5m nx = − ជតៃំលតចូបំផតុែដលេយើង្រតវូកនំត់។ េយើងមន ( )5 mod 6nx ≡ −  ដេូច នះ x

ែចកមនិ ច់នងឹ២ផង នងិនងឹ៣ផង។ ដចូគន ែដរ x ែចកមនិ ច់នងឹ៥។ ដេូច នះេយើងទញបន 1x =  រកឺ ៏

7 12 5x ≥ = − ។ ករណី 1x = មនិ ចេទេក ើតេទ េ្រពះ 

 ( )12 5 1 1 mod 4m n− ≡ − ≡/  

ដេូច នះ 7x =  (េពល 1m =  នងិ 1n = )។ 

202. សន មតផ ទយុេទវញិថ សមកីរមនរសឺជចនំនួគត់វជិ ជមន។ ដេូច នះ ( )( ) 1x y x y− + = ⇒ 

1x y− = −  នងិ 1x y+ = −  រកឺ ៏ 1x y− =  នងិ 1x y+ = ។ 

ករណីទ១ីេយើងទញបន 1, 0x y= − =  មនិយកេ្រពះ ,x y ្រតវូែតជចនំនួគត់វជិ ជមន។ 

ករណីទ២ី េយើងទញបន 1, 0x y= =  មនិយកេ្រពះ ,x y ្រតវូែតជចនំនួគត់វជិ ជមន( , 1x y ≥ )។ 
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203. សន មតថ សមកីរមនចេំលើយ វជិ ជមន ខសុពសីនូយ េផ ងេទៀត  េហើយេយើង ង ( ), ,a b c ជចេំលើយ

ែដលតចូជងេគ។  

 6 6 62 4a b c+ =   ⇒ a  ្រតវូែតជចនំនួគ។ូ 12a a= ។ 

 5 6 6 6
12 2a b c+ =   ⇒ b  ្រតវូែតជចនំនួគ។ូ 12b b= ។ 

 4 6 5 6 6
12 2a b c+ =   ⇒ c  ្រតវូែតជចនំនួគ។ូ 12c c= ។ 

 6 6 6
1 12 4a b c+ =  េយើងេឃើញថ ( )1 1 1, ,a b c  កជ៏ចេំលើយរបស់សមកីរេនះែដរ ែដល 

1 1 1, ,a a b b c c< < < ។ ដេូច នះ ផ ទយុពសីម មតកិម ម។ ដេូច នះ សមកីរមនិមនចេំលើយ េ្រកព ី 0a b c= = =  

េទ។ 

204.205. 

206. ផលសងស្វ័យគណុៃន p  នងិ q  ជចនំនួេសស។ ដេូច នះ្រតវូមនមយួគ ូមយួេសស។ េ យ p  នងិ q  

សទុធែតជចនំនួបឋម េនះ្រតវូែតមនមយួេសមើ២។ ជដបំងូេយើងសន មតថ 2q = ។ បនទ ប់មកេទៀត p ជចនំនួ

បឋមេសស ែដល 

 1 2r sp ± =  

េបើ r  ជចនំនួេសស េនះ  

 ( )( )1 21 1 ... 1r r rp p p p− −− = − + + +  

 ( )( )1 21 1 ... 1r r rp p p p− −+ = + − + +  

ដេូច នះ 1rp ± ជពហុគណុៃន  

 1 2 3 ... 1r r rp p p p− − −+ +∓ ∓ ∓  

ែដលជចនំនួេសសធជំង១ ច់ខត។ ដេូច នះ មនិ ចជ 2s េទ។ េយើងទញបនថ r ជចនំនួគ។ូ 

ង 2r t= ។ ដេូច នះ 2tp ជកេរៃនចនំនួេសស ដេូច នះ សមមលូនងឹ១ ម ៤។ ដេូច នះ ( )1 2 mod 4rp + ≡  

េហើយដេូច នះ 1 2r sp + = នេំ យ 1s = ។ តៃំល s  េយើងមនិយក េ្រពះ 2s ≥ ។ 

េនសល់ករណី 2 1 2t sp − = មយួេទៀត។ ផលគណុ ( )( )1 1t tp p− + ជស្វ័យគណុៃន ២ ដេូច នះ ក ្ត នមិយួៗ

្រតវូែតជស្វ័យគណុៃន២ែដរ។ ចនំនួស្វ័យគណុៃន២ចនំនួ២ ែដលខសុគន ២ឯក  មនិមនអ្វេី្រកែតព២ីនងិ៤េទ។ 

ដេូច នះ 3,p =  1t = នងិ 3s =  ដេូច នះ 2r = ។ 

 ដេូច នះសមកីរមនចេំលើយ 

 3, 2, 2, 3p q r s= = = =  
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នងិ  2, 3, 3, 2p q r s= = = =  

207. ង n na b nrα+ = +  នងិ n na b nsβ= +  ចេំពះចនំនួគត់ , ,rα β  នងិ s ។ r នងិ s  ជផល

សងរមួរបស់ស្វុតី ( )n na b+  នងិ ( )n na b េរៀងគន ។ េបើ 0r =  េនះ n na b+ ជស្វុតីេថរ។ 

 

ចេំពះ្រគប់ n  េគមន na  នងិ nb  ជចេំលើយរបស់សមកីរ 

 ( ) ( )2 0X nr X nsα β− + + + =  

ដេូច នះ ឌសី្រគមីណីង់ ( ) ( )2 4n nr nsα βΔ = + − + ្រតវូែតជចនំនួគត់កេរ ចេំពះ្រគប់ចនំនួគត់ 0n ≥ ។ េយើង

មនសមភព 

 ( )22 2 2nr nr r s dαΔ = + − +  

ែដល 2 24 4 4d s rs rα β= − + −  មនិ ្រស័យនងឹ n។ ដេូច នះេបើ 0r ≠  ចេំពះ n  ធ្ំរគប់្រគន់ មយួ េនះ 

េយើងមនវសិមភព 

 ( ) ( )2 22 2 22 1 2 1nnr r s r nr r sα α+ − − < Δ < + − +  

ែតេ យ 2
nr Δ ្រតវូែតជចនំនួគត់កេរ ចេំពះ្រគប់ n (េទះធ្ំរគប់្រគនរ់មឺនិ្រគប់្រគន)់ េនះ 

 ( )22 2 2nr nr r sαΔ = + −   

ដេូច នះ 0d = ។ ដេូច នះសមកីរខងេលើ មនរសឺ េសមើនងឹ sc
r

= ។ ដេូច នះ ចេំពះ្រគប់ n  េយើងមន na c=  រ ឺ

nb c= ។ 

208. សន មតថ ( )/ 0f a b =  ែដល aនងិbជចនំនួបឋមនងឹគន ។ េនះ 

 ( ) 1
0 10 / ...n n nb f a b a b a b a−= = + +  1

1
n n

n na ba a a−
−+ +    (*) 

⇒អង គខង ្ត ំ្រតវូែតែចក ច់នងឹ aនងិ នងឹb ។ 

េ យ aនងិbជចនំនួបឋមនងឹគន  ដេូច នះ a ្រតវូែតែចក ច់ 0a  នងិ b ្រតវូែតែចក ច់ na ។ េ យ 0, na a

សទុធែតជចនំនួេសស េនះ aនងិ b ្រតវូែតជចនំនួេសសែដរ។ ដេូច នះ 
1 1

0 1 1...n n n n
n na b a b a a ba a a− −
−+ + + +  0 1 ... mod 2na a a≡ + + +  

េ យ ( ) 0 11 ... nf a a a= + + + ជចនំនួេសស េនះ 

 0 1 ... 1mod 2na a a+ + + ≡  

ដេូច នះ  
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 1 1
0 1 1... 1mod 2n n n n

n na b a b a a ba a a− −
−+ + + + ≡ ែតផ ទយុព ី(*) រផឺ ទយុពសីម មតកិម ម។ នេំ យ 

/a b  មនិ ចជរសឺេទ។ នេំ យសមកីរគម នរសឺសនទិន។ 

209. េយើងមន  ( )( )7 7 1 1= − −  

សន មតថ ( ) 7 0kp x − =  ចេំពះតៃំលខសុៗគន  ៃន ,1 4kx k≤ ≤ ។ េនះ 

 ( ) ( )( )( )( ) ( )1 2 3 47p x x x x x x x x x q x− = − − − −  

ែដលក នងុេនះ ពហុធ qមនេមគណុជចនំនួគត់។ សន មតថ មនចនំនួគត់ m ែដល ( ) 14p m = ។ េនះ 

( ) ( )( )( )( ) ( )1 2 3 47 7p m m a m a m a m a q m= − = − − − −  

េ យក ្ត ( )km x− មនតៃំលខសុគនទងំអស់ េនះ េយើងបនបំែបក7ជផលគណុៃនយ៉ងេ ច ស់៤

ចនំនួគត់ខសុគន ែដរ។ មនិ ច េ្រពះ7ជចនំនួបឋម ចបំែបកបន ែត២ក ្ត ប៉េុ ្ណ ះ គ ឺ7.1។ 


